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AMPLISSIMO SENATORVM OR"
D I N I V R B I S NORINBERGAE, D O M I N I S SVIS 

obferuandiSjThomas GechaufĘcognomento Vena- 
řoríus, íe ípfum commendau

Fíilojopborum omnium,ut uidere licet, P. C* 
unumhoc ac Jubinde continuumfiiit ßudium,utß" 
mul er animos adliones inconditce multitude 
nis,ab illis nunquam nongenitt noflrum Jequenti 
bitt erroribitt,exímerent,atcp adinquírendceue^ 
ritatis amorem potiitt inclinarent, infligèrent, 
inßammar ent. Quorum magiflros bißriam diui

Jos aueteribittiam olim acceptants.<^4utenimItaliciuocabantur, ab ea 
Italien parte,queepridem magna Græcia eß di cl a, quorum autor & ma 
gifler Pythagoras ille Samiittfiiißeperhibctur. P ut ab ant ílli plenám 
naturaliumrerumßynceramqp cognitionempenes Jčunos reperiri poße. 
Qui ab ea Je cl a alieni eße uidebantur,Ionicos Je dicebant, hoc potßir 
mum nomineßbiplacentes,quodin ipjamedia,ut dicitur, Grœcia philo ' 
fopbiceplacita traderent. Pofl longam uerôferiem doclorum tande ad 
i^tnaxagoram et Jumma et caput eius Jeclce redijttcui deinde ^drchelaii 
Jucceßißeperhibent. Jrluiitt -drehelai focceßorem^ugußinitt do flor 
eccleßa flicus  Jantłus, Socratemßcittquem ipje Plato Ç aliorum philo 
fophorum quaßdeus) magiflrum babuiße, antiqua et iam olim recepta 
inßcholisnoflris opinione,adnos ußp perlât um eß.^^tqui Socrates cîi- 
uideret caußas rerum ab illis non rarô inquiri,quiparnmpurgato ejjent 
animo : cum ipje interim animum Juum ad cognitionem potius ueri et Junt 
ini illius boni intenderet : noluit imperitam multitudinem rebus illis,quee
captum humaniingenij ut plurimum Juperant,implicatam teneri.placuit 
communihominum utilitati conjülere,ac ipßum iamJapientice fludium ad 
corrigendos mores,componendasqp ciuiles a£liones,quajicalo ereptam 
prædam,inter bomines collocare, Idtreclèquidem ille cenjuit. ~Vtquid 
enim reliclis imis, adfumma flatim admitterentur, quee alioqui inßuflo 
Jí dere nata cofpicíuntur ingénia h ad aratrum potius quant ad Pdujarum 
Jacra,idonea iudicàmus buiujmodiportenta. Prceterrugas,^ trifle (u 
percilium,<& uejanam inpeclore bilem,quidilli aliud èjudi/s Juis refès 
runt^Qug uerègeneroja efl aquila, implumis adhuc cum efl, nunquam 
Jeodco credit apertojecittjclura,ubi ad Jolis radios contuendos iam lu 
minis Jibi eße uiderit Jatis.Sicprœclara quee font ingénia, intraprgjcri
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EPI ST O L A
ptosßapientice limites tantißperßefit contincbunt,donec non tam fuo amo 
re,quàmdoflorumuirorumiudiciofimmasbonarum artium partes eu 
laude tueripoßint & ualeant. Quisquis bac quee dicimiiïhic, iinpro 
bare conatusfierit,ilium nos extra ßepoßtum,equidem non temerê cons 
tenderimus. Quid enim omnino eßet uita noßraß hiße ßudijs car er e o» 
porteretßne quibus nulla inter nos conßarepoteß bumanitatisßoeietas, 
nißbarbara puce dam barbaries, aut (ut Plato uocať) £<Qiïd<roq>&

Nomine neßeiente podera , atq, aded neßiente menßuras rerum, 
quidßolidiusjmo quid inbumanius uidere queat ille omnia infpicientisß 
lis oculusïQuare non ab re uideturille mihi cumjacra tüprophanapol 
luere^quißpiispodlhac honedlas disciplinas uelcontepßerit, uel alijs ad 
eapenetrare uoletibus,aditum reclußerit,aut dlioquin data operd remo 
ratusßierit. Prie flat cum prceclaris ingenijs conuenire potius, quam Ion 
gè latećji regnantem,ac bonos artet uaflantem,iùuentutem à contempla 
tioneueritatis deterrentemßquiconfietudineni . Quideßenim confie 
tudo adueritatem collata,nißipabulum erroris? Qui taies ßint, in orbe, 
ilium dißciplinarü, qucefludio queerendee ueritatisßmulantur,nullo ma 
doße intromittißercntSPccinimits illis uetus boc : Procul eße prophds 
ni. Procul,inqua ego^d ledlione rebimedis nodlri abßnt uniuerß,qui
nihil adregula , nihiladperpendiculum, nihil ad libellant reuocare didi 
cerunt. Nos ut hoc coßlium noflrü admißerint,non ualde laboramus. na 
enim fludemus placer e illis,dum ui ma^na conamur reditsßudijs prodej 

fie3 ac ipßetiam humanitatißatißßcere.Qfßicij noflripartesßunt,latent 
teadhuc in rebus ueritate eruere,ac omnia illius optima queeßunt, burna 
nis oculis confiicienda infirre. Quidhic enimpoßtiaßmus aliud?quam 
ut plurimos adueritatisßudia inuitemus, dum reuelataßcie,ipßamper^ 
fidlè contemplaturifumus in patria?Interim tanquam in tranßeurfi bißr 
ce uerè libérait bus artibus teedia præfentis uitee ßllentes non illibenter^ 
S oient enim hce artes boneßißimeenon tantiï deleclareßos cultoresßed 
etiam commouere,afficere quop &inflammare animü ipßum, ut boc ma 
iore deßderio ad perßuendee olim ueritatis bonu rapiatur, quopreeßan 
tior eß timbra ueritas, lux tenebris,denicp quo edi maior CT melior bomi 
nibus ipße IPeus.Nouimus ueßriSenatorp ordinis uiros nonpaucos,qui 
Je hiße artibuspend immerßerint,cum alioqui naturalium rerum contettt. 
platione eßent &baberentur clarißimiab omnibus.<NrbitratiJunt 
illißapienter quidem,quddinhis ipfisßudijs inßmptasin R-emp.uires, 
recollccluri eßet, ac parum reclußs àje publicis curis,quoties ingratia 
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N V N C V P A , T O R I A» 
redirent cum literatis literis,lau dem longé amplißimam [eße conßecutos 
eße cenßebant. Quis enim indecorumputaueritín eare reereari, reficil 
lar ff animo,dqua wff natura no [Ir a Geniu* abborret, nefy ipße opißx 

, rerü[ubinde offendipoßit unquaïEt meritô lili in bocpotißimüßudiorü 
genu* incubuerüt, Quia enim liberaciuitates aut mari aut terra uiclu* ra 
tlonequarere uidétur: utnaußagia ultetgubernator es, aßronomia cog 
nitio cü přimisßulcatib. maria,no tarn utilis quàm neeeßaria eritfiitura. 
qua bac deinde indußriaimportaturmerces,utre£lißimeinßingulos di 
ßßenßntur, numer orü [cientia primas[ibiuendicareßölet.Ne pörro ter 
mini rerü conßinderentur,ab >4 egyptijs,propter Nili exundationes,no 
uaapudillosiuueta eßeperbibetur dimenßo agrorum, qua ob eam caußa 
Geometria nomenßrre iure queat t Jdxcelluiße in bißce dißciplinis Vul 
canum ilium,Homer u* baudobßcureßgnißcauit t

Cum Tbetis Idaos (bcu nunquam uanaparentum 
eHuguria^expauituitreo [ubgurgite remos*

JŚulcanu*itacp adTbetidis preces,<Hcbilliclypeum caßcluru* , quid 
nonßumme, quidnon artißcioßßime ob öculos leclorispoßiit?]' idemu* 
codent in clypeo nontamuirtutum quàm dißciplinarumßemina omnium, 
dc rerum praclarißimarumperßdlißime expreßaßmulacra,quibus ille 
artißcioßa compoßtioneßua,dij boni, quantam maießatem addereßlet? 
Quantum deindegratia laudis conßcutu* eß,in coniungendisper dit
dsßibitide činitates,cum macbinamentis,tum inßrumentis, tum ornamen 
tis, ut in utiiu* clypei circumßrenttarn unaßimulofficia magißratu*, 
CT ßudid militum^uulgiffedlacula, agricolarum exercitia,&pa
ßorurn lußu*, ej2 alid idgenu* multa,qua Geometricaproportione con^ 
templandadoclorumuirorum oculis obieCerit: qua omnia, quißapien' 
tianomen daturu* eß, ignorarenon debet * Nam uirtutis C7 iußitia Ú 
maginem in ein* clypei deferiptionepropoßtam ,ßacile quißquis non edl 
ingenio praditu* obtu[o,di[picere queat * QußdquodOptimusuates 
[pbaram imaginum cotli,[olis dico <&luna, dłellarumćp cüßus,cwna> 
lijs multis, callidißime unius clypeiplanicie eß complexusfqua in content 
plationem deducla,ut operoßum, ita magnißeum abßoluere uidentur a di 
ßcium. Tanta edlgratia rerum bene dißpcßtarü,ubi illa ßingularumpar 
tiutn fymmttria.adre&e doclos inculpatos iudicesfuerit conuocata.
Nidimus nos Torna cum effemus in monte Capitolino ( Capitölium 
bódie uocant eum locum ~) Comœdiam agi,cumqp àperßonisperagéda eß 
ßctPa:ttulus,ip[a qua und èuiginti numero edi comœdia 'Plauti, per eôs
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EPISTOŁA
hotnines, puíhaudita bene adillam ßubeundamprouincidm eßentpdratl 
Nep enimperfonas,pieisrefirebant (licetItalaproies jubipie falicie 
ter repreefentabať.piod cuius uitio ßclumßt,epridem nunc nonfutn [cri 
pturus. Brathic locus no parum à prima fuiconßitutione iamfidlus alte 
nißimus.In eo tarnen,piia erat capax multitudinis,<^pria omnia nutné' 
ro , pondéré piop & menjura digefia eße uidebantur ,ßcile piodin a^ 
cloribusfibuleedeßderabant complures,iußailla cotnpoßtesaula:fint' 
metria ßpeclatores in officio rctinebat . Tanta eß, ut diximus,bene in
ör dinem digeßarum rerumgratia.
Hic iuuat augußum Homes uidiffe theatrum,
Inßratump locum tabulis,nitidisp columnis, 
(ffff ter uigintißex atp,afcendit inulnets, 
Siin longum reuoces.latècontraxior exit,
Fert uix dimidiOyCeu continet area longi. 
Bis piop prindenis ulnis ßpaciatur in altutn* 
Flic piia Saturnus latuit, Saturnins olim 
T) ici us. poil Cicero cecinitffFarpeia rupes*
Foßera deinde estas tenuit Capitolia dici.
Non ratione tarn enßne, <^yc .
IrLsc ideo retulimus copioßus,ut opinionibus imperií es multitudinis cbm 
modius occurreremus: ac dein ut int eilig ant hi pii traclabiles adhuc ßefe 
preebet manßuetioribus Fiußs,hiecßudia non tantum priuatis hominibus 
ßimmam[œpèadßerre uoluptatemßedefiantpublicè QP inforo in cu^
ria^in ßcholis exercitameta eßehonella, do dl a çpy laude digna,utilia 
quopyçpr rebiißpneceßariaüb ed,opinor,cau[am,lSl.Fabius (ffuintiL 
lib. delnßituttone oratoria primo ffiturü ait orátore Géométries oparte 
re omnino eßtperitüffuod Geometria potiß. in numéros diuißtßt, dtp 

formas ♦ Nos hic de iugeri mèfura, pus adfert ille, adducimus tantü,<zj* 
pr ester ea nihil. Nosßacillimü, incpiit (ffffntilianus,et imperitisßepiamur 
experimentu. lugeri menfurâ duc etos et piadraginta logitudinis pedes ef 
feffimidiof in latitudine patère , nonferè piißpia eß pii ignoret. Fluius 
[chôma nos ita rudibus literarü exprimimus^ 240
^4t cenieni ollogeniin piampparte pedes, 
idèjpaciü extremitatis. Sed muF 180 
to amplius diuifes piatuor lineis a> 
reaofaciunt.cxcmplumeflo. 180 
Idßcomputarepie piget, breuio

32400
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180 240
ribus numeris idemdi 
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lo amplefluntur quart am partem deducent, eo 
de cir cum dud u, fie: 15
Si uero porrećli 
trinp, undeuicenißn 5

N V N C V P A T O R I A»
fcat.Nam deniin quadrant pedes, quadraginta per oram intra centum 
erunt.fic: 10 ,4t fi quini déni per latent,quíní infoteßnt, exil

10

gulis difient, non plures intus quadratos 
babebunt, quàmper quot logitudo circüdu 
cetur: quce circüibit aute linea, eiufdem ffaefi erit, cuius caquet centum 
Continet. Schern a illiusßcformabis.Hunc locum ideo figurisfuis expo' 
fitíi,oculis 19 fubficere uolui, quoduiderim
quofdam 1 F 11 salioquinon indodos uiros,qui
ípfum aut ïp non intellexerunttaut quodiux
táef,fimulandoprcetericrunt,FIccc cum dico, non do&oris partes ufiir 
po mihi,fed monitoris tarnenperfona ubi recepero,qui cequißnt indices, 
no contencnt, Non hic ojlcnda quee elemetageometrica,quo nomine à no 
firis appellentur.nam quidßgnum fit, quid linea, quidangulus, circunß' 
rentia quoep fuperßeies, preeter Xjrcbimede noflrü Euclidcs quoß
philoßopbus et mathcmaticus Megären fis,no utiqj incelebris,admodü co 
piofe cbßcripßt.In folidis corporibus cbficiendis, qualia fiuntpyramides, 
coni, cylindri,cubißf>hcerce, id genus alia corpora,magidlrü hune no
firü -4rchitncdcm, nento non tutißimeßeritfequutus.Hâc eß 'śrehime' 
des ille,cuius machinationibus JMarcellus multu acdiu uidloria fua.
apud Syracufasinhibitafenßtteximiatamen hominis prudentia ddefla 
tusuidor,adco,ut captis Syracußs capiti illius parceretur edixerit tpe 
ne tantüglorice inferuato 'drehimede, quantü in oppreßis Syracußs re 
ponens, Quanqua intentageometrleisßrmis,quas inpuluere dejcripßc' 
rat, ab ignaro milite,quis'na eßet rogatus, cü nomen fuû nonßatim indû 
Caret,obtruncatus,fanguincfuo artisproprixlineameta confudit. Quo 
ßflu,ut propter ide fludiü modo donarctur uita,modoßoliareturMc' 
grè id Mar cellům tulißc,fepulturcećp cura hahuiße, ac propinquis etia 
inquißtis,honori,praßdiof nomeeius ac memoriam fiiiße. -4tque heee de 
t4rchimedepartim ex T. Liuio,partim ex Valerio Max^ inprxßentia 
retulißeßtfatis, Supcrcfi P XJ,ut magno cbßenfu,hißcepreeßertim turbu 
lentß,temporib,exulates,nudasqp acpenèiam extinélasillas uerè libera, 
les difciplinas humaniter colligereattpßucrc Jludcatis, Dccetenim ma 
gifbratus affuefccrc cüpřimis no tantü rebus humi reptntibßed ctiafiu' 
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dtfs MufarwthUt q&efolæ motem ïlldmtraHanddrwnrerum,nonraro. 
leuareflflequenter uero er exeutere ab humeris ucśłris, quam longißimc 

er poßint et ualeant. I7 alcte und cum flor ent ißima R-epiib^
lica ueślra? diufaliccs. Ex urbe ueflra,IIII, Ca 

knd, Februar iq, <^4nno JŸL,Jd).
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berprimvs.

ÂRCHIMEDES D O S D 
theo Salutem*

R i V s quidemadtemifî'qugànobisinfpedta eft 
fentjcôfcribentes eorum demonftrationes.,quod 
omnis portio contenta à recta, & à coni reétangu 
li fedione^fefquitertia fit triangulo habend bafîm 
cum portio ne randem, & altitudinê eidem æqua- 

; lem.Nunc autem quorundamoccurrentíútheoz 
i rematum,quæ effèétu probata uidentur, demom 
; ftrationes confcripfimus . Ipia uero huiufmodi 

funt. Primům quidem, quod omnis fuperficies ipheræ quadrupla eft cir 
culo in ea maximo.Deinde quod fuperficiei cuiufcun<^ portionis (phaä- 
ræ circulus ille æqualis eft, Cuius quæex centro æqualis fi'trectæ duétæ à 
uertíce portionis,ad circuli quibafis eftportionis circumferentiam. Ad 
hæc qubd cuiufq? fphæræ cylindru s3 qui bafem habeat circulum in iphæ 
ra maximum, ŚĆ altitudinem æqualem fphæræ diametro fefquialterha^ 
betur:8ć fuperficies eius cum bafîbus iùperficiei fphærg eft itidem fefqui- 
altera. Hæcautem accídentía natura ipíaínerantprius circadićtasfigm 
rasjuerum non fuerant àfuperioribus cognita, qui ante nos

a



* ARCHI MEDIS DE S P H AE R A

Scríbantur autem prius & dígnítates,8č fumptaaddemonfiratíonem eonu 
Šunt quædam in piano curuaelineæ terminatæ,quæ redis iûgentibus termines 
earum,aut totæ funtin eafdem partes cauæ,aut mhil habent in altéras Jn eafdem 
partes cauam uoco lineám talem, ïnquafî duo pundautcuncp fiimantur, linea* 
redæ inter ilia punda mediæ, aut omnes in eafdem partes dictæ lineæ cadunt: 
aut quædam in eafdem partes,quædam fecundumeam,nullaueroin altéras par 
ces.Símilíter autem & fuperfîcies quædam finitæ funt ipfæ quidem no in piano, 
fed termines fuos in piano habentes : & in eafdem planí eins in quo earum funt 
termíní, partes aut totæ erunt,aut nihil habebunt in altéras partes. In eafdêpar
tes cauas íllas uoco, in quibus fi fumantur duo punda,redæ inter i lia dudas me 
dix, aut omnes in eaidem partes cadunt iuperficiei : aut quædam quidem in eaf
dem partes,quædam íeeundum eas, nulla autem earum in altéras partes. FruRü 
werd foh'dum uoco, fi quando fphæram fecuerit conus, qui uerticem habest ad 
centrum fphæræ, figurám íntracomprenfam, & à fuperficíe coní, óč à fuperficíe 
fphæræ íntra conum comprenne. Rhombum autem íblídumuoco , ubí duo 
coní ín eadem bafe confiantes, ucrtíccs habuerint utrínq; fitos piano bafis,íta ut 
axes eorum fint ín díredum fíbí ínuícem coníunčíi, figurám ex utríítp ccnís co- 
pofitam.Sumo autem hæc: Linear um eofdem termines habentium redam mini 
mam cíle Alíarum uero quæ ín piano fuerínt,fi eofdem habuerint termines,eas 
inæqualeseflè.Vbi autem ambæ ín eaídem partes cauæ fuerínput uel altera tota 
comprendaturab altera,uelaltera earumab aíteríus fuperficíe, 8ć redaeofdem 
cum ílla termines habente contíneatur : uel quídpíam ípfius contineatur, quíd- 
píam uero habeat commune cum altera,& compreniàm effe minorem. Símííiter 
autem 8ć fuperficierum eofdem terminos habentium, fi in piano terminas ha- 
buerínt,mínímam elfe planam. Alíarum uero fuperficierum, et eofdem terminos 
habentium, fi in piano termines habeant, eas elfe inæquales : ubí autem ambæ 
in partes eafdem cauæ fuerint,& uel altera tota contineatur ab altera,aut altérant 
carům ab altera fuperficíe, & plana eofdem terminos cum illa habente : aut eins 
partem quidem comprendíconftet,partem uero communem habere, Sćcompren 
fam eflecóprendente minorem. Ampííus autem ddnæqualium Iínearum,íiue iù 
perficíerum,fiue folidorum,maius excedere mínus tanto,quantum ípfum íibíípfi 
cotíens complícarí poteft, ut excedat omnem propofitarn fui gen cris quâtitatem. 
His autem fuppofítísjfííncírcuíum figura multíangulaínícribatur, confiât am

bitům figuræ inferiptæ efie circumferentí a círculí minorem. V num- >
quodq? ením figuræ inferiptæ latus minus eft ea circumfe» 

rentiæparte, quæ per ipfum abfcifa fuerit»
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ET C Y L I N D R O LIB. I. 3

SI circule figura plurium angulorum circumftribatur, linea reda quæ ex om> 
nibusfiguræ circumfcrïptælateribus fimul in diredum coniundis efficitur, 
ipfius círculí circuferentia Íongíor efle probatur. 

Circule itaep cuicuncp figura quæùis pluribus an 
gulis conftituta cïrcumfcribatur : Dïcolineasdi- 
dam figurám claudentes, fi fimul in diredum ce 
iungantur, lineám unam redam conftituere, cir
culi didi circumferentia longiorem. Eftoigitur, /{ 
exempli gracia, circulus cuius centrum m, quetn 
circa fîtaptata figura abcdefghk 1,cuiusangu 
li fint ad puneïa a c e g k notati,contadus uero la 
terum& círculí adpundabdfhl.Quoniam ita- 
que a b, a 1, cum arcum b 1 intra fe coerceanqipfo 
longiores habentur : fîmiliter c b, c d, fuo areu b 
drítemed, ef, maioresfitem f g, g h iuo,demumkh, kl,quæcp duæconiundæ 
fuis arcubus maiores fînt.eifdem ením terminis cum fixe quæq? duæareu prode-

b

b

■■ Ł

-dA C

gnitudo pofîta maiorad minorem contíneatur . Šunte igi' 
tur duæ magnitudines datæ a b maior, d miner.Dice duas in- 
ueniri pofieredaslineasinæquales, quæiëntentiampropofî- 
tionis exæquantur. Statuatur itaqjperfecundam přímí Eucli- 
dis b c æqualis ipfî d, fumatur deínde linea quæuis reda, quæ 
fit fg, atep a c retiens fibi ipfî coaceruetur & multiplicetur, do- 
née prôdudum excrefcat maius ipïô d,quod uocetur a k.efto et 
fg tantundém multiplex ipfius gh.erititacpexhoqutquemad 
modumak & ac feferefpícíunt,ítafg,&gh.óčítemmodoco 
uerfojfîcut acreferturad ak,itaquocp ghadgf.Aftquoniam 
a k eft maius ipfo d, cui cb pofîtus eft æqualis, referetur igitur 
a c ad a k minori proportione, quàm idem a c ad c b.quareex 
coniunda proportione c a k ad a k minori,quàm a c b ad c b. ea 
demrationehgfadgfminori,quàmacbadcb.Verum cb e- 
rat ipfî d fumpta æqualis,ergo linea h g f ad g f lineám minori 
proportione habetur, quàm acb magnitude adipfam d.In- 
uentæ funt igit duæ redæ inæquales,quæ id quod iufium fue- 
rat effeceruńtjUt maior ad minorem proportione fit relata mino 
ri,quàm magnitude maior data ad magnitudinem minorem.

untes ipfum includunt,erit, ut fi unaex omnibus his reda linea iungatur,circu
li circumferentia fit longior, quæ ex illis arcubus colligitùr.

DAtisduabusmagnitudinibus inæqualibus,duæredælineæpofluntinue- 
niri, quarum maior ad minorem fît relata proportione minori, quàm ma-

DAtis duabus magnitudinibus inæqualibus, ÓĆ circulo qüocunq?,fîeri poteft 
ut intra circulum data plurium angulorû figura collocetur, at altera huic ip- 
fi fimilis eidem circulo aptetur extrin(ècus,ita ut exterioris latus ad latus ínteríorís 

proportione minori colligetur, quàm magnitudo data, maior feilt cet ad minore. 
Sintduæ datæ magnitudines a b, &Č circulus quiuis datus. Dico ideffïci poffe, 
qüodpropofitioiubet. Inuentæ iamduæredæ iupràproxime fuerunt, quarum 
fit k maiôr, 1 m minor, contineantćp minorem proportíonem quàm duæ datæ 
magnitudines. educaturép à pundo m linea perpendicularis m n, & à pundo 1 
ducatur ad lineám m n reda æqualis k,quod fieri poteft.ducanturetiam in circu
lo duæ diametri cb,df,ièfe ad angulos redos fecantes in centro g.diuidentesigi 
tur in duo æqualia angulum d c g, & huius iterum dimidiû in duo æqua:ab hac 
diuifîone nô defîftemus,donec angulum offenderimus quempiam, qui fît minor 

a z duplo

i
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duplo angulí m I n3quí fit p g c. & ducatur linea reda p c,quæ erít lattis figuræ pliž

® tiumangulorumæquilateræ.angulusenim pgc3angulumdgcmetitur.Sčpcar
eus eadem ratíone d carcum metítur, 5C círculum totum^quapropter figura quæ-

(t

Ctaeritcirculoinfcripta* Seceturítem in duo æqua angulus pgc, duda g q li
nea, óč à pundo q ducatur una reda contíngens círculum fq t, occurrens lineæ g 
p in pundo s3& lineæ g c in půdo t,extra círculum dudís utrífqjterítígítur s t re 
dajatus figuræ pluríum angulorum æquis lateríbus compræhenfæ,quæ círculo 
íitcírcumduda. At uero quoníam pgc angulus minor eft duplo angulí m 1 n3da 
plus autem angulo q g c,minor erít angulus q g c anguío min. cumq; o angulus, 
ubí g q fecat redam p c,8ć angulus m fint ředí; 1 n reda ad I m redam maíore pro 
portíone referetur, quàm g c reda ad g o redam. eft autem g c reda æqualis g q re 
dæ : ex hoc g q redam ad g o redam confiât mínorí proportionereferri, quàm 1 
n redam ad 1 m redâ.prçterea 1 n ad 1 m mínorí proportione tenetunquàm areda 
ad b redam» Eft igitur s q t latus figuræ pluríum angulorû æquilateræ circulo cir- 
cumdudgjSčp o c latus íntracírculum collocatæ figuræ;quæ fie fe habent,utpro 
pofîtum fuerat inueniripofle.
ï AAtis item duabus magnítudíníbus inæqualibus38écírculí cuiulpiam ièdo-
,1 Jre dato, poteft altera circa fedorem, altera íntra eundem aptari figura pluriiï 

; ângulôrûjita ut exterioris latus ad latus ínteríorís minoré proportionem retineat, 
quam magnitudo maior data ad minorem. Sintitê duæ magnitudines inæquales 
datæ j e maior,f minor. Efto etíam quiuis circulus a b c,cuius centrum d, fedor - 
que eius ad ipfum d terminâtes a db.iubemur itaep ipfî fedori circumaptare, Sć. 
intra duas figuras pluríum angulorum reliqua latera habentes æquaîia, exceptis 
•d a &Ć d b3ita effedas ut propofítío dicit. Efto inuentas elfe duas redas inæquales 
g h k,maiorem g, atep ita effedas ut g reda ad h k minorem proportionem habe-' 
at,quàm magnitudo maior ad minorem. hoc enim fieri poffe fuprà demonftraui 
mus. óćà pundo h ducaturperpendicularis h 1, SC à pundo k ducatur ad redam 
hlredaæqualis g redæ.quodfieripoteft,cum gredafitlongior h k. díuiíbígí- 
cur angulo a d b in duo æqua, ÔCitem eius dimidio in duo æqua diftributo, SC. 
hacdiuifîone perdudaquoufepoccurrat angulus minor duplo anguli h kl, que
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fit ad m.erit igitur a m rećła latus fîguræ pluríum angulorum intra ièdorem col* 
locatæ . Si præterea diuidamus in duo æqua angulum a d m,duda reda d n, æ à 
pundo n eduxerimus redam p n o,contingentem fedorem in pundo n,occur-

rentem ipfi d a in pundo p,& ipfî d m in pundo oďecerimus p n ô redam, lattis 
fîguræ pluríum angulorum ipfi fedori circumdudæ, quod ad latus fîguræ iam 
intrafedoremdeferiptæminoremièruat proportionem, quâmmagnitudo ma* 
fóre ad minorem f, prout propofîtio dicebat fieri poffe.

Circule dato, 8Cduabus magnitudinibusinæqualibus, ipficirculo pofTeunâ % 
intra eundem, alteram extraaptare figurám pluríum angulorum, quarum 
exteriorad interiorem ièruat minorem proportionem, quâmmagnitudo maior 

ad minoré. Exponatur círculus a, ÓČ duæ magni* 
tu dînes inæquales,e maior,f minor. Oportet ígí- 
tur ipfi circulo a alteram intra,alteram extra apta^ 
re figurám pluríum angulorum, ita ut fiat quod 
propofîtum eft. Conftituam primo duas redas 
inæquales, cmaiorem,d minorem, itauteminori 
proportione referat ad ipiam d, quàm e ad ipfam 
f. accepta media proportionali inter c ÓĆ d, quæ 
fit g,confiât c ipfa g eflè maiorem. Circumdetur i- 
taque circulo figura pluríum angulorum, ÓĆ alte* 
rafimílís illi intra eundem ftatuatur, hoepadout 
latus exteríorís ad latus interioris minorem teneat 
proportionem, quàm c ad ipfam g,quemadmodü 
íuprá dočti fuímus. Quoníam ígítur fîguræ exte* 
riorís ad interiorem eft ea quæ laterís íllius ad la^ 
tus íftíus duplicata proportío, hæc autem ípfa mi 
nor habetur quàm c ad ipfam g duplicata, quæ 
eft c ad ipiàm d,quæ quidem Sćipfa minor eft CO' 
ftituta quàm ea quæ maioris magnitudinis ha* 
betur ad fminorem : colligitur inde, ut fîguræ ex--- ------ ----------- — T » —--------- -- j y - —

terîoris&fîguræ interioris proportío multo minor fît ca quæ eft magnitudinuni, 
©& f proportione.

Simi*a 3
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Similem oftendemus,duabus inæqualibüs magnitudínibusdatis, &circuli 

fcćłore dato , pofle duas, alteram circa ipfum, altérant intračonftítuere figuras 
plurium angulorum inter fe fimiles, quarum exterior ad interiorem ntinori tenea 
turproportione.quàmmagnitudomaior ad minorem . Vndeidquocpmanife« 
ftum eft, fi quiuiscirculas aut fećłor, præterea fpacíum aliquod proponatur, pof 
fe intra circulum uel fećłorem figuras plurium angulorum æquilateras collocari, 
& item in reliquis fcmper partibus circuli uelfećłoris eundem figuras infcriben- 
dí modum continuari,donec tandem quæ ex circulo uel fcćłore portiones fuper« 
efTent,dato fpacio probarentur effe minores.hoc autem in elementis datum eft. 
DEmonftrandum autem nunceft,quodcirculouel fcćłore dato,Sć aliquo 

fpacio fimiliter dato,fier! poteft ut circa circulum uel fećłorem figurám plu« 
rium angulorum æquilaterâ defcribamus, intra cuius latera & circuli uel fećłoris 
circumferentiam, partes quæ reftantdato fpacio fint:minores. Sit primům con« 
uentum,ut quæ de circulo tradentur,eadem ad fe 
dorent referantur. Efto igitur datus circulus a, 
& fpacíum datum b.Dico fieripoflè,ut circacircu 
lum figurant plurium angulorum æquilateram 
componamus hac ratione,ut partes lateribus figu 
ræ Sćcircumferentia circuli compræhenfæ, dato 
fpacio minores probentur. Cum igitur duæ fint 
ntagnitudinesinæquales, maior ex circulo Si fpa 
cio dato compofita, minor circulus ipfe, circum. 
fcribatur una altera , infcribatur circulo figuræ 
plurium angulorum, ita ut círcumíčrípta mino
rem proportíonemhabeat ad ínfcríptam, quàm 
dićła magnitudemaior ad minorem. Dicö liane 
figurám círcumfcríptam eíTe, cuíus partes à láteří 
bus fuis Si círcumferentía coprehenfæ minores 
funt b fpacio. Si énim círcumícriptx ad infcriptâ 
minor fit proportio , quàm circuli, Si fpacij b ad 
circulum,infcriptâ uero maior eft circulus, eritcir 
cumfcriptæ ad circulum minor quám circuli, 6ć 
fpactj ad circulum. Arguent! igit ex difiûda pro-
portione probatur,dićłas partes minorem proportionentad circulum habere, 
quàm b fpacíum ,atcp idcirco minores efle b fpacio dato. Vel etiam hac ratione, 
cum fpacij b ôf circuli fit ad circulum proportio maior quàm circumfcriptæ ad e* 
imdem , atq> idcirco círcumfcríptam minorem eflecirculo &fpacio bfimul iun' 
dis probatum eft, dempto utrínqj círculójíllíé fpacíum b maíus,íftícpartes didæ 
eo minores relinquentur. Eandem rationem in fcćłore fcquemur.

7 Çi I in cono æqüicrùri pyramís infcríbátur gquilate 
forant habensbafim, fuperficieseius demptabafe 
æqualis eft triâgulo qui habet bafim æqualem lineæ 
coniundæ exomnibus lineis bafim pyramidis dau 
dentibustSć altitudinem habet lineamperpendicula 
rem, æqualem perpendiculari quæ duda fit à uertf 
ce coni ad unum ex lateribus bafîs pyramidis. Sit co« 
nus æquicruriSjCuius bafîs exiftat circulus a b c,intra 
quem infcribatur pyramis æquilaterâ bafim habens, 
quæ fitab c.Dico huius fuperficiê,bafi dempta,triâ« 
gulo dićło æqualem efle. Cum enim conusfitæquf
cruris conftitu tus, & bafîs pyramidis æquilaterâ ponatur, altitudines triangulo

rum
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rum bafim pyramidis daudentíum perpendículares inter ïèæquaîes eiïë oportet, 
trianguli «ero bafim habent a b, b c, e
c a.akitudinem autem eam quàm dixi
mus peipendicularem; quare triangu 
los neceíTe eft eíTe omneš triangulo 
æquales, qui bafim habeat æqualem 
a b,b c,c a fimul lundis: altitudinem 
uero eam quæ fæpe dicta eft,perpen- 
dicularem.

Alfa clarior demonftratio. Efto 
conus æquicruris,cuius bafis circulus 
abc,uertexaûtpundû d.&ineû py- 
ramis íníčríbatur,bafimhabens abc 
æquilateram, ÓĆ ducantur lineæ redæ 
da,db.Dico quodadb,adc,bdctri 
anguli æquales funttriangulo redan 
gulo,cuius bafis çqua fît trib.fineis tri 
anguli a b crperpêdicularis uero,quæ 
à uertice coni ad bafis latus ducitur, 
æqualis perpendiculari trianguli re- 
danguli quem ponimus. Ducantur 
itaq? perpendiculares dk> d l,d m.has 
palam eft æquales efte inter fe. pona- 
tur deinde triangulus e g h, qui e g 
bafim habeat æqualem lineis a b, b 
c,c a fîtnul iundiste h perpendicularê 
ipfi d 1 perpendiculari æquam. Quo- 
niam igitur quadrangulus redangu- 
lus qui b c, d 1 lineis continetur, du- 
plus eft triangulo d b c : fîmiliter qui 
continetur lineis a b, d k, triangulo a 
bd duplus: itêqui ac, dmlineisclau- 
dítur, duplus ÓĆ ipfe triangulo a de: 
fit ut quadrangulus redangulus qui 
dauditurlinea cóftitutaex lineis ab, 
b c,ca,daudentibus bafim fimul lun
dis,& linea d 1 perpendiculari à uerti
ce duda, duplus habeatur triangulus 
a d b, b d c, c d a. Eft autem idem qua 
drangulus eghf, duplustriangulo e 
g h. quareegh triangulum æqualem 
efte triangulis a d b,d b c,c d a necefla 
rio demonftratum eft,

SI cono çquicruri pyramis circûfcri 
batur, fuperficies pyramidis exce 
ptabafeæquatur triangulo redâgu- 

io, qui bafim habeat æqualem lineis 
bafim pyramidis cotinentibus fimul 
íundís,altítudínem uero lateri ipfîus 
coni æqualem. Efto conus,cuius ba
fis circulus abc. huiepyramis circû- 
faibat«r,itaut latcra dus bafis def

cïrcum-



9

S A R C H IM E D Ï,S D E S F H AE R A
circulum contíngant.Díco ígítur fuperfícíemhuíus pyramídís, excepta bafe, tri- 
anoulo dieto probarí æqualem. Quoníam ígítur ipfius coní axis fupra bafim a 
b cperpendícularíter eredlus habetur,uídelícetfuprà circulum a b c.&quæab 
eíus centro redlæad contactas ducuntur,perpendículares funt ípíis de,ef,fd 
contíngentíbus : erunt etíam quæ à g uertíce coní ad eofdcm contadlus dedudlæ 
fuerintredlæ,g a,gb,gc,eífdem d e, e f,fd perpendículares, quas inter feæquas 
eíTepofitum eft, cum fint latera coní. Ponatur ítacptríangulus hkl,quíhabeath 
k latus æquum líneís d e,e f,fd claudentíbus bafim pyramídís,8i habeat m 1 per- 
pendicularemæquamg a. Quoníam ítacp quadrangulus redlangulus qui conti- 
netur d e,a g líneís, duplus eft e d g tríangulí: Si qui contínetur d f,g b, duplus tri- 
angulí d f g:ítem qui contínetur e f,e g,duplus tríangulí e g ferit ígítur qui h k, Si- 
a g, quæ æquatur m 1 líneís contínetur quadrangulus,duplus e d g,f d g,e g ftría-. 
gulís.Eftautem S£qui h k,lm líneísdaudíturquadrangulus, duplus tríangulo h 
k I.quarecoHígítur, fuperfícíem pyramídís exceptabafe æquam efletríágulo,qui 
bafim habeat æquam líneís claudentíbusbafimpyramídís fimulíundlís;altítudí 
nemuero láteří coní æqualem.

SIcono quouísexpoííto æquicruri, íntra circulum, quieft bafisípfius coní,li
nea redlaíncíderít, Si ab ípfius redlæterminis duæredlæad coní uerticem e- 
ducantur : tríangulus qui ab incidente Siab edudłis ad uerticem comprehendit, 

minor eft ea coní fuperfícíe quæ interrcitas ad uerticem dudîas contínetur ♦ Efto 
coní æquicruris bafim elle abc cír- 
culum,uerticem uero d, & redra que 
dam ducatur intra bafim quæ fit a c: 
Si à uertíce d, ducantur ad a c pudla, 
d a, d c redîæ duæ. Dico a d c triangu 
lum minorem eífeea coní fiiperfícíe, 
quæíntraad c comprehenditur.Di 
uidatur itaqj abc círcumferentía in 
duoæquapundlob,Si ducanturre- 
dlæab,cb,db. tríangulí ergo a bd, 
b c d maiores erunt tríangulo a d c. 
quantum uerodídlí tríangulí fupe- 
rant triâgulum a d c, eftoillud h:aut 
ígítur h fedlionib. a b,b c minus eft, 
aut non. Ponatur primo no minus.
Quoníam ígítur duæ funt fuperfi- 
cíes, & coníca,uídelícet inter a b d co 
prehenfàjCum fedlione ae b,Si trian 
gularis a d b quæ termínís eifdê clau 
duntur,líneís uídelícet a d b triangu 
li,erit ut compledlens fit maior com- 
plexa. Superficies ígít conica inter- 
a b d comprehenfa, cum fedlione a e 
b,tríangulo ab dmaior habetur. fî- 
militer Si quæ inter d b c comprehê-
dítur, cum fedlione b f c, tríangulo ,
dbeprobaturmaiorelfe.Totaígíturconíca íuperficíes dídla, cum h ípacío,erít 
didlis triangulis maior. Sed tríangulí didli æquantur tríangulo a d c, Sih fpacio : 
ipfo h fpacio quod commune eft fublato, relínquítur, fuperfícíem conicam inter 
adccomprehenfam, tríangulo ad c elfemaiorem. Ponatur fecundô, h fpacium 
fedlíoníbus ab,b cmínus elfe. Díuídentes ígítur ab,b c arcus in duo æqualia,8i 

eorum
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torům dimidia rurfus in duo æqualia,fumcmus tandem fediones quæ finth fpa 
do minores, fintćp illæ a e,e b,b f,f c lineis contenta?.&ducâtur redæ d e, d f.Rur 
fus eadem prorfus argumentatione, fuperficies cońi inter a e d contenta, cum fe- 
díoneae,tríangu!o adeprobatur effemaior,&ea quæ inter edb,cum fedione 
e b,triangulo e d b maior. Superficies igitur conica inter a d b compræhenfà,cum 
fedioni bus a e,e b,maior erit a d eyc b d triangulis. Cum autem a d e,e d b triangu 
li,fint a d b maióres,uti demonftratum eft, muko magis erit fuperficies coni inter 
a d b comprghenia, cum fedionibus a e,e b,maior trianguló a d b. atcp eadem ra
done fuperficies conica quæ inter b d ć compræhendit.cum fedionibus b f,fc,tri 
angulo b d c maior efîe oftenditur. quare tota fuperficies conica,quæ inter a d c co 
prehenditur,cum fedionibus a e,e b, b f, fc didis, maior eife colligitur triangulis 
abd,b de. ipfî autem æqualesfunttriangulo ade, óčípacioh.atcphorůmíedío' 
nesdidæ h fpacio funt pofîtæ minores, reliquumeft igitur,ut fuperficies conica 
inter ad c compræhenfa, neceifariô maior elfe dicatur triangulo a d c : quod erat 
oftendendum.

SIredædudæcirculum,quifîtconibafîs,contingant,ineodempianocumcir> 10 
culo conftitutæ, atq; inuicem concurrant,& à pundis cöntaduum atqj coeur 
fu redæ ducantur ad uerticem coni trianguli à redis circulum contíngentibus,8č 

ab his quæ à uertice ad dida punda defcendunt comprchenfî, funt maíores ea fu 
perficíe coní quam dídí trianguli compleduntur.Efto cónus,cuíus bafis círculus 
a b c, uertex autem pundum e, & 
circulum abc contingentes ducá 
tur in eodem piano cum círculó 
quæfintad,cd.&àpundoe,qui 
eft uertex coni, ad punda a d c re
dæ ducantur,quæfinie a,ed,e c, 
Dicô triangulos a e d,d e c maio - 
res elfe ea coni fuperficie, quæ re
dis e a,e C, SC areu abc continet. 
Diuifo enfin arett abc per æqua 
in pundô b,ab ipfo pundo duca 
tur in utramcp partem reda, cotín 
gens circulum in didô pundo, 
quæ fît f b g ,eritĆR lineæ a c intra 
circulum æquediftans. 8ć f fit pun 
dû quo ipfa incidit lineæ a d,pun 
dumueroubi inciditlineæ cd fît 
g. deinde ab e uertice deducan* 
tur deorfum lineæ e fie g.Quoni- 
am igitur lineæ f d,êtg d maíores 
funt fîmul iûdæ, quàm linea f g, 
fi fîmul fumantur communes af 
6ć c g,crût totæ a d,d c lineæ maiô 
res af,fg,g c.&t quiaea,eb,ec 
funt latera coni,idcirco funt inter 
iè æquales, cum conus fit pofitus 
æquicruris. Sunt etiam perpendi 
culares lineis a d Sćcd,quiaangu 
li e a f,e c g funt redi. Cum igitur 
triangulorum a e d, d e c bafes, fei
licet ad,d c,fînt maíores bafîbus triangulorum âc f,feg,ge c,quæ funt a f,f g,g c : 

b eorum
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eôrum uero aïtitudines, id eft perpendiculares,funt inter Ce æquales,uidelicet e a, 
e b,e c.propter hoc erunt trianguli a e d,d e c,maíores triâgulis a e f,f e g,g e c*Quâ 
tum igitur trianguli a e d,d e c excedunt triangulos a e f,f e g,g e c, fît æquale fpacio 
quod uocetur h aut igitur h mínus eft eis planí particulis,quæ lineis redis a f, f g, 
gc, &arcubusab,bccirca circumferentiam compræhenduntur: aut non minus 
eifdem.Efto primům h non mínus* Qu°n,am igitur duas fuperficies coniûdas 
habemus, unam pyramidiseius quæbafim habet f age quadrâgulam fuperficíe, 
quæép uerticem habet e: alteram conicam,quæ inter a e c includitur, cum fedione 
a b c,hæqj ambæ eifdem terminis infîftunt, uidelicet trianguli a e c lineis. manife» 
ftum eft ex hoc, fuperficiem pyramidis excepto triangulo a e c, maiorem elfe conf
ia fuperficíe,unà cum fedione circuli a b c. Hac igitur fedione,quæ utrifep fuperfi 
ciebus fumitur communis, remota ab utri fque, relinquentur trianguli a e f,t e g, 
g e c, unà cum planí particulis, quæ circa circumferentiam lineis redis continen- 
tur : relinquetur etiam fuperficies conica abc areu,Si e uertice comprehcnfa,quæ 
didis triangulis unà cum particulis didis oftenfa eft minor eile. Verum quoní- 
am h ípacíum fuit pofïtum non mínus particulis íllís : erunt ídcirco dídí trianguli 
a e f,feg,ge cunà cû fpacio h prædida fuperficíe conica maíores. ipfi uero trian
guli unà cum h fpacio æquâtur triangulis a e d, d e c. Erût igitur a e d, d e c triangu
li, dida fuperficíe conica ampIiores.Efto fecundô fpaciûh minus particulis didis, 
tuneaifiduecircacircumferentiam abc deferibemus figuras plurium angulorû, 
ièmper diuidendo arcus in duo æqua,ô£ à pundis fedionum lineas redas educê 
do,quæ circulum contingant:hecab ífta opera defîftemus, donec particulas circa 
circumferentiam lineis didis & arcubus contentas, fimul omnes habuerimus ipfo 
h fpacio minores.Efto igitur ut fumptç fint a m k,k n b,b x 1,1 o c,quæ h fpacio mi 
nores habentur ♦ ÓČ à fingulis pundis fingulæ lineæ redæ ad uerticem e erigâtur. 
Rurfuspatet,triangulosaef,feg,gec,maíoresefle triangulis aem,men,nex, 
x e 0,0 e c. nam baies illorum fimul iundæ,funt maíores bafibus horum fimul iû' 
dis: aïtitudines uero omnium funt æquales. Vnde rurfus fèquitur,quod pyramis 
cuius bafis eft figura plurium angulorû, uidelicet a m n,x o c, uertex uero e maio- 
rem habeat fuperficiem,excepto triangulo a e c,fuperficíe conica quæ inter a e c c5 
tinetur,unà cum fedione a b c. Sublata igitur abc, fedione utrifqj communi, reli- 
quum pyramidis quod coftat ex triangulis a e m,m e n, n e x, x e 0,0 e c, particu 
lis a m k,k n b, b x 1,1 o c, maius efle neceflê eft reliquo, fcilicet fuperficíe conica 
quæ inter a e ccontinetur. Verû prædidis particulis ípacíum h pofitû eft maius. 
Præterea triâguli aef,feg,gec demoftrati funt efle maíores triâgulis a e m,m e n, 
nex,x e o,o e c.igitur multo magis trianguli aef,feg, g ec,unà cû fpacio h,qui ici 
licetæquanturtriâgulis aed,d ec,funtmaíores conica fuperficíe fæpe dida.quare 
triangulos a d c,d e c,eadê quoqj fuperficíe maíores efle,neceflario probatû eft*

11 Ç* I in fuperficíe cylindri redi duæ lineæ redæfuerint ab eius capite adbafim 
dudæ, ea cylindri fuperficies quæ didis lineis includetur, maior erít fuperfi

cíe quadrangula Sć æquediftantium laterum, quæ quidem fuperficies didis li > 
neis ÓĆ alqs duabus redis continetur, quæ duæ extrema prædidarum duarum 
punda utrinque connedunt. Efto cylindrus redus , cuius bafis fit circulus 
a b, eius caput c d. ducantur duæredæ a c, b d: item duæ aliæ redæ ab in ba
il, c d in capite, fecantes circulos bafis & capitis. Dico itaque, quod ea cylindri 
fuperficies quæ lineis redis a c,b d coprehenditur, maior eft fuperficíe a b c d pla
na, Sćlaterum æquediftantium.Diuidantur enim ab,ôù c d arcus in duo æqua ad 
efpunda.&ducantredæ ae,e b : item c f,fd.hoc fado, quoniam a e, b e redæ 
ípfaabrcdafuntmaíoresjóčínípíis fiant duæ fuperficies quadrangulæ laterum 
æquediftantium,& æquè altæ ipfi cylíndro & íuperficíeí a b c d quadrangulæ, fit 
ut didæ duæ fuperficies plane,quarum baies funt a e,e b,fuperficíe a b c d quadrâ
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gula piana maiores habeantur . Efto igitur g fpaciû æquale ei,quo illæ ínuení un- 
tur ilia maiores. autigitur g fpacium minus eft 
partíbus planí, quæcontinenturabarcubusSC 
redis ae,eb,cf, fd,autnon minus eft. Pona- 
tur igitur primo non minus eis,tuncquoniam fa 
perfides cylindrica à lineisredis acbd abfcifa, 
SC faperfides compofîta ex faperfidebus quadra 
gulis æquediftantium laterum, quarum bafes 
funt a e, e b : altitudo uero eadem cum cylin - 
dro SC triangulis ae b, cfd terminům habent o 
undem,fdlicet faperficiem planam a b, cd redis 
cÔpræhenfam,SCambæ fantuerfuseandem con 
cauitatem collocatæ, colligitur faperficiem cylúv 
dricam redis lineis a b c d abftifam, fimul cum 
portionibus circulorum ab,cdmaioremefTe fa' 
perfide compofîta ex fuperficiebus quadrangU' 
iis æquediftantium laterum, quarum bafes funt 
a e,e b : altitudo uero eadem cum cylindro.SC ex 
triangulis aeb,cfd:fublatis utrincp triangulis 
a e b,c f d, qui fant communes utrifq?: relinquet 
faperfides cylindrica abfcifa redis a b, cd. unà eu
fedíoníbuscírculorum planíš a e,e b,c f,fd:quæ fantmaiores faperficie compofi 
ta ex faperfidebus quadrangulis æquediftantiumlaterum, quarum bafes ae,e b 
fantiakitudouero eadem cum cylindro . Didæautem faperfides,quarumbafes 
fant a e,e b,æquantur fuperficiei acbd quadrangulæ, 6C æquediftantium lateru, 
unà cum g fpacio.Reliquum eft igitur,ut cylindrica faperfides redis lineis a c,b d 
compræhenfa, maior efte dicatur fuperficiequadrangula æquediftantium la teru, 
quæ a c,b d redis lineis cotinetur. Efto igitur fecundo, ut g fpacium fèdionib. 
circulorum planíš ae,e b,c f,f d minus fitttuncfeindantur in duo æqua finguliar' 
eus a e,e b,c f,f d, per punda h k 1 m. SC ducantur redæ a h, h e,ek,k b,c 1,1 f,fm, 
md.Hocfado,perfpiciemus àportionibus circulorumplaníš a e,e b,c f,f d, non 
minus dimidio unicuique fao ablatum elfe per triangulos redilineas ah e,e kb, 
c 1 f,f m d.quo diuidendi SC auferendi modo feruato,neceffe eft tandem ad portion 
nés circulorum deuenire, quæ fint g fpacio minores. Efto igitur ut fumptæ fint di 
do gfpacio minores ah,h e, ek,kb,c l,lf,fm,m d.Similiter demóftrabímusquod 
faperfides quadrangulæ æquediftantium laterum, quarû bafes fant a h, h e, e k, 
k b, SCaltitudo æqualis cylindro maiores fantfuperficieb. quadrangulis æquedf 
ftantium laterum,quarum baies fant a e,e b,ÔC altitudo æqualis cylindro.Cum i- 
gitur cylindrica faperfides abfcifaredis lineis ac,b d, unà cum fedionibus circu
lorum planíš a c b,c f d termínům habeant faperficiem planam redis lineis a c,b d 
contentamtpræterea eundem termínům habeatfaperfides compofîta ex fuper- 
ficiebusquadrangulis æquediftantiumlaterum,quarum bafesfunt ah,he,ek, 
k b : altitudo uero cû cylindro eft eadê, SC ex redílíneís planí portionibus a h e k b, 
c 1 f m dtcumqj fintutrpque in eandem concauitatís partem co!locatæ,SC cylindrf 
cacompledatur redilineam,erit compledens maior coplexa. Si igitur redilineæ 
planí portiones a h e k b,c 1 f m d,quæ utrifep communes fant,auferantur,reftabit 
faperficies cylindrica redis a c,bd compræhenfa,unà cum fèdiunculis circulera 
planíš a h,h e ,e k,k b,c 1, l f,fm,m d: quæ maior elïèconcluditur faperfideb-qua- 
drangulis æquediftantiûlaterum,que fimiliter funt relidætquarum bafes haben 
tur a h ,h e,e k, k b : altitudo eadem cum cylindro.Hæ autem fuperficies nuper di 
dæ maiores funtfaperfîciebus quadrangulis æquediftantiumlaterum,quarum 
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bafes font a e,e b. & altitude eademeum cylíndro. Itemiftæimpropriedicftæ fox 
perfides quadrangulæ,fontæquales foperficiei quadrangulæ æquediftantium la 
terumac,bd,unàcumfpacio g.Superficiesigitur cylindricarečlíslineis compræ 
henfa a c,b d, unà cum fečlíunculís círculorum planíš a h,h e,e k, k b,c 1,1 f, fm, 
m d,maior erit foperficie a c,b d quadrangula æquediftantium laterû,unà cû g fpa 
cío,quod fpaciumpofîtum eft maíus dičtís fečlíunculís. Hocígiturípacíoga di* 
čla fuperficíe quadrangula foblato, díčlís etíam fečlíúculís ah,h e,e k,kb,c 1,1 f, 
fm,md,â cylindrica fobtračlís, cummaíus demínorí, mínus de maíorefitab* 
Iatum,relínquetur fuperfides cylindrica rečlís a c,b d compræhenfa,maior fuper* 
fícíeac,bd plana quadrangula,

ii O' I ín fuperficíecuíuípíam cylíndrí rečlí duæredlælineæ duétæfint, SCab caru 
jjjterminisaliæreélæ ducantur contingentes círculum,qui quídem círculus dí* 
dlí cylíndrí fît bafîs, fitqj idem cum líneís rečlís eum contíngentibus ín eodem pla 
no conftitutus,di(flæ ínfoper contingentes ad unum concurrent : tunc foperficí- 
es quadrangulæ planæ æquediftantium laterum ab ípfis contíngentibus Sć cylín 
drí lateríbus compræhenfæ,maíores erunt ea fuperficíe cylíndrí quæ íntra duas li* 
neas rečlas ín cylíndro dučlas contínetur. Efto itaqs cuíuícuncp cylíndrí bafis efo 
culus a b c,fíntqj ín eiufdem fuperficíe duæ rečlae 
linete, quarum termíní fint a c. à quíbus termí* 
nís ducantur duæ reâæ círculum contingentes, 
atqj ín eodem piano cum circule côfiitutæ, ÔC itê 
concurrentes ínpunčlo g. notenturčč ín čapíte 
cylíndrí aliæ duæ à termínís dučlarú ín cylíndro 
linearum dudlæ, & in eodem plano cum circulo 
capitis conftitutæ,ÔCipfom capitis círculum con* 
tíngentes, SC uerfus eandem partem concurrêtes 
inquamlineæ círculum bafis contingentes con- 
currerunt.Hoc fačlo,ofiendendum eft foperficí- 
cs planas quadrangulares æquediftantibus late
ríbus contentas,quæ uídelícet fuperfides copræ- 
benduntur à prædidlis líneís contíngentibus, Oč 
á lateríbus cylíndrí, maíores elfe foperficie cylín
drí quæ iècundum a b c arcum bafis eft compræ* 
henía.Díuífo enfin a b c areu ín duo æqua ín pfo 
člo b,ab ípfo b punčlo ducatur ín utramque pare
tem rečla contíngens círculum bafis, ÔC applícás 
extremítates foas líneís bafim contíngentibusín 
punčlís ef.SC ab ípfis punčlís ef erígantur duæ
redlæ ufqj ad foperficíem capitis, quæ fint æquediftantes axi cylíndrí.tunc fuper* 
ficíes quadrangulares æquediftantium laterum,quæ contínentur líneís rečlís a g 
SCgc, ČC à lateríbus cylíndrí, maíores font eis foperficiebus quadrangularíbus 
æquediftantium laterum,quæ fub rečlís ae,e f,f c ,SC fob láteří b. cylíndrí font co* 
præhenfæ. Cum ením e g SC g f maíores fint e f, fi pofoerímus a e,fc communes, 
îêquetur totas fîmul ag, g c fump tas maíores eífe ae,e f,fc.SC ideo foperficíes ag,g 
c, foperficiebus a e,e f,f c fimul fomptís elle maíores. Quo autě font maíores íllís, 
fit æquale ípacío k. dímídíum ígítur ípactj k,aut eft maíus portíoníbus planí com 
præhenfis ab a e,e f,f c rečlís líneís & ab areubus a d,d b,b h, h c, aut non eft ma* 
íus.Efto přímo maíus. eíus ítacpfoperficící quæcomponiturexquadrangularib. 
SCæquilateris foperficíebus,quarum baies funt a e,ef,fc, Sč ex quadrágula plana 
a e,f c,ín bafe cylíndrí,Sč alío quadrangulo eí fimíliín čapíte eiufdem cylíndrí con 
ftitutojterminifontlineæreâæ daudentes foperficíem quadrangulärem , cuíus 
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balíš eft linea reda a c. Sunt etiam prædidæ lineæ termini eins fuperfîciei,quæ co 
ponítur ex cylíndri fuperficie i lia quæ fecundum abc arcum fumpta eft, SC ex fe 
dionibus a b c in baie,& altera in čapíte, quæ fîmilis eft illi.Duæ igitur dide ftiper 
ficies quas compofitas diximus eidem termino,plano infiftunt,SC funt in eandem 
partem conuolutæ. SC quædam pars unius compleditur quandam partem alteri- 
us,reliquum commune habent. Complexa itacp minor eritcompledente. Igitur 
íublatís cómuníbus,fcílícet fè dione a b c in baie, SC ea quæ fibi fimilis eft in capi- 

o te relínquet fuperficies cylíndri quæ eft fecundû abc fumpta, quam coftat mino
rem eflereliqua fuperficie copofita ex quadrangularib. fiiperficiebus,quarum ba
ies fimtae,ef,fc:&i ex portíoníbus planí contenus ab arcubus SC lineis redis a e, 
e b,b f,f c in baie,et ex totidem bis fimilib .in čapíte. Sed fuperficies nuper dide cu 
portionibus didis,fimul minores funt fiiperficie compofita ex quadrangularí bus 
fiiperficiebus, quarûbafes funt a g,g c. nam ipfæ cum k fpacio fuerant pofitæ æ- 
qualeseidem.SCportionesdidæ fumptæfuntipfb k fpacio minores, quare con- 
cluditur necefiàriô, fuperficies quadrangulares quæ lineis redis a g,g c,SClaterib. 
cylíndri continentur, ea cylindri fuperficie maiores elfe,quæ fecundum abc areu 
fumpta fuit. Efto fecundô,fi dímídíum fpacíum k no fueritmaius portionibus 
didis,ducentur redæ lineæ contingentes circulum,ut fuprà fadum eft,donec por 
tiones redis lineisôC arcubuscompræhenfædimidio k fpaciofîmul fumptæ fint 
minores. SCr cliqua deincepseodemordineSCeadem arguendi ratione conficie- 
mus, qua fuprà ufî fumus.

His igitur ita demonftratis,manifeftum ex dídís fit,quod iï cono æquicruri py- 
ramis infcribat,ipfîus pyramidis fuperficies excepta bafe, minor eft conica fuper
ficie. Vnufquifcp enfin eorum triangulorum qui pyramidem comprghendunt,ea 
coni fuperficie minorexiftit, quæ ipfius trianguli lateribus infiftit. quare totafi- 
mul pyramidis fuperficies excepta bafe minor eile probatur tota coni fuperficie, 
excepta fîmiliter baie. Item fi circa conû æquicrurem pyramis aptetur, fuperficies 
pyramidis excepta baie,maior eft coni fuperficie,excep ta fimiliter bafeeadem ra> 
tionis continuatione. Item ex demonftratione confiât, fi in cylindro redo figu
ra multis fiiperficiebus planíš SC æquilateris conftituta infcribatur,quod fuperfici 
es ex omnibus didæ figuræ fiiperficiebus excepta bafe colleda,minor necefiàriô 
exiftit fuperficie cylíndri excepta bafe.nam unaquæ$ fuperficies didæ figuræ pa- 
rallelis lateribus conftans, minor eft ea cylíndri fiiperficiequæ fibi incumbit.Item 
fi circa cylindrům figura multis fiiperficiebus planíš SCparallelis lateribus confti
tuta circumponatur,fuperfïcies didæ figuræ ex omnibus fuis fiiperficiebus exce
pta bafe colleda, maior eft fuperficie cylíndri excepta fimiliter bafe.

CVíuslíbet cylíndri ředí fuperficies,excepta bafè,illi circulo æquaïis efiè pro- 15 
batur,cuius quidemcirculi femidiameter inter latus cylíndri SC díametrum 
bafiseíus media fecundum proportíonemexíftat. Efto cuíuípíam cylíndri ředí 

bafis círculus à diametro,cuius æqualis ponatur linea c d,láteří uero cylíndri linea 
e f æquetur.linea uero g ftatuatur ínter e f lineám, SC c d lineám,media fecundum 
proportíonem.defcribaturetíácírculus b,cuíus fémídíameter fitæqualis lineæ g. 
his confiítutísjdemonftrandum eft b círculum dídí cylíndri fiiperficíeí elfe æqua- 
íem,excepta cylíndri bafe. Et fi non fit eí æqualis,aut maíor erít,aut minor neceífa 
río.Efto primů, fi fíerí poteft, minor, tunc cum duas magnitudinesinæquales ha- 
beamus,círculum b,8C fuperficiem cylíndri dídam, poiTumus íntra círculum b u- 
nam figurám redílíneam multorû angulorum SC æqualium laterumínferibere, 
SC alteram illí fímílem eidem círculo círcumfcríbere hoc pado,ut círcumfcríptg ad 
íníčríptam minor proportío habeatur,quám fuperfícíeí cylíndri dídi ad círculíí. 
Jntellígamusígítur ita círcúfcríptam SCínfcríptam dído circulo efle,ut pofuímus, 
dídam figur am. deínde circa círculum a círcumfcríbatur redílínea figura, fimílís 
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uideïicetilli quæ circa b circulum intelligitur circumfcripta.Sć ab angulis &pun* 

-élis diète figurę reéïilineæ 
circulo acircumfcriptæ cri 
gantur lineæ reéte uerfus 
caput cylindri,quæ coclu* 
dent figurám plurium la* 
terum & æqualium circa 
ípfum cylindrům defcri* 
ptam. Efto etiam périmé* 
tro eius figuræ reéfilineæ 
circa a circulum conftitu* 
tæ ■> æqualis k d linea.iteru 
ipfî k d fit æqualis I f.fit aût 
dimidiû ipfius c d linea c t, 
& fiat tríangulus rcétâgu* 
lus k d t,ita quôd angulus 
réélus fit ad punétû d. erit 
igittriangulus kdt,æqua 
lis figuræ reéh'lineæ,quatn 
circa a circulum fuprâ de* 
fcripfïmus: quoniâ diélus 
k d t tríangulus bafèm ha* 
b et æqualem perimetro il- 
lius figuræ, & altitudinem 
æqualem lïneæ ex centro 
a ad circumferentiam du* 
élæ. Super ef confiituatur 
figura lineis quatuor parai 
Icïis contenta, & réélis an* 
gulis. Huius figuræ iuper 
ficies probatur efleæqua- 
lis fuperficiei figuræ reélili
neæ circa cylindrům fuprà deicriptæ, quoníam contínctur linea e f æquali lateri 
cylindri, & linea fl æquali bafi perimetræ diète figuræ circa cylindrům conftitu* 
tæ.Ponatur item e r linea æqualis e f lineæ, Sé ducatur linea r I, erit confeèîus trian 
gulus fri æqualis fuperficiei e 1 parallelogrâmæ: quare & idem tríangulus pqualis 
erit fuperficiei figuræ circa cylindrům ftantís. & quoníam reélílínea figura circa 
b circulum deíčrípta, fimilis eil figuræ reélilineæ circa ípfum a círculú deicriptç, 
habebût iftæduæ figuræ inter iè proportionem illam, quam habentièmidiame* 
tri diétorum circulorum a ÓĆ b,iècundum potentíam.ígítur tríangulus kd t,habe 
bit eandem proportionem ad figurám reétílíneam circa b circulum defcriptam, 
quam habet t d linea ad lineám g fecundum potentiam . nam t d,g lineæ æquan* 
tur lineis quæ ex centrís ducuntur ad círcumferentías. Sed quam proportionem 
habet linea t d ad lineám g potefiate, hanc habet t d linea ad lineám r f longiiudi* 
ne. nam g linea inter t d & r flineas, media eft fecundum proportionem, Pro* 
pterea quod etiam inter e d ÓĆ e flineas media eft fecundum proportionem » 
Quomodo autem hoc fit, declaratur fic.Quoniâ enfin d t linea æquatur t c lineæ, 
&r elineaeflineæeft æqualis : linea igítur cd duplaeft lineæ td,&linea rfdu* 
pla re. Ergo ficutfe habet linea dc ad lineám d t,ficlinear fad fe. Id igítur quod 
fit ex c d in ef, æquatur eí quod producteur ex t din rf. Quod autem ex c d in e f 
producteur, æquale eft ei quod fit ex g linea in fe dueta, igítur quod fit ex td in r fi
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æquatur ei quod fît ex g in fe. Eft ergo fiait t d ad g,ita g ad r F. quare ficut t d fe ha 
bet ad r f,fîc quadratum t d ad quadratum g. Nam fi très lineæ ponâtur continua? 
proportionales, ficut fe habet prima ad tertiam, ita figura æquilatera fuper prima 
conftítuta,ad figurám conftitutamfuper fecundam, fî fueritfîmilisdiéiæ figuræ, 
êCfimiliter defcriptæ. Quam proportionem habet td ad rflongitudine,eandem 
habet k d t tríangulus ad r I f tríangulum, cum k d & 1 f fint æquales. Eandem igi- 
tur proportionemhabetktdtriangulusadrećłilineamfiguram circa b circulum 
fuprà conftitutam,quam habet t k d tríangulus ad r fl triangulum.  Tríangulus er 
go f 1 r æquatur reélilineæ figura? circa b circulum defcriptæ.quare ÓČ fuperficies 
figuræ reâilineæ circa cylindrům fuprà defcriptæ æqualis erit fuperfîciei figura: 
reéfilineæ circa b circulum conftitutæ. At uero quoniam rećłilinea fuperficies cir
ca b circulum conftans minorem proportionemhabetadfuperfïciem rećłilinea 
fibi fîmilem,intra b circulum infcriptam, quàm habeat fuperficies rećłilinea circa 
cylindrům aptata ad circulum b:propter hoc minoré habebit proportionem fu
perficies dićła circa cylindrům conftans,ad fuperficíem rećłilineam íntra b circu
lum ínferíptam,quám fuperficies cylindrí ad circulum b.Sć permuta tim quoque: 
quod elfe non poteft omnino.nam fuperficies figura? rećłilinea? circa cylindrům 
conftitutæ, demonftrataeft eífe maíor fuperficíecylíndri. rećłilinea uerofigura 
circulo b infcripta,ípfo b circulo minor exíftít. No eft ígít b círculus minor fuperfi 
cíecylindrí.Eftofí poteft elfe, quod ponatur maíor. Rurfus intellígaturínb círcu 
lo figura rećłilinea infcripta,Sćeidem altera circumfcrípta fimílís inferiptæ, ita ut 
circumfcriptæ ad infcriptam minor fit proportio, q? cïrculi b ad fuperficíem cylin- 
dri.ct inferibat in a circulo figura polygonia,fimilis ci qtf£ b drculo fuit inferipta: 
Sćerigatur, ut fuprà,figura rećłilinea ex angulis figuræ circulo a nuper inferiptæ, 
& rurfus k d linea fît æqualis perimetro figuræ rećłilinea? in a circulo infcriptæ.Sit 
etiam l f linea æqualis eidem. Iftis fie pofîtis,cætera ut fuprà teneatitur,eiit trfangu 
lusktdmaiorfigurarećłilinea circulo a infcripta:quoniambafîs ipfîus triangulâ 
æqualis eft perimetro diéiæ figuræ: al títudo uero maíor ea linea quæ à centro a du 
citur perpendiculariter ad unû latus dictæ figuræ. At uero e 1 fuperficies quadrila
tère æquatur fiiperficiei quæ fît copofîta ex quadrilateris fuperfîcfeb. omnib.figu 
ræ reâilineæ cylindro fuprà infcriptæ:quoniâdi(fta e 1 fuperficies cotinetur à late 
re cylindrí, Sć à linea quæ æqualis eft pofîta perimetro figuræ dićło circulo a inferi 
ptæ, quæ eft bafîs figuræ reélilineæ quæ cylindro fuitinferipta. Quare etiam 1 rf 
tríangulus,eft æqualis fuperficiei diélæ figuræ cylindro inferiptæ. Et quoniam fî- 
mües funtrećłilinea? figuræ in circulo a b inferiptæ, proportionem inter fe eandê 
habebunt, quam habent fuæ inter fe diametri in potentia : trianguli quoqj k t d ÓĆ 
fri inter fehabétproportionem,quamhabetdiÂorûcírculorum femidiametriin 
potentia. Eandem igitur proportionem habebit rećłilinea fuperficies circulo a in 
feripta, ad rećłilineam circulo b infcriptam, quam habet tríangulus k t d ad triagu 
lum 1 f r.Rećłilinea uero fuperficies circulo a inferipta, minor eft k d t triangulo» 
quare & eandem minorem effe oportet fuperficie figuræ reélilineæ cylindro in
feriptæ: quod fane eflè non poteft.quoniam minorem habetproportionemfigu
ra rećłilinea circulo b circumfcripta,ad figurám fibi fîmilem eidem b infcriptam, 
quâ círculus b ad fuperficíem cylíndrúSčpermutatím. Maíor autem eft figura re- 
ćłilineacirculo b circumfcripta, quàm ipfe b círculus. maíor igitur eft figura rećłi
linea circulo b inferipta,quàm fît cylindrí fuperfícíes:quare et quàm fit fuperficies 
figuræreélilineæ cylindro inferiptæ. non erit igitur maíor círculus b fuperficie cy 
lindri.Et demonftratum eft quod minor eflè no poteft.igitur neceflè eft eidem ef
fe æqualem *
Z^f Viuslibet coni æquicruris fuperficies excepta bafe æqualis eft circulo,cuíus 14 
Ljfemídíameter media eft fecundum proportionem inter latus coni ÓĆ femidia

metrum



ARCHIMEDIS DE SPHAERA
metrum círculí ,qui quidem circulas dićti coni bafis exiftat.Eftö conus acquiert* 
ris, cuius bafis fit circulas a, eíus círculí femidia- 
meter fit c : lateri uero coni efto d æqualis. media 
autem inter d SC c, fecundum proportionem efto 
e.ponat deinde b circulas,cuius femidiameter fit 
æqualis elineæ * Affero igitur, b circulum æquû 
elfe fuperficiei dićłi coni3excepta bafe. Et fi non 
concedatur æqualis ei, efto aut maior ea, aut mi
nor dicetur.Primum igitur ponatur minor,fi fieri 
poteft.habebimus itacpduas magnitudines inæ- 
quales,fuperficiemuidelicet coni,SCcirculum b»

coni fuperficies ponatur maior. Poteft igitur 
intracircula b, figura unapoïygonia infcribi, SC 
æquilatera: SC altera eidem círcumfcríbí fimilis in 
fcriptæ,ita ut circumfcriptæ ad infcriptam minor 
fit proportio,quàm fuperficiei coni ad b circula. 
Intelligatur itacp fie faćhim elfe. deinde circa tir* 
culum a,figura polygoníacírcúfcríbaturfimilís 
ci quæ b circule intelligitur circumfcripta: ÔCab 
eaquæ circulo a circumfcripta efterigatur pyra- 
mis ad uerticem coni dićłi, quæ eûdem uerticem
cum cono habebit. Quoniam igitur figura poty' ,
goniæ circulis a SC b circumfcriptæ limites funt eftcélæ, eandem inter fehabebSt 
proportionem , quam habent femidiametri dićtorum circulorum in potentía. 
Quam uero habet femidiameter c ad femidiametrum e,eandem habet c ad ipfum 
d in longitudine : SC quam habetc ad d in longitudine, eandem habet figurapo 
íygonía circule a circumfcripta3ad fuperficiem pyramidis circa conum eretftæ. ná 
c æqualis eft perpendiculari, quæ à centro a círculí ducítur ad unum latus figura 
polygontejlinea uero d lateri coni eft æqualis. Comunís uero eft altitudojínea X' 
qualís perímetro dieftæ polygoniæ figura.SC fuperficies pyramídís,excepta bafe, 
æquatur dímídío fuperficiei quæ producteur ex d latere coni in lineám æquam pe
rímetro didlæ figura polygoniæ. SC fuperficies eiufdem figura polygoniæ æquat 
dímídío fuperficiei,quæ producteur ex c linea in cmdem lineám dtefto perímetro 
æqualem. Eandem igitur proportionem habebítrečíilínea figura circulo a circû- 
fcripta,adrećłilineam figurám circulo b circumfcriptam ,quam habet eadem fu
perficies ad iuperficiem pyramidis cono circumfcriptæ. atque idcirco fuperficies 
pyramidis diciæ,æqualis erit figura retftilineæ circulo b circûfcriptæ. At uero quo 
niam dićła figura circulo b circûfcripta, ad eâ fîbi limitem quæ ipfi b fuit inferipta 
minoremhabetproportionêquàm ftiperficiesconíadcírculú b3fequiturutfuper 
ficies pyramidis circa conum aptatæ, ad figurám rećlilineam circulo b infcriptam 
minoremhabeatproportionem, quàm fuperficies coni ad circulum b:quod qui
dem elfe non poteft nam fuperficies pyramidis oftenlà eftmaior efleftiperficie co 
ni. Figura uero rećłilinea circulo b ínícrípta3ípíd b minor exiftit. non eft igitur b 
circulus minor fuperneie coni .Dico præterea,quod neqj maior elle poteft .Quod 
fi poteft, efto maior. ÔC rurfus intelligatur b circulo figura unapluriuangulorum 
inferipta, SC altera illi fimilis circumfcripta, ita ut circumfcriptæ ad infcriptam mi
nor proportiohabeatur, quàm b círculí ad fuperficiem coni. Si ipfi circulo a ínteílí 
gatur infcriptam elfe figurám multorû angulorum, fimilem illi quæ b circulo fuit 
inferipta. SC ab hacfiguraerigatur pyramis intraconum inferipta, quæ eundem 
uerticem cum ipfo cono habeat. Quoniam igitur figura polygoniæ ipfîs a SC b cir 
culis inferiptæ pofitæ fuerunt limites, eandem inter fè proportionem retinebunt,

quam

i
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quam habeat diéîorum drculorum femidiametri inter fe potentia.Eandem igitur 
habet figura polygonía3ad figurám polygoniam proportionem ,quam habetcad 
lineám d,in longitudine.c autem ad ipfam d maiorem habet proportionê, quàm 
figura polygonia ipfî a circule infcripta,ad fuperficiem pyramidis cono inferiptæ. 
nam femidiameter acircuit ad latus coni maiorêproportionem habet, quàm per- 
pendicularis, quæ à centra ad unum ex lateribus figuræ polygoniæ ducitur, habe 
atad perpendicularemduêlamà uertïce coni ad idem latus. Quare maiorem pro
portionem habet figura polygonia circulo ainferipta, ad polígoniam figurám b 
circulo inferiptam, quàm ipfa eadem figura polygonia habeat ad fuperficiem py
ramidis. Maiorigitur eft pyramidis fuperficies,quàm figura polygonia circulo b 
inferipta. Figura autem polygonia dreulo b circumfcripta,minorem habet pro
portionem ad figurám eidem inferiptam,quàm b circulus ad fuperfidê coni. Mul 
to igitur magis figura polygonia circulo b circumfcripta, ad fuperficiem pyrami
dis cono infcriptæminorêproportionemhabebit,quàmipfe b circulusadfuper
ficiem conuquodeffe non poteft. nam figura polygonia b circulo circumfcripta, 
tnaior efteo circuloifuperfides uero pyramidis cono inferiptæ,minor eft fuperfi- 
de coni.Oftenfum itacpeft,quod b circulus neep coni fuperficie maior,neque mi
nor eile poteft.relínquitur ergo,utneceiTariô fit ei æqualis.

CViuslibet coni æquicruris fuperfides ad bafim fuam, eandem habetpropor 
tionem, quàm latus ipfius coni habet ad lineám eduďam à centro bafis coni 
ad eiufdem circumferentiam. Efto conus æquicruris,cuius bafis fit circulus a,

efto b linea æqualis femidiametro circuit a, & li
nea c fit æqualis lateri coni. Demonftrandû itaq? 
eft,quod fuperfides conieandê habeat proportio 
nem ad a circulum,quam c habet ad ipiam b. Su- 
matur enim media inter b & c,fccundum propor 
tione, quæ fit e. Si ponatur circulus d,cuius femi
diameter fit æqualis e. circulus igitur d eft æqua- 
lis fuperficiei coni. Per præmiiTam demonftratu 
etiam eft, quod circulus d ad circulum a eandem 
habet proportionê, quam c ad b habet in longitu 
dîne. Vtracp enim proportio eadê eft proportio- 
ni e ad b,in potentia; quoniam circuit ad circula 
eaeft proportio,quç eftquadrati diametri ad qua 
dratum diametri : Sčfimílítcrfehabent quadrata 
femidiametrorum.ficut enim diametri totæ,itaea 
rum dimidia. Semidiametris uero funt æquales 
lineæb Si e.Igiturmanifeftum eft,fuperficiem co 
ni eandem habere proportionem ad a dreu- 
lum,quam habet c linea ad b Iineam,in Ion,
gitudine.

SI conus æquicruris fecetur fiiperficie plana,quæ quidem íuperfícíes bafi ipfî- 
us coni fit æquediftans : ea coni fuperfides, quæ à fecante à à bafe condudi- 
tur,ei circulo æqualis effe probatur, cuius circuit femidiameter fit media fecundû 

proportionem inter latus fuperfídeí conicæ,eius feilicet quæ inter bafim & fecan 
tem continetur5et inter lineám æqualem duabus femidiametris iimuliuncîis duo 
rum circulorum3eorum fcilicetqui in bafeóć fecante notâtur. Efto conus cuius 
criangulus qui ab axe conftituitur,fit æqualis triangulo abc, qui a b c à linea qua 
dam fecetur,quæ linea fit bafi eius æquediftans, 6ć uocet d e.axis uero coni fît b g. 
Si exponatur circulas aliquis,cuius femidiameter fit media fecundum proportio- 
neminter ad latus, Si inter compofitam exdf,& ag : femidiametri uero h uius 

c circu.
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circulas fit h .Dico igit,quod circulas h cqualis eft ci fuperficiei coni quæ inter de 
ÔC a c compræhêditur. Igitu r 
ftatuantur duo circuli k,l, &Č 
fèmidiameter circuli k tanta 
poffît quantum continetur 
fub b d,d £ femidiameter ue- 
ro circuli 1 tantum poffît quâ 
tum continet fub b a,a g. Cir 
culus igitur 1 æqualis fuperfi 
ciel abc coni, circulas uero k 
æquatur fuperficiei a d e. Et 
quoniam id quod ex ab in 
a gfit,çquatur his:ei quod fit 
ex b d in d f, ÔC ei quod fit ex 
a d in utrâcp d f Sć a gjquoni* 
am æquediftantes funtd f,6ć 
a g» At uero quod ex a b in 
a g producitur, æquatur qua 
drato femidiametri circuli l.et 
quod ex b d in d f nafcitur,g' 
quaturquadrato fèmidiame- 
tri circuli k: quod ex d a in u- 
trancp fimul df, a g æquatur 
quadrato fèmidiametri h. 
quadratû igitur femidiame - 
tri circuli l,æquat duob.quà- 
dratis ex femidiametro circu' 
li k,8C ex femidiametro circu* 
li h produćtis fimul lundis» 
Verûcirculusl æquatfuper- 
ficiei coni abc: circulus au*
tem k æquatur fuperficiei coni d b e.relinquitur ergo,ut fuperfîcies compræbenlâ 
inter fècantem d e,Sć baïèm a c, fit æqualis circule h. nam circuli quicunqjfîcfêha 
bent ad inuicem comparati, fîcut quadrata ïiiarum diametrorum»

Efto figura redilinea quadrilatera redangula b a g, cuius diameter fît b g, di- 
uidatur b a latus utcunque in pundo d, à quo ducatur æquediftans a g, quæ fit 
d h, fècans diametrum b g 
in pundo f, à quo pundo 
ducat æquediftâs lateriba 
quæ fît kl. Dico quod id 
quod fit ex b a in a g, æqua 
tur ei quod fit ex b d in d f, 
& ex d a in utrâqj fimul d f, 
ag.quoníáígiť id quod fit 
exbaínagtotá, eft bgfu- 
perfides: quod aût fit ex b d 
in dfieft b fióć quod ex d a, 
in utramcp fimul d f,a g,eft 
gnomo m n x. Quod enitn
ex da in a g, æquatur kg,quia fupplementû kh æquatur fupplementô dl. quod 
fit ex d a in d f, æquatur d i ♦ Tota igitur fuperfîcies b g,quæ fit ex b a in a g.æquat 

ei quod
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éi quod fit ex b d in d f, Sć gnomoni n mx, qui æquatur ei quod fît ex d a in utrâ.» 
quefîmulag,df.

Coni qui akitudines habuerint æquales,fois bafîbus fîint proportionales.qui 
uero bafes æquas habuerint,fuis altitudinibus proportionales erunt.

Si cylindrus plana fuperficie iecetur, quææquediftet bafîfuæ , erit totiusad 
quacuncp partem fuam, uel etiam partis ad partem, ficut axis ad axem proportio, 

Coniineifdem bafîbus cumcylindris conftitutfîeadem proportione qua cy- 
iindri referuntur.

Altitudines conorum æqualiû, mutuam fuis bafîbus proportione fequuntur» 
Coni quorum akitudines mutuam fuis bafîbus proportionem ièquûtur,funt 

inter fe æquales.
Coni, quorum diametri bafîum eâdem cum fais axibus proportionem habue* 

rint,feruant inter fe proportionem, quæ inter diametros fuarum bafîum habetur 
tríplícatam.Hgc autem omnia à fuperioríbus font demonftrata.

SI foerint duo coni æquicrures , fueritqj alterius foperfîcies bafî akerius æ- 
qualis, fuerit item linea rećla quæ à centro didlæ bafîs dućta fît ad latus coni 
perpêdiculariter æqualis altitudini akerius coni,illos conos æquos efle neceilè eft. 

Eftoduoconiæquicrures ab c, def, Óćponatur bafîs 
ipfîus abc, æqualis foperfîciei def. altitude uero a g 
efto æqualis lineæ quæ à centro bafî's dućła fît perpê- 
diculariter ad unum latus coni d e f, quæ linea uocet 
h k. centrum à quo ducitur fît h. latus uero ad quod 
dućła eft, d k e. Díco ígí tur hos duos conos æquales ef 
fe.Quoniâigiturbafîsconi abc,æquaturfuperficiei 
coni def, æqualia uero ad unum SCidem relataean- 
dem ad illud proportionem retinent: fiet ut fîcutbafîs 
b a c, ad bafîm def: ita foperfîcies d e f, ad bafim d e E 
At uero fîcut foperfîcies ad propríá bafîm,fîc linea d h 
ad lineâ h k , Demonftratû namcp eft hoc, quod cuiuf 
libet coni æquicruris foperfîcies ad foarn bafîm habet 
«andern proportionem, quam latus ipfîus coni ad fe- 
midiametrû bafîs,fîcut uidelicetd e ade h :fed fîcutd e 
ad e h,ita d h ad h k.font enim trianguli æquiâguli.eft 
autem h k æqualis a g. igitur fîcut bafîs abc coni ad 
bafimdefconi,ita.altitudodefad akitudinemabc, 
Horum igitur conorum akitudines mutuam fuis ba> 
fibus habent proportionem, Ex quo fequitur, eos 
elfe æquales,

CV iii bet rhobo ex conis æquicruribus compofîto, æquatur conus ille qui ba> 
ièm æquam habeat foperfîciei akerius conorum, qui rhobum comprendût: 
akitudinem uero æqualem lineæ, quæ quídem linea dućła fît ab alterius coni uer- 

tice ad unumquoduis latus akerius perpendiculariter. Efto rhobus ex æquicruri
bus conis collećłus ab c d,cuius bafîs fît circulus circa diametrû b c defcriptus,alti 
tudo uero ad. Exponatur etiam alter conus ghk, qui bafîm habeat fuperficiei 
abc coni æqualem, akitudinem uero æquam lineæ quæ ab ipfo d punćlo dućla 
fit ad latus a b perpêdiculariter,quæfît df. altitudo uero ghk coni, fît h l.Sćefto h î 
æqualis d f.Dico tune quod etiam conus rhobo æquatur. Exponatur Sć alter co- 
nus m n x, bafim habens æqualem bafî a b c coni, akitudinem uero ipfi a d : fîtqs 
eins altitudo n o. Quoniam igitur n o ipfî a d æquatur, erit idcirco ficut n o ad ip- 
fum d e ,ita a d ad d e. At uero fîcut a d ad d e,fîc a b c d rhombus ad b c d conum. 
Sicut autem n o ad d e, ita m n x conus ad b cd conum ; propterea quodeorum

- - ■ . ' c 2 baies
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baies funt æquales.Ergo faut m n x conus ad b c d conum, fie a b c drhombus ad. 
b cd conum. Conus igit 
m n x eft æqualïs rhotn - 
bo a b c d.item quia fuper- 
ficies abc æquatur bail 
g h k. ficutergo fuperfici- 
es a b cad propriâ bafim, 
fiebafis g h k ad bafim m 
nx. Atuero ficutfuperfi- 
çiesab cad propriam ba- 
fim, fie a b ad b e,quod idê 
eft a d ad d f.nam triangu- 
fi funt fimiles. quare fîcut 
bafisipfius g h k ad bafim 
n m x, fie a d ad d f. Eft aût 
a d æqualis n o per fuppo- 
fitunrd f uero æqualis h fi 
quare ficut bafis g h k ad 
bafim mnx,ita no alti
tude ad h l.Conorum igi- 
tur g h k.SCmnxbafesal 
titudinibus mutuam ha- 
bentproportionem.Sunt

g

igitur hi coni æquales.
Oftêfum eft autem, m n x 
effe rhombo a b c d æqua 
lem. quare & g h k co - 
num, diéîo a b c d rhom
bo æquaiem effe,necefla- 
riocolligitur.

SI conusæquicruris fuperficíe planafecetur, quæquidem firperficiesbaficont 
æquedifteqôC à circulo in fectioneproducto conus deorfum defenbaf, uerti-
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cem dèfigèns in centrum bafîs pi loris coni, rhombû cum coni parte fîiperiori effï 
ciet,qui quidem rhôbus fi à toto priore cono auferatur, ei quod relinquitur conus 
ille probatur æqualis : cuius quidem coni bafîs fîtæqualis ei fîîperficiei coni qui lè 
dus ponitur, quæ ïuperficies intra fecantem SC bafem conduditur.altitudo præte 
reaprædidi coni fit æqualislineæa centro bafîs přímí coni dudæperpendicula> 
liter, ad unumquoduís latus přímí coni. Efîo conus æqùicruris abc, qui ïècetur à 
plana fuperficie quæ bail ipfîus æquediftet»Efto hæc fedio d e, centrum uero ba> 
fis f.Sć à circulo,cuius diameter eft d e, defcribatur conus, cuius uertex fît f. SC fîc 
habemusrhombûexduobusconis æquicruribusconftitutum, quieftbd fe.Ex 
ponatur etiam quidam cotlus k h 1,cuius bafîs efto æqualis fîîperficiei, quæ inter 
ac,de continetur: altitudoùeroæqualislineæ quæ à centro f duda fitperpcn> 
diculariter ad latus a b,quæ duda fît f g. Dico itaq;,quod fi à cono abc intelliga^ 
tur ablatus rhombus b d fe,ei quod relinqueturæqualis eritconus h kLExpona- 
tur itê duo coni m n x,o p r, ira ut bafîs ipfîus m n x fîîperficiei coni a b c fit æqua- 
IîSjÔC altitude æqualis fg.Propter hocitaqjm n x conus eft æqualis ab ccono.Nâ 
fi duo coni æquicrures ita ftatuantur, ut fuperficies alterius coni fît æqualis bafi 
alteriusipræterea linea à centro duda perpendiculariter ad unum latus alterius,fît 
æqualis altítudíní alterius,conos illos æquos efle demonftratum eft» Propter id ue 
t o quod coni o p r bafîs eft pofita æqualis fîîperficiei d e b coni,SC altitude ipfi f g, 
conus o p r æquatur rhombo b d fe .hoc enfin fuprà demonftratum fuit. Quoniâ 
autem Ïuperficies coni abc componitur ex b d e,SC ea quæ inter d e SC a c contins 
tur: præterea fuperficies abc coni : æquatur bafi m n x confiluperficies uerô d b e 
coni æquatur bafl o p r coni ,quæ uero media eft inter d e & a c æquatur bafi h k 1 : 
fequitur, ut bafîs m n x fît æqualis bafîbus conorum h k l,o p r . Cum que fint hi 
conialtitudineæquaeredi,eritconus mnx,æqualis conisfîmul h kl, opr.Verû 
conus m n x,æqualis eft cono a b cconus uero o p r, æqualis rhombo b d e f. Relfi 
quum eft igitur,ut h k 1 conus,æqualis fît ei quod fublato rhombo relinquitur.

SI exhis conis æquicruribus,quib. rhombus compofitus fit,alter plana fuperfî z 0 
cie Ïècetur,quæ fît bafi æquediftans: SC à produdo in fedione circula conus e- 
ïigatur ad uerticê alterius coni : deinde à toto priore rhombo,rhobus nuper fadus 

d

b l

àuferatur : ei quodrefîduum eft æquatur conus, qui bafîm habeat æqualem ei fîr- 
perficiei coni, quæ inter fecantem SC bafèm continetur :akitudinem uero æqualé 

c j lineæ,
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lineæ, quæ â uertíce alteríus coni, ad unum latus alteríus coni perpendiculariter 
ducia fit. Efto rhombus, ex conis æquicruribus compofitus a b c d, SC alter íllo- 
rum conorum íecetur plana fuperficíe, quæ bafi æquediftans fit, SC fiat icćłio e F» 
à circule* uero cuius díameter eft e f,erigatur conus habés uerticem d punctû, íáégř 
facfïus eft rhombus e b d f, qui intelligatur ablatus à toto rhombo. Exponatur au
tem quidem conus h k 1, qui bafim habeat æqualem fuperficieiconi,quæ a fècan- 
te & bafe conduditur a c e f: altitudinem uero ei lineæ quæ à punćlo d ciuCitur,pcr- 
pendiculariter ad latus b a.Dicoitaq^quodh kl conus æqualis eft dieto refîduo* 
Expofití autem fint duo coni ifti,uidelicet m n x,o p r.SC bafis m n x coni æqualis 
ponaturfuperfïcieiab aaltitudo uero æqualis d g. Propter ilia erga quæ demon* 
ftrata funt ,conus m n x æquatur rhombo abc d .coni uero o p r bafis ,cû ponatuï 
æqualis fuperficiei e b fconi,SC altitudo æqualis lineæd g : fimiliter o p r conus æ* 
quaturrhombo e b d f. Quoniam igitur fuperficies abcconi, fimiliter compona 
tur ex fuperficíe coni e b f, SC ex ea quæ media eft inter e f, a c. Infuper coni a b c fu 
perfides æquatur bail m n x,fuperficies uero e b f æquatur bafi coni p o r. quæ au 
tem media eft interefiac,æquatur bafih kl. Bafis igitur mnx, æquatur b afibus 
conorum o p r,h k 1. & funt hi coni fub eadem altitudine.quare mnx conus æqua 
bitur h k l,o p r conis. Veriï conus mnx æquatur rhombo a b c d,conus aût o p r 
rhombo e b d f eft æqualis.reliquus igit conus h k 1 equalis refíduo erít neceilario* 

21 Çt J intra circulum quemcuncp infcribatur figura rećłilinea, quæ multis angulis 
conftet,quæép latera inter fè æqualia SC numero paria habeat, infuper ducan- 

tur lineæ rectæ ab angulis ad angulos diétæ figuræ latera ipfius coniûgentes, fi rqs 
ut hæ duflæ fint æquediftantes uni ex earum numerotilli fcilicet,quæ duobus di- 
Ctæ figuræ lateribus fubtenditur : tuneiftæ quæ latera dićła coniungunt, omnes 
addiametrum circulieandemhabent proportíonem,quamhabet ilia linea recta 
ad latus dicte figuræ,quæ quidem linea ipfi diametro SC lateri dicte figuræ quod 
diametrofit applicatum fubtenditur. Eftodrculusabcd,SC-fibiinfcribaturfi
gura rećtilinea multis angulis conftans, quæ fit a e f b g h c m n d I k ; SC fungan- 
tur ek,fl,b d, g n, h m, du- 
ctislineis ek,f l,SCc.mani 
feftum eft, quod æquedi- 
ftantes funt illi quæ duo - 
bus lateribus diéîæ figuræ 
fubtenfa eft, quæ eft uel 
e k, uel h m. Dico itaque, 
quodhæomnes adcirculi 
diametrum quæ eft a cza
dem proportions habent, 
quam habet linea dutfta à 
p Ci cto c ad punctii e, uide- 
licet linea ce ad linea ae, 
ducantur itaque lineæ fk, 
I b, g d,h n. Igitur æquedi
ftans erit f k ipfi e a,deinde 
b 1 ipfi f k, etiâ d g ipfi b 1, 
demum h n ipfi d g, SC m c 
ipfi h n. quare fi'cut e x ad 
xa,ita kxadxo. ÔC ficut 
k xadxOjitaf padpo.fi-
cut autem f p ad p o,ita 1 p ad p r. Deinde fi'cut I p ad p r,fic b s ad s r. ČC ficut b s ad 
t s,fia d s ad s t.SC ficut d s ad s tâita gy ad y t.SC ficut gy ad y t,ita n y ad y q. & ficut 

nyad
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n y ad y q,ita h z ad z q.SC Cicat h z ad z q,ita m z ad z c. SC demum ficut una ad u - 
nam, ita omnes fimul collecflæ ad omnes fimul colleétas fe habent. quare ficut e x 
ad xa,ira e k,f l,b d,gn,h m ad ípfam ac díametrum. Atuero ficut e xad x a,ita ce 
adea.undefícutceadea,itaomnesek,fl,bd,gn,hmadac díametrum, 
SI in circuit cuiufpiam portione figura multorum angulorum infcribatur, quæ

quidem figura latera habeat excepta baie inter fe çqualia,SC numero paria,de*
inde redlæ linea; ducant 
æquediftantes bafiportio 
nis,SCquæIateradi(fîæ fi
gure coniungant: tünche 
omnes ducfiæ fimul,cûdi- 
midiobafis portionis,ha- 
bebûtad altitudinem por* 
tíonís eandem proportion 
nê, quâ habet linea ilia ad 
latus figuræ didlæ, quæ li
nea ab una extremitate 
diametri totius circuli ad 
latus figuræ ipfi diametro 
apph'catum dudîa fît. In- 
tra circulum abc, quædà 
linea rcćta ducatur, quæ 
fit a c. SC fuper baie a c in 
fcribatur in abc circuli 
portione, multorum an - 
gulorum figura, æqualibus SC numeroparibus iatert'bus, exceptabafe, a c coii- 
fias. Dicoigitur,quodficutfg,eh,axadb x,itadfadb f.Ducanturruriùsge,ah 
lineæ.quæ quidem æquediftantes crût ipfi bf.atqj idcirco ficutkfadkb,itagk 
adkl,Sćita emad lm,ÔCmh admn,SCxaadxn,SComnesfimuladomnes,utu- 
na ad unam. igitur ficut f g, e h, a x ad b x,ita fk ad k b. At uero ficut fk ad k b,i- 
ta d fad f b. ficut ergo d f ad f b, ita fg,e h, a x ad b x,

Efto in quacunqp iphæ 
ta maxim us circulus abc 
d, SCinipfo infcribatur fi
gura rećtilinea multorum 
angulorum SC æqualium 
laterurmmultitudo uero la 
terum eius à quaternario 
menfuretur, SC fint diame
tri circuli a c,b d. efîo item 
manente SC quittante dia- 
metro a c, circa eam uolua 
tur circulus in quo figura 
dicta fuit inièripta,fcilicet 
a b c d : manifeftum eft, 
quod eius circumferentia 
fecus fphæræ fuperficiem 
fcrctur. anguli uero inicri 
ptæ circulo figuræ , circu
lar! circumferentia moue-
bûtur Hifupçrfide iphgræ;exceptis t?.mcn illis, qui ad punćła a et cinfîftût.quotip 

ipfi
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ípíl fuerínt qui motí fant, totídem circules íntra fphæram deftríbent quíerunt 
fapřa a b c d circulum erećłi,8ć eorum díametrí erunt lineæ illæ quæ figuræ ínícrí- 
ptælatera coníungebant : eruntep omneš ípfi b d æquediftantes.latera uero figu
ræ infcrïptæeodem modo círcumuoluta,quafdam conícas faperficíes íntra fphæ- 
ram defenbunt : fed af Sćan conum perficíent,cuíus bafís erít círculus ílle qui ha- 
betlineam f n díametrum, uertícem ueropunčlum a.Lineæ autem fg,m nfecun 
dumquandam faperfícíem conícam ferentur, cuíusbaíis círculus eft, qui habet 
díametrum lineám m g, uertex uero ad punćtum íllud, ad quod f g Sć m n lineæ 
concurrent,inter fe fi educantur,Sć cum linea a cclineæ uero b g,m d fecundum co 
nicam fuperficiem Sć ipfæferêtur,quæ habet bafim, circulüm cuius diameter b d, 
qui círculus faper a b c d circulum eft erećtus.coni autem uertex adpunčtum íllud 
ad quod concurrent b g,d m inter fe, Sć cum linea a c fi educan tur. Símílíter quoqj 
accídít Sć in alía femícírculí parte: latera figuræ inferiptæ fecundum conícas faper* 
ficíes ferentur,quæ conuerfa modo fapra deícriptís, tn fphæra figuras deferíptas 
habebunt.Hísíta díípofitís, habemus íntra fphæram figurám corpoream deferí- 
ptam,conícís faperficíebuscontentam,cuíus faperficíes minor fphçræ faperficíe 
eífepróbatur. nam fí díuííám fphæram íntellígamus ácírculo b d piano,qui eile' 
rcćt us faper abc d, faperficíes unius hemifph ærij ,Sć faperficíes figuræ diêtæ in ip 
fo hemífpheríoínfcríptp,eofdem termines habent in eodem piano, nam utrarûqj 
fuperficíerum terminus eft circuit' circumferêtia, cuius diameter eft b d, qui eft ere- 
ctus faper a b c d circulum, QC utreq? fant in eâdem partem edudîæ Sć conuolutæ» 
Sć altera earum altéra co *
plećlitur fuperficiê: hoc 
eft fphæræ faperficíes fa 
perficiem figuræ eifaem 
termínis cum ea conteh- 
tam. Símílíter etiam in a- 
lio hemifphærio figuræ 
faperficíes , concluditur 
minor efie faperficíe he- 
mifphærtj : quare totam 
faperficiem figuræ diCtæ 
in fphæra defèriptæ, mi* 
norem efle fphæræ faper 
ficie probatum eft.

Figuræ in fphæra in- 
fèriptç faperficíes, æ- 
qualis eft circulo,cuius fè 

midiameter tantum pof- 
fit, quantum eft id quod 
continetur fub uno late
re diétæ figuræ, Sć fub li* 
neaquæ fit æqualt's om
nibus illis lineis fimul iû- 
flis, quæ lineæ ab angu 
lis ad angulos dieftæ figu 
ræ ita funt du<ftg,ut qug- 
que duæ cum lateribus, 
quæ peripfasiungûtur, 
quadrangularem figura 
efficiât ; Sć ei quæ duob.
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lateribus fubteňdítur, fint æquedifîantes, Efto in îphæra maximus circulas 
ab cd,SC ínípfoínícríbatur figura multorumangulorum, SC æqualiumlaterum, 
cuius multitude laterû numeretur à quaternarío, SC ab hac figura intelligatur figu ? 
ram corpoream elfe in fphera deîcriptâ:SC dueâtur e fig h,c d,k l,m n lineæ, quæ 
fintæquediftâtesilliquæ duobus lateribusdiSïæfiguræfubtenfaeft.Exponatur 
item quidam circulas qui fit x, cuius îèmidiametros tantû poffît,quantû eft quod 
continetur fub a e latere diSîæ figuræ, SC fub linea quæ fit æqualis e fi g h,c d, k I, 
mn,lineisfimuliunćłis. Dícoigitur,quodhíccírculus x, æquatur fuperficiefi* 
guræ in fphæra deferiptæ. Exponantur itemcirculi oprs tu,SCipfiuso ferai- 
diamètrespoffît tantum quantumcontinetur fub ea, SCdimidio ef. Si diame* 
terppoiïït idquod continetur fab ea,SC dimidijsef,gh.femidiametros ueroip- 
fius r poffîtid quod continetur fub ea, SC dimidijs g h ,cd. îèmidiametros ip* 
fias s poffît idquodfubea, SC dimidijs cd, kI continetur. îèmidiametros ipfi- 
us t, poffîtid quod continetur iub a e, SC dimidijs k 1, m n. femidiametros de* 
mum u, poffît id quod continetur fub a e, SC dimidia m n. Exhisigitur quæ poli
ta fant, circulas o æquatur fuperficíeí a e f coní. circulus p æquatur faperficíeíco- 
nicæ quæ inter e f SC g h lineas comprenditur. circulus r æquatur faperficiei coni
cæ à lineis g h,c d comprenfæ. circulus s æquatur fuperficíeí conicæ à líneís c d,k 1 
contentæ. præterea circulus t fuperficíeí conicæ, inter k l,m n conclufæ. demum 
circulusu fuperficíeíconímbn,eftæqualis.Hiígíturcírculíomnesequalesfunt 
fuperficíeí figuræ, quæ fphæræ inferipta fuit. Et palàm eft quod îèmidiametricír
culorum o p r s t u poflunt id quod continetur fub a e latere, SC fub linea dupla c5 
pofitæ ex dimidijs efigh,cd,kl,mn, quæ eftæqualis lineæ compofitæ ex iplis 
integris. quare îèmidiametri círculorum o p r s t u poftuntid quodcotinetur fub 
ae, ŚComnibusef,gh,cd,kl,m n fimul iuncftis. Verum SC femidiametros circuit 
xpoteft idem quod continetur fab a e, SC fab linea compofita ex omnibus illisef, 
gh,cd,kl,mn. quare îèmidiametros círculí x tantum fola poteft, quantum îèmi* 
diametrorum fimuloprs tucírculorumquadratacomponunt.Igitur circulusx, 
æquatur omnibus fimul circulis o p r s tu. ipfos aûtcircules oftenfam eft æqua* 
les elfe fuperficíeí dictæ figurç.ex quo îèquitur,ipfum x circulant faperficiei diâæ 
figuræ elïè æqualem, utpropofitumfuerat,

Figuræ in fphæra inîèri 
ptæ fuperficies, ex fa* 
perficíebus conicis confti* 

tuta, minor eft čp quadru* 
pla, ad circulum maximu 
omniúquí in îphæra elïè 
po ffunt circuler û. Efto 
maximus in fphæra circu* 
lus ab cd,SC inipîb ínferí- 
batur figuraparíú angulo 
rum SC æqualium laterû, 
et eius latera menfarentur 
à quaternario,SC ex huius 
circumuolutione intelli - 
gatur fuperficies ex coní* 
cis fuperficíebus conftítu* 
ta,in fphęra eflè deîèripta» 
Dico igitur,quod iftius fi* 
guræ fuperficies minor eft 
quàm quadrupla ad circulant maximum omnium qui in îphæra eíTepoífant cír- 

d culorum»

b
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culorum.Ducanturitacpduæ lineæ,quæ fubtendantur fîngulæ duobus ïaterib. 
figuræprædidæ,quorum hæc duo quíb. una fabtendítur, fint oppofita reliquis 
duobusquibus altera fubtenfa eft.fintćp hæ dudtæ e t,h m : & reliquæ iftis æque- 
dïftâtes f k,d b,g I.Exponatur item circulus r, cuius fèmidiametros pofiït id quod 
fub a e,Sč fub linea æquali compofitæ ex omnibus íllís e t,f k>b d,g 1,h m.Exbis i- 
gitur quæ fuperius demonftrata funt, circulus r æquatur fuperficiei dicîæ figuræ» 
ÓĆquoniam infuper demonftratum eft, quod fîcut linea æqualis omnibus fimul 
illis e t,f k,b d,g l,h m fe habet ad diametrum circuit' a c,fîc linea c e ad lineám e a» 
Quod igitur fub ilia quæ æquatur omnibus fimul didis, & fub ea côtinef, quodl 
idê eft ei quod à famidiametro circuit' r,in fa dućto producitur,æquale eft ei quod 
fab a c Si c e comprenditur. ueru id quod fub a c SC c e coprenditur, minus eft qua 
drato a c.quadratum igitur fèmidt'ametri r circuit' minus eft quadrato lineæ a c,fa- 
quitur ergOjdiametrû r circuit' minorem eße quàm duplam diametri a b c d circu
it .Duæ igitur diametri a b c d circuit',diametro r circuit fant maiores. SC quod fit, â 
diametro circuit' a b c d,hoc eft a c linea quater in fa duda,maius eft quadrato dt'a» 
metri circuit' r. At uero fîcut eius quod fit ab a c linea, quater in fa duda, ad qua- 
dratum diametri circuit r,ita quatuor circuit æquales a b c d ad circulum r. quatuor 
itaqj circuit equalesa b c dcirculo,fantmaiores circulo r.Igitur circulus r minor eft 
quadruplo a b c d circulo in fphæra maximo. Circulus autem r demonftratus eft 
æqualis fuperficiei didæ figura*, quaře colligitur,faperficiem didæ figura: mina* 
rem efle,quàm quadruplant maximi circuit in fphæra dclcripti.

I"1 Iguræ in fphçra deferi
ptæ, quæ conicis fa- 

perficiebus contineatur,il 
le conus æqualis eße pro - 
batur, cuius coni bafis fit 
circulus, qui æquatur fu
perficiei figuræ in fphæra 
defariptæ:altitudo ucroe- 
ius æqualis fit lineæ illi’, 
quæ à centro fpheræ ad u- 
numquoduis latus figurę 
multorum angulorum fit 
perpendiculariter eduda. 

Efto fphæra, in qua fit 
maximus circulu s a b c d, 
Sčrelíqua famâf fîmih'ter 
uti in fuperiori demonftra 
tionefigurata funt. SCpo- 
natur conus r redus ,qui 
bafimhabeatæqualem fil 
perficieifiguræin fphæra 
defcriptæ:altitudinem ue
ro æqualem ei lineæ, quæ 
â centro fphæræ ad latus 
unum figuræ multorum 
angulorum fit perpendi
culariter eduda.Eft igitur 
demôftrandum,quod co
nus r æqualis eft figuræ in
fphæradcfcriptæ,nam defcribantur coni à circuits,quorum diametri fant fn.gm,

ht
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h l,i k,quorum coftorum baies fint dićłi círculíe, uertíces nero adx centrum fphæ 
ræ dedućłi. Habemus rhombum folídú,quí conficítur ex cono, cuíus bafis eil cír 
culusjquícírcafndíametrum confiât, uertex uero punćłum a: S< ex cono, cuíus 
bafis eft idem círculus,uertex uero punćłum x.quí quídem rhombus eft æqualis 
cono qui bafim habeat fuperfícíem coní na f, altítudínem uero æqualem lineæ à 
centro x perpendícularíter ad unum latus duélæ. Ruríus refíduum à rhombo dí- 
ćłorelićłu, quodcontíneturá fuperficíeconí,íllafcílícet quæinter æquediftâtes 
planas fiiperficíes f n,g m coprphědítur,& inter fuperficíes conorû f n x, 6ć g m x 
æquale eil cono habenti bafem æqualem fuperficíeí conicæ, íllí uídelicet quæ in
ter planas fuperficíes fn,g m continetur. altitude uero, lineæ ab x centre ad fg la
tus perpendícularíter eduélæ.Hæc autem iuprà funt demonftrata.ítem refiduum 
coní illíus qui continetur à coníca fuperficíe, quæ íncludítur à planíš æquediftan- 
tíbus g m,b d, Sć à íuperficíe coní m g x, 8ć círculo cuíus díameter b d gqualís eft co 
no bafim haben ti æqualem eí coní fuperficíeí, quæ inter g m, b d planas contine- 
tur.altitudinem uero æqualem lineæ à centro x ad latus b g perpendícularíter du- 
élæ.Similiterquoque in alio hemifphærio rhombus xk cl, &refiduaconorSæ- 
qualiaefïeprobabunturtalibus Sćtantisconis, ut fuprà dićłum eft.Manifeftur« 
ítaqj eft, quod totafímul figura fphæræ ínfcrípta æqualis erít omníb .fimul conís 
dídís.coní ueroípfi æquales funt ípfi rcono , cum conus r altítudínem quídem 
habeat unícuícp íllorum æqualem, & bafimomnibus fimul íllorú bafîbus æqua
lem .Confiât ígítur,ínfcríptam fphæræ figurám expofito cono cíle æquale, 
Figura fphæræínfcrípta,quæ conícís fuperficíeb.contíneatur,mínor  eft quàm 2 6 

quadruplaeius coní qui bafim habeatæqualemcírculo, quiinfphærafitma- 
xímus,altítudíné uero æqualem fèmidiametro fphæræ, Efto deferíptus fit conus 
æqualis figuræ inferiptæ fphg 
ræ, qui conus bafim habeat 
æqualem fuperficíeí diétæ fi- 
guræ inferiptæ fphcræ, aftitu 
dinem æqualem lineæ à cen
tro circuit' ad unum latus figa 
ræmultorum angulorû, quæ 
círculo fitinferipta, perpendi 
culariter duétæ, fit que hic co 
nus r.fit alter conus x,qui ba
fim habeat æqualem círculo 
ab cd, altítudínem uero femí 
díametro ab cdcírcuIí.Quo- 
níam ígítur conus r , bafim 
habet æqualem fuperficíeí fi- 
guræinferiptæin iphæra,al 
títudínem autem æqualem 
lineæ à centro , ad latus af, 
perpendícularíter duélæ. o - 
ftenfum eft autem, fuperfici - 
em figuræ inferiptæ minorem
effe quàm quadruplant circuliin fphæramaximi. eft igiturconiipfiusr bafis mi
nor,quàm quadruplabafis x coní. Eft etía coní r altitude minor altítudíne x coní* 
Cúígítur conus r minoré habeatbafim quàm quadruplam ad bafim x,altítudíne 
etiâ minorem illíus altítudíne, manífeftum eft quod ipfè r conus minor eil quam 
quadruplus ad conum x. Verum conus r æqualis eft figuræ inferiptæ, figura ígit 
ínfcrípta minor eft quàm quadrupla ad conûx, quod princípío propofítú fuei at*
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x7 T"f Stô in fphæra maximus circulus a b cd,circa quem defcribatur figura mtrîtô- 
|\rum angulorum &æqualium,quæ latera quoqj habeatæqualia,quorû mul

titude à quaternario menfu- 
ret.Huic aûtfiguræ circum- 
fcribatur circulus,coprendês 
eam, circa idem centrum con 
uolutus circa quod a b c d 
exiftit. Deindequiefcête e g 
díametro,círcúuoíuatur  pla
na fuperficies efgh,in qua 
multorum angulorum figu
ra ÓĆ circulus a b c d contine- 
tur.Perfpicuûeft, quodcir-e 
cumferentia circuli a b c d,fè 
cundum fphæræ fuperficiê 
feretur. circumferentia uero 
circuli e f g h,fecundum alte- 
rius fphæræfuperficiemdu- 
cetur, quæ idem centrum eu 
minori fphæra habebit.pun 
da uero in quibus tatera fi
guras infcriptæ contingunt
circulum abc d,in circumuolutione, defèribent circulos qui fant eredí íupra cif- 
culumab c d in fphæra minori. angulí uero didæ figura: fècundum circuli círcú- 
ferentías ferentur, íllís duobus exceptís, qui funt alter ad e, alter ad g punda col- 
locati : defcribentép in fuperficie fphæræ maioris finguli fingulos circulos, qui 
funt eredí fuper circulum e f g h. Latera uero didæ figuræ conicas fuperficies cir- 
cumuoluta defignabunt,quemadmodum in fuperiori proximafiguratione con- 
fpedum eft. atcp ipfa figura conicis fuperfîciebus compræhenfa minori quidem 
fphæræ erítcírcumfcrípta,maíorí uero infcripta.Quod aût ipfius figuræ fuperfici
es maior fit fuperficie fphæræ cui eft circûfcripta, hac ratione demonftrabitur. E- 
fto k d diametrus cuiufpiâ circuli in fphęra minori: punda k d fint,in quibus duo 
latera didæ figuræ contingant circulum ab cd. fîigiturfphæra íntellígatur leda 
à piano k d,circulo fuper a b c d eredo, fuperficies quoqj figurę fibi circumfèriptæ 
fimul fèda elfe intelligetur ab eodem piano. Vnde manifeftum erit,utrafcp fuper 
ficies fedas eífdě terminis in illo piano compræhenfàs efle. nam utrarûqj termi
nus eft circuli circumferentia,cuius diametrus eft k d,eredi fuper circulum ab cd: 

ambæ funt in eandem partem conglobata:, 8ć altera earum ab altera compledi
tur: fphæricafcilicet à pianę figuræ fuperficie,quæ illi finitima eft.Minor igitur ilia 
eft,quæ compræhenfa eft,fcílícetfpherícaíllíus fèdionis fuperficies,quàm fuper
ficies figuræ circûfcriptæ fibi. Similiterprobabitur, refidui fuperficiem fphæricam 
minorem efle fuperficierefidui figuræ fibi circufcriptę. ManifeftS igitur eft quod 
tota quocp fimul fpheræ fuperficies minor eft fuperficie figurę fibi circumfcriptæ.

2 8 O Vperficiei figuræ circa fphęram defcriptę circulus ille æqualis eft, cuius qui- 
jfj dem circuli fêmidiametrus tantum poteft quantû quod contínetur fub uno la 
tere figuræ circumfcriptę, & fub lineaquæ fitæqualis omnibus fimul lineis,quæ 
latera didę figuræ ita continuent, ut omneš fint uni earum æquediftantes, qua: 
una duobus didęfigurę lateribus fît fubtenfà. Figura enim quæ circûfcribitur 
fpheræ minori, inicribitur fphæræ maiori. eius uero figuræ quæ fphæræ infcribi- 
tur,quæ ue fuperficiebusconicis cotineatur, fuperficies æquatur circule, cuius fe- 
midiametros tantù poteftquantum eft quodcontinetur fub uno latere didæ figu 

ræs
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ræ, Sć fub linea quæ fit æqualis omnibus fimul lineis, quæ diétx fîguræ angulos 
íta coníungant,ut fint æquediftantes uni earum, quæ duo bus diélæ fîguræ lateri 
bus fubtenditur.Quare manifeftum cil, id quod propofitum fuerat.

Fîguræ circa iphæram defcriptæ íuperficíes maior eft, quàm quadrupla ad 29
ximum circulum in Îphæra collocatû, Efto itaqj 8é îphæra, & circulus, & cæ 

tera fumantur eadem ôi 
eodem modo,ut fuprâ in 
proxîmîs fuit pofîtum; et 
ponaturl circulus æqua- 
lis fiiperficiei figurę pro/ 
pofîtæ,quæ circafphęra 
minorem fit circûfcripta.
Quoniam igitur in circu
le ef g h, figura muItorS 
angulorum 6ć parfum an 
gulorum inferipta fuít,SČ 
lîneæ,quæ latera diélæ fi 
gUręiungebant æquedi- 
liantes lineg h f, ad ipfam 
eádem h f prop ortionem 
habet, quam h kad k f ha 
bet. figura igitur compte 
h en (a fub uno latere di- 
ćlę fîguræ,et fub omnib. 
fimul lineis angulos diéle 
fîguræ continuâtibus,æ -
qualís eíl illi quę continetur fub f h k. quare iêmidiametros circuit 1 tâtum poteft, 
quantum quod continetur fub f h k.maior igitur eft femidiametros circuli l,quàm ‘ 
h k. At uero h k equalis eft diametro a b cd circuli.nam duplaeft lineæ fx, quæ fe 
midiametros eftcirculi ab cd.Manifeftumeft, quodmaior eft quàm quadruplus 
circulus l,qui idem eft quod íuperficíes dićlę fîguræ ad fuperficiem maximi circu
it in fphera collocati.

Fîguræ circa fphęram minorem circumîcriptæ conus ille equalis eflê probatur, 
qui conus bafim habeat circulum qui æqualis fît fuperfîcîei dicîæ figurę,altitudi- 
nemuero habeat æqualem femidiametro fphęrę. Figura enim quę minori fphę> 
rę círcumfcríbítur,eft inferipta maíorí fphpræ. Fîguræ autem infcrîptæ quæ coni 
cis fuperficiebus cotineatur, conus ille oftenfus eft equalis eiTe, qui bafim habeat 
circulum equalem fuperfîcîei dićłęfigurę:altitudinemuero,lineam lineęilli ęqua 
lem, que quídem linea à centro îpheræ ad unum latus diélæ fîguræ fit perpendi- 
culariter edućta. Hec eadem uero æqualis eft femidiametro minoris fphęrę. quä
le confiâtidquod propofitumfuerat. Exhis igitur quæfuntdemonftrata, ma
nifeftum eft quod figura circumfcripta minori fpheræ maior eft,quàm quadrupla 
coni qui habet bafim maximum in îphæra circulum , ôé altitudinem ièmidiame- 
tro fphæræ æqualem. Quoniam igitur diélæ fîguræ ille conus æqualis eft qui ha
bet bafem æqualem fuperfîcîei diélæ fîguræ,altitudinê uero æqualem lineæ quæ 
à cêtro fpheræ fît ad unû latus diélæ fîguræ perpendiculariter eduéla,hoc eft femi 
diametro minoris fphæræ. Superficies autem circumfcriptæ figuræ circa îphæra 
maior eft, quàm quadrupla maximi in îphæra circuli. Figura igitur diélæ fpheræ 
circumfcripta, maioreft quàm quadruplaconi, qui bafim habeat maximum in 
fphęra circulum,altitudinem uero îêmidiametrum iphęrę: quoniam conus qui di 
ćlę figuræ eft ęqualis,maior eft, quàm quadruplus ad diélum conum.nam ÓĆ ba- 

d 5 fit«
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fimmaiorem,quàm quadruplant ad illius bafem habet, Sô altítudínem ftruag
æqualem»

SI figura unafphæræ fit infcripta, Sćeidem altera çircumfcripta,quæ quidem fi 
guræ ambæ fint, ut fuprà didum eft, à duabus planíš fígurís circum & intra 
drculum infphæra maximum defcríptís,per drcumuolutionem produdæ: fit- 

perfides figuræ circumfcriptæ ad fiiperficiem inièriptæ habet proportionem du* 
plicatam,eam ici licet quæ eft lateris figuræ pianę círculo,ut didum eft,circumfcri 
ptæ,ad latus figuræ infcriptæ in eodem circulo.ipfa uero figura corporea circum* 
fcripta ad figurám infcriptam fphæræ, ut didum eft,habebit eandem proportio 
nem triplicatam. Efto in
fphæracirculus maximus 
ab cd, & infcribatur ípfi 
circulo figura multorum 
angulorum & laterum æ- 
qualíum,quorum multítu 
do menfiiretur a quaterna 
río. Deínde eídem drculo 
altera figura círcumícríba* 
tur fímílís infcriptæ, ita ut 
latera circumfcriptæ cotín 
gant in pundo medio ar* 
eus circuit' abfcifôs à lateri 
bus figurę infcriptæ. Sint 
ctiam e g,f h duæ diametri 
ad angulos redos fecâtes 
(èie circuit' compræhendê 
tis figurám circum fcripta, 
fintćp omníno fimiliteróć 
ad eafdem par tes dudę ad 
quas fant diametri a b c d. 
Deínde intelligâtur lineæ 
redæ dudæadoppofîtos 
figuræ angulos, quæ i un* 
gantlatera eius quæqui* 
dem erunt & inter fe æque 
diftantes , ÓĆ ipfîs h f,b d. 
quiefeente itaej; e g diame 
tro, & circa eam lateribus
figurarum dreumuolutis, 
SCcircuIis ipfis,fphæræ fi*
mulduæSć duæfiguræmultorumangulorum corporeæeffi'ctentur, quarum fi* 
gurarum altéra fphęręcircumfcripta erit,altera eidem infcripta.Demonftrandunl 
itaep eft primû, quôd fuperficies circumfcriptç ad fiiperficiem infcriptæ habeatea 
proportionê duplicatâ,quam habet latus e I ad latus a k. Secudo, quôd ipfa figura 
circûfèriptaad figuráminferiptâ habeateandemproportionem triplicatam. Efto 
ttaep circulus m æqualis fuperfïciei figuræ circa fphæram defcriptæ,circulus uero 
il æqualis fiiperficiei figurę infcriptæ. Semidiametros itaep circuit' m,poteft tantu, 
quantum eft quod continetur fub e 1, ÔCfub linea quæ fît æqualis omnibus fimul 
lineis.quæ angulos figuræ circumfcriptæ coniungunt. Semidiametros uero circu
it n poteft id quod fub a k,& fub linea æquali omnibus fimul lineis,quæ iungunt 
angulos infcriptæ. At uero quoniam didæ figuræ funt fîmiles pofitæ,fp acia quo*

que
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que à dićłis Iíneís,hoc eft angulís & lateribus díclarum fígurarum comprehenfà, 
fimílía elfe neceíle eft.quare eandem ínter fe proportíonem retínebunt, quam 
habent íémídíametrí círculorum m Sćn ínter fe potentía.Quareíéquítur,díame- 
tros círculorum m Sč n eandem habere ínter fe proportíonem, quam habent Jaté 
rafigurarum.Círculí uero habent ínter fe eam proportíonem duplícatam, quam 
habent fuæ díametrí ínuícem, qui círculí æquantur fuperfícíebus duarum figura- 
rurti, ínfcríptíE fcílícet SC circumicriptæ. Confiât ígítur, fuperficíem figuræ circa 
fphæram defcriptæ,ad íuperfícíě figuræ eidem fphæræ infèriptæ, habereeam pro 
portíonem duplicatam,quamhabere 1 ad ak.Sumantur prçterea duo coní o x. 
Efto x conus,cuíus bafis fit círculus x, qui fîtæqualis m. alter uero conus bafim ha 
beato circulum,qui fît æqualis n.altitudinê uero ipfius xponamus æqualem femi 
diametro fphæræatuero conus o altitudinêhabeatlineam,quæ à centro fphæræ 
ad latus a k perpendiculariter dućta fit. Conus ígítur x erit æqualis figuræ circum
icriptæ fphæræ,conus uero o æquabitur infcriptæ. nâhæciam demonftrata funt, 
at uero quoniam figure didlæ funt fimiles, eandem proportíonem habet e 1 ad a k, 
quam habet femidiametros fpheræ ad eam quæ à centro perpendiculariter dućta 
eft ad a k.Eandem ígítur proportíonem habet altitude coní x ad altítudínem coní 
o, quam e 1 habet ad a k.Díamétrus autem círculí m,ad díametrum círculí n,eamr 
habet quam e 1 ad a k.díametrí ergo bafium coní x, &C coní o,fuis altítudíníb. funt 
proportíonales.ígítur hí coní funt fimiles ínter íe.Sč propter hoc conus x ad conS 
o habet eam proportíonem tríplícatam, quam díametrus círculí m addímetrum 
círculí n. Manífeftum ígítur eft, quod figura círcumfcrípta habet ad figurám ín- 
feríptam,proportíonem íllam tríplícatam, quam habet elada k : quod erat de- 
monftrandum. • '

Víuslíbet fphæræ fuperficíes quadrupla eilcírculí, qui ínea maxímus habe 3t 
tur. Eílo fphæra quçcûqj : eílo deínde fuperficíes quedâ quadrupla ad ma

xímúín fphæra cir
cula, que fit círculus 
a.Díco ígítur quod 
a eft æqualis fuper- 
ficíeí fphæræ. Nam 
fi non, uel maior e- 
ritjUel minor.Pona 
tur primo quod fît 
maior fphgræ fuper 
ficies circule a.Ha- 
bemus iiduasma- 
gnitudines inæqua 
les, fcílícet fuperfici 
em fpheræ,Sć círcu 
lû a.poífumus ergo 
fumere duas lineas 
reétas inæquaïes, i- 
ta ut maior ad mi
norem h ab eat mi
norem proportio- 
nem-quam fuperfi
cíes fphæræ ad círculum a. fint itaep fùmptæ b c : quarutn media proportional!« 
fit d. Intelligatur etiam fphæra fećla à plana fuperficie tranfeunte per cius cen
trum,fitép ilia fècans círculus e f g h .intelligatur præterea illi circulo una figura cit 
cumfcripta,altera ínfcrípta multorum angulorum , ita ut círcumfcrípta fît infcri

ptæ 
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ptæ fímílístSC circumfcriptæ latus minorem habeatproportíonem ad latús ínfcrř^ 
ptæ,quàm b habet ad ipîam d5SC fie ilia proportio duplicata minor erit hac firnílí- 
ter proportione duplicata.Proportio autem b ad c eft duplicata, ea quam habet b 
adipfamd:proportioautemlateris figuræ circumfcriptæ, adlatus figuræ ínfcrí- 
ptæ,duplicataefttanta,quanta eft fuperficiei circumfcriptæ figuræfolidæ, ad fir 
perfidem infcriptæ. Superficies igitur figuræ folidæ circumfcriptæ fphærp.ad fui. 
perfidem figuræ infcriptæ,minorem proportíonemhabetquám fuperficies fphæ 
ræ ad adrculum. quod quidem eft inconueniens,SC ab furdum. Nam fuperficies 
figuræcircumfcriptæ,fuperfide fphæræmaiorexiftit. fuperficiesuero infcriptæ 
a circulo minor eft.Oftenfum eft enim,fuperficiem figuræ ínícrípte minorem elfe 
quàmquadruplam circuli in fphæramaximi. Circulus autem a quadruplus eft: 
pofitus circuli in fphæra maximi. Igitur fphæræ fuperficies non poteft maior elfe 
fuperfide circuli a. Dira item quod necpminoreffe poteft. nam fi poteft, efto: SC 
inueniantur fimiliterduæ lineæ redîæb,c:itautbadc habeatminorem proper- 
tionem,quàm circulusaadfuperficiem fphæræ. fitqjillarum media proportions- 
lis d,SC circumfcribatur iterum,SC inferibatur figura ut fuprà,ita ut circumfcriptæ 
adínfcríptammínorfítproportíoquámbadlíneam d. igitur ôc ea duplicata erit 
minor.Quare fuperficies circumfcriptæ ad fuperficiem infcriptæ minorem habet 
proportionem,quàm a circulus ad fphæræ fuperficiem. quod fane abfurdum eft. 
nam circumfcriptæ fuperficies maior eft a circulo, infcriptæ uero fuperficies fphæ 
ræ fuperfide minor exíftít. No ergo fuperficies fpheræ a circulo poteft elfe minor. 
Cum etiam demonftratumfîtquod nequeat maior effe,necelïariô colligitureani 
circulo a,hoc eft quadruplo circuli in fphæra maximi æqualem efle.

32 z—v Vælibet fphæraquadrupla eft eius coni, qui quidem conus habuerit baiîtn 
< J æqualem circule in fphæra maximo, altitudinê uero gqualem femidiametro 
fphæræ. Eftoquædâfphg 
ra, &Č maximus in ea circu- 
lus ab c d. Si itaepfphæra 
non eft quadrupla diÆ co
ni , efto fi fieri poteft maior 
quàm quadrupla. Efto præ 
terea conus x,qui bafim ha 
beat quadrupla ad circula 
ab cd, altítudínem uero fe 
mitfi'ametro fphæræ æqua 
km. erit igitur fphæra ma
ior cono x. Habemus itaqj 
duas magnitudines inæ- 
quales,fphæram uidelicet, 
8ć conum x. quare poteri- 
mus duas lincas rcćtas fiu 
mere,quarum maior ad mi 
norem habeat proportio- 
nem minorem, quàmfphg 
ra ad conum x. Sint igitur 
iftç k g, & aliæ duæ i h fum 
ptæjitautæquali quanti ta 
te fèfè excedant, k excedat
i, SC i h, SC h ipîam g.in- 
telligatur etiam in circulo
a b c d inferipta una figura,cuius multitude laterum menfurctuř á quaternario. al

tera 
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terapræterea circumfcripta fimílís infcripta*, quemadmodum fuperíus quoq? fa- 
«ftum eft. Latus uero circumfcriptæ ad latus infcn'ptæ minorem habeat propor- 
tionem^uam kad ípfam i: SC fint ac, b d díametrí féadangulos rećtos fecantes * 
Síígiturquíefčente acdiametro circumferatur planus círcu!us,ín quo figura eft 
■infcripta, ÓĆ circa quem alteřa circûfcripta fuerat,fient duæ fi'guræ,altera circa fphe 
ram,altera intrà defcripta.Et circumfcripta habebit ad infcriptam eam proportio 
nem triplicatam,quam habetlatus circûfcriptæ, ad latus infcriptæcirculô a b c d. 
Latus uero ad latus minorem habet, quámkadipfamí : quare figura círcumícrí- 
pta minorem habet ad figurám infcriptam proportíonem,quám eft k ad i tríplica 
ta.Hoc ením manífeftum eftex defcríptíóne. malto magís ergo circumfcripta ad 
infcriptam habetmínorem proportionem,quâm k adg. Atuero k ad g minorem 
habet,quàm fphæra ad x conum. & permutatim.-quod fané eile non poteft.nam 
figura circumfcriptamaior eftipfa fphæra, ínfcríptaueróeft mínorconox : prö- 
pterea quod conus x pofitus eft quadruplas ad eum conû, cuius bafis æqualis fit 
circulo a b c d,Sčaltitudo íemídiametro fphæræ. infcripta uero figura minor exi- 
ftit quam quadrupla dicti coni. non poteftigitur fphæra maior elle quâm quadrut 
pla dićłi coni.Efto fecundô,fi poteft effe minor quâm quadrupla, ita ut fphæra fît 
minor xeon o. ftimantur kg lineære<ftæ,k maior, g minor. Habeatq? kad ipiàm 
g minorem proportionem,quàm conus x ad fphæram.& difponanturi & h lineę 
ut prius, SCinrclIigaturin ab cd circulo infcripta figura multorum angulorum, 
altera circumfcripta, ita ut latus circumfcriptæ ad latus inferiptæ, minorem ha
beat proportionem quâm k ad i, SC cætera parentur eodem modo ut prius.figura 
ergo círcumfcríptaad figurám infčiiptam,habebíteam proportionem quæ eft la 
teris circum feriptæ circulo a b c d,ad latus eidem inferiptę tríplícata. Latus uero ad 
latus minorem habet,quàm k ad i. Figura igitur circumfcripta ad infcriptam,mi
norem habebit proportionem quâm eft k adi triplicata. k uero ad g eft ea quam 
habet k ad i triplicata.quare figura circumfcripta ad infcriptam,habet minorem ÿ 
k ad g. at uero k ad g minorem habet quâm x conus ad fphæram. Circumfcripta 
igitur figura ad infcriptam, minorem habet quâm x conus ad fphæra. quod qui- 
dem effe non poteft. Nam infcripta figura minor eftipfà fphæra.circumfcripta ttè 
ro maior eft x cono. Sphæra igitur minor effe non poteft, quâm quadrupla coni, 
qui habeat bafim æqualem circulo a b cd, SC al titudinemfemidiametro fphæræ . 
Etfuprà eftoftenfum, quod neq? maioreffepoteratteritigiturdićłiconinecelfa- 
rio quadrupla.

Exillis igitur quæ íupra funt demonftrata, manífeftum eft,quod quihbetey- 
(indrus, qui bafim habeat maximum in fphæra circulum, SC altitudinem dia- 
metrum-fpheræ, ad ipfam fpheram fèiquialter habetur,SC fuperficies eius cum ba 
fi bus fefquialtera ad fphæræ fuperficiem. nam cylindrus prædicftus fextuplus eft 
eius coni qui bafim habeat cum cylindro eandem, habeat uero altitudinem æqua 
lem fèmidiametrofphæræ.Sphæraueroeftdemonftrata effe quadrupladićłi co - 
ni.ex quo conftat.cylindrumefle fphæræfèfquialterum. Item cum fuperficies cy- 
jindriexceptis bafibus circulooftenfaeftæqualis,  cuius fèmidiametrus fit media 
proportionalis inter latus cylíndrí Sćdiametrum bafis eius : dićti autem cylíndrí 
circa fphæram latus eft æquale diametro bafis fuæ : manífeftum eft, quod media 
proportionalis eft & ipfa æqualis eidem diametro. Circulus autem cuius fêmidia 
metrus fit æqualis diametro bafis,quadruplus effe probatur ad bafem,quæ eft ma 
ximus in fphæra circulus. Superficies autem cylíndrí exceptis bafibus habet qua
drupla maximi in fphæra círculí. quare tota firnul cum bafibus ad eundem círcu- 
lum íextupla apparebít.ípfa quoqjfphæræ fuperficies ad círculum in fphæra ma
ximum,quadrupla probata eft. quare tota cylíndrí fuperficies,ad fphæræ fuperfi- 
ciem exiftet fefquialtera.

Su-e
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3 3 Q' Vperfides figuræ in portions fphæræ deferiptæ, æqualis eft circule, cuius 

femidiametros tantum poffît,quantum eft quod continetur fub uno latere fi* 
guræ multorum angulorum,infcriptæ in feéïione maximi circuit', Sč fub linea qug 
fît æqualis omnibus fimul lineis, quæbafe fećfionis fint æquediftantes, & dirai- 
dio ipfius bafîs cum prælicftis adiećło t Efto fphæra, & in ipfa portio feáaá cuius 
bafîs fit circulus, cuius fit dia_ 
metrus agtinfcrïbatur in ipfa 
portione figura qualis fæpe 
dićłaeft,comprenfa à conids 
fuperficiebus. SCfîtmaximus 
in fphæra circulus a gh,Sć fit 
figura pari laterum numero 
confias a c e h f d g,excepto la 
tere a g:Sćfumatur circulus 1, ,
cuius femidiametros tantum / 
poffît,quantum quod conti- / 
net fub latere a c, & fiib om- - 
nibus fimul efcd,atcpetiâdi i 
midia baie, hoc eftak.demo \ 
firandumdeinceps eft,quod 
1 circulas æqualis eft fuperfi- 
cieidictæ figuræ. Surnature- 
ním circulus m, cuius iemi - 
diamètres tantû poflit quan
tum quod cotinetur fub h e, 
& fub dimidia ef. Circulus 
ergo m æqualis eft fuperficiei r- 
coniilliusæuius bafîs eft cir
culus habens efdiametrum: *- 
élus uero altitude et uertex,fi m 

 gnum h. fumatur item alius------------------ —------------<
circulus n, cuius fèmidiame- K 
trus tantum poffît quantum . _ 
continetur fub e c,& dimidia * 
utriufcp fimul e f, c d, erit hic 
çqualis fuperficiei coni,rlli ui
delicet quæ fita eft media inter planas fuperfîcies æquediftantes, fècundum lilie* 
as uel circulos e f,c d.Item alius fîmiliter fumatur qui fît circulus x, cuius fèmidia- 
metrus poffît id quod fub ac, Si dimidia utriufcp fimul c d, a g continetur, qui ÓĆ 
æqualis eft fuperficiei conicæ, quæ inter planas æquediftantes a g c d comprend!'- 
tur. Omnes igitur circuli æquales erunt toti fuperficiei figuræ diefiæ. Et eorum fe- 
midiametritantumpoterunt,quantum fiib uno latere a c, óćfub linea quæ fît æ* 
qualis omnibus fimul e f,c d,& dimidia bafia k.poterat autem fèmidiametrus cir
culi I æquale eidem fpacio. quare fèquitur,! circulum circuits m n x æqüalem elfe: 
unde ÓĆ fuperficiei figuræ inferiptæ æqualis exiftet.

54 OEcetur fphæra plana,fuperficie non tranfèunte per centrum eius, 8c fit in ea 
O maximus circulus a e f,qui fècet iuperficiem fecâtem ad angulos reèlos,& in- 
fèribatur in a c b fphæræ portione figura multorum angulorum & parium nume 
ro,æqualium laterum,excepta bafe a b,fîmiliter fuperiorib. fi manente &quie- 
feenteg c circumferatur figura anguliquidem d,e,a ,b fècundum circumferenti- 

drculorum, latera uero fècundum conicas fuperfîcies ferentur, erit que figu
rât
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ra folida quæinde confećłaeft,iuperficiebus co- 
nicis compræhenfâ, quæbafim habebit eum aï' 
culum cuius diametrus cil a b,uerticém uero pun 
tłum c. Hæcigitur figura fimiliter ht s quæ dicta 
funt fuperíus, fuperfidem habebitminorem ftp 
perfide eins figuræ quæ complećtatur eam * idem 
ením eft utrííque terminus in piano portíonís; ici 
licet círcumferentía círculí, cuíus diametros eft 
ab : ÔCambæ funt ineandempartem congloba- 
tæ fuperfides, & altera fub altera tenetur com « 
plexa » 
SVp er fides figi 

midiametros a

f'"
juræ in fphæræ portíone deíčríptg,rnínor eft eö drculo,cuius fe' 

 æqualis eft lineæ , quæ á uertíce portíonís ad drcumferentiâ dť
culí ducíturrquí quídem círculus bafis eftportíonís» Efto fphæra,ÔCmaxímus

ó

W S

ín ea círculus a b f e : ÓĆ efto portío fphæræ,op 
íus bafis fit círculus drca díametrum a b, & ín 
feríbatur ínípía dićła figura ÓĆ in portíone cír 
culí, figura multorum angulorum, ÓĆ cetera ea 
dem. Efto fpheræ diametros h I,coniunćłis 1 e, 
h a. ÔC fit círculus m,cuíus femídíametrus fit æ- 
qúalísah.Oftendendum eft,quod círculus m 
maíor eft fuperficíe fîguræ .fuperfides aût figu 
ræ demonftrata eft æqualis efie drculo, cuíus 
femídíametros tantum poteft,quantum conti' 
netur fubeh,Sćfub omnibusef, cd, ka.idip* 
fum cotentum fub e h,SC fub e f,c d,k a, æqua' 
tur contentofub el,kh.contentum uero fub 
e l,kh,mínus eftcontento fub a h.namÔC minus contente fub ah,kh.Mam'feftS 
igítur eft,quod femídíametrus círculí, qui eft æqualis fuperfidei figuræ, minor eft 
femidiametro m.Confiât igituncirculum m fuperfidefiguræ maiorem etiam» 
"JTlgura partiom fphæræinferipta, quæ conids fuperficiebus contineatur3unà 3á 
JJ cum cono illo qui ba 
fini habeat eandem Ctîm 
figura, uertícem uero cen 
trum fphæræ, æquatur ib 
li cono,cuius bafis eft æ ' 
qualis fuperfidei figuræ 
dićłgraltitudo uero æqua 
lis lineæ,quæ à cêtro fphç 
ræ ad unum latus dieftæ 
figuræ fit perpendícularú 
ter dućła» Efto fphæra, 
et maxímus in ea círculus 
SC portio fèmicirculo mi> 
nor a b c, SC centrum e:SC 
feríbatur in a b c portíone 
figura partum laterum 8Č 
æqualium, excepta a c ba
ie, fimiliter ut prius : SC qui 
efeente b e, circumferatur 
fphæra,quæ fadetfigura quandam conicis fuperficiebus comprenfatn.&à cirai 
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to cuius diamètres eft ac,conus erígatur,qui uertícem habeat centrum fpfiæ- 
ræ.SCfumât conus k, qui bafem habeat æqualem fuperficiei figuræ,altitudinem 
uero æqualêei quæ à centro educitur perpendiculariter ad unum latus figuræ. 
Demonftrare itacp oportet, quod conus k æquetur figuræ diéîæ, unà cum cono 
a e c.erigâtur etiamconi à circu!is,quorum diametri funt gh,f 1,qui uertícem ha- 
béant punćłum e.Igitur rhombus g b h e folidus, æqualis eft cono cuius bafis æ- 
quatur fuperficiei g b hrconi altitudo uero ei quæ ab e ad g b ,fit perpendiculari- 
ter dućła. Refî duum uero quod continetur fub fuperficie intermedia inter planas 
fuperficies,quæ funt fecûdum g h,f 1,& fub conicis f e l,g e h, æquatur cono cuius 
bafis æqualis fit fuperficiei intermediæ inter æquediftantes planas,quæ funt fecû- 
dum g h,f 1: altitudo uero æqualis ei quæ fit à centro e ad f g perpendiculariter du 
Ćła. Rurfus refiduum compræhenfum à fuperfîcie intermedia planarum æque- 

. diftantium,quæfuntfecundum f l,ac,&àconicisaec,fel,æquaturconocuius 
bafis æqualis eft fuperficiei, quæ intermedia eft inter planas æquediftantes,quæ 
font fecundum f I,a c,altitudo uero ei quæ dućła fît perpendiculariter ab e ad fa* 
Prædidîi igitur coni æquales erunt figuræ unà cum cono a e c. Sć altitudinem qui 
demhabenteamquæab e adunumlatus figuræ perpendiculariter fit dućła, ba
ies ueroæquales fuperficieiafgb le figuræ. Habet aútóč conus keâdem altitudi 
nem,& bafem æqualem fuperficiei dicta* figuræ : quare erit æqualis dićłis ceníš* 
Coni uero dićłi oftêfî funt æquales elle didtæ figuræ, unà cum a e c cono. Igitur 8Ć 
k conus æquat didîæ figuræ, unàcû a e c cono.Ex hoc igitur manifeftû eft,quoçf 
conus qui bafem habeat circulum,cuius fèmidiametros æqualis fît ei quæ à uerti- 
ce portionis ad circumferentiam circuli,qui eft bafis figuræ, dućła fît: altitudinem 
uero æqualem femidiametro fpheræ:maior eft figura portion! inferipta unà cum 
conojóćc.nam dićłus conus maior eft cono æquali figure,unà cum cono,Sćc. qui 
conus bafem habeat bafem figuræ portionis ad centrum : hoc eft, qui bafem ha
beat æqualem fuperficiei figuræ, altitudinem uero æqualem ei quæ fît à centro ad 
unum latus figuræ multorum angulorum perpendiculariter dućła. nam bafis il- 
lius, baie huius maior exiftit, ÓĆ altitudo altitudine maior»

Stofphæra, Sť maxim us in ca cir cuius abc, ôdfecetur in eaportio femicir- 
culo minor, quâ iecet

a b, Sćfitcetrum d,Sć à cen 
tro d ad a b ducantur ad, 
d b. ÓĆ circa faćłam portío- 
nem círcumícríbatur figu
ra multorum angulorum, 
circa quam deferíbatur cír 
cuius,qui quídem habebít 
idem centru cum ab ccír- 
culo.quod fiquíefcéte ek 
circumferaturdićła figura 
donec ad locum redeat un 
de mouerí ccepít, circulus 
círcumfcríptus fecundum 
iphæræ fuperficíěferetur: 
8ć angulí ditftæ figuræ cir
cules deferibent, quorum 
diametri erunt lineæ angu 
los figuræ iungentes, quæ 
æquediftâtes crût ipfi a b :
punćłauero, in quibus latera figuræ contingunt circulum minorem, circules 

deferi-
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defcribeht in minori fphæra,quorum diametri erunt Üneæ continuantes punda 
contaćłuum æquediftantes lineæa b, iatera uero di<ftæ figuræ fècundumconicas 
fuperficies ferentur.Sć figura círcumíčrípta fub conicis fuperficiebus continetur, 
cuius bafis circulus eft ,qui eft circa fg diametrû : diéïæ uero figuræ fuperficies eft 
maíor fuperficíe minoris fedionis,cuius bafis eft circulus qui eft circa a b diame- 
trum.Dudæ enim funt contingentes a m,b n.quare fecundum conicas fuperfi
cies ferentur:Si figura quæ caufatur à figura multorum angulorum,circumuolu- 
ta a m h e n b, maiorem habebit fuperficiem quam portio fphçræ,cuius bafis eft cir 
cuius circa ab conftitutus.nam utræqj in eodem piano exiftunt,ôèeundem termi 
num habent,circulum circa a b defcriptum.SCportio à figura compræhenditur, 
cæterum conica fuperficies ab f m g n produda, maior eft ea quæ ab m a n b effe- 
da eft.nam f mmaior eftm a:nam fubtenditur redæ.linea uero n g,maior n b.eu 
autem hoc fie fehabeat, maior erit fuperficies fuperficie. nam hæc funtín his quæ .
fumpta fuerunt,demonftrata. Manifeftum eft igitur,quod circumfcriptæ figuræ 
fuperficies maior eft fuperficie portionis iphæræ minoris. Infuper manifeftû eft, 
quod fuperficies inicriptæ figuræ quæ circa portionem exiftit,æqualis eft circulo 
cuius femidiametros poffit ïd quod fub uno latere figuræ continetur, ÓĆ fub om
nibus fimul lineis continuantibus angulos didæ figuræ,ôè dimidia baie didæ fi
guræ multorum angulorum,fecundum quod defèripta fuit figura folida in maio 
ri fphæra defcripta.Hoc autem per ea quæ antè defèripta funt, manifeftum eft.

SVperficies figuræquæcircafphæræ portionem fitdefèripta,eocirculomaior 33 
exiftit, cuius femidiametros fit æqualis lineæ, quæ à uertice portionis ad circû- 
ferentiâcirculi fît duda,qui circulus bafis portionis exiftat. Efto fphera,ÔC maxj 

mus in ea circulus a b c d, 
centrum eius e. Deinde 
circa portionem defèriba- 
tur figura multorum an
gulorum I k f, Si circa hác 
deferibatur circulus, & fi
at figura, ut prius circum- 
uoluendo, Sèc. deinde e- 
fto circulus n, cuius femi
diametros poffît id quod 
contineturfub uno latere 
figuræ, SC fub omnibus fi 
mul coniungentibus an - 
gulos, SC dimidia kl. ueriï 
idem fpacium didû æqua 
tur ei quod fub m h SC f g 
continetur ,quæ eftaltitu - 
do portionis maiorisiphg 
ræ. Hoc autem prius oftë 
fum eft. femidiametros i-
gitur circuli n, poteft æ-
qualeei quodfubmh,gfcontinetur.fedg fquidem maior eft dx, quæeftaltitu- 
do minoris portionis.nam fi iungamus k f,erit æquediftans ipfî d a. Eft autem ÓĆ 
a b æquediftans ipfi k I, SC conus eft fe ♦ Triangulus igitur f k g, fimilis eft trian- 
gulo d a x.& maior eft fk quàm d a.maior eft igituretiâfg quâm d x. Atuero m o 
æqu^ur ipfî o f, ipfa uero h e ipfi e f.eftigitur e o æquediftans ipfî m h;igitur m h 
dupla eft eo. Sed etiam c d dupla eft ipfius e o.quare cd æqualis eft ipfi m h.Quod 
sût fub c d SC d «continetur,eft æquale quadrato a d ♦ Superficies igit figuræ k fl, 

e 3 ma-
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tnaíor eft círculo cuius femídiametros fit æqualis eí quæ á uertíce portíonís ad cír- 
cumferentíam circulí dueta fit,qui eft bafis eius portionis quæ eft circa diametrû
ab. quoníam n circuïus æqualis eft íuperficíei figuræ circa portions delcriptæ.

39 Tylguracirca fphæra portionemdeícrípta , unà cum cono cuius bafîs fît cír* 
JL cuius circak 1 diametrum conftitutus,uertex centrů fphæra æqualis eft cono, 
cuius bafîs fît equalís íuperficíei figura: altitudo uero æqualis ei linep,quæ à cétro 
ad latus figure lit perpendiculariter du<fta,quæquidem iemidiametroquocp iphg 
ræinuenitur æqualis. Na 
figura portion! circumfcri 
pta, eftinportione maio* 
ris iphærç íníčrípta,cuius 
centrum eft idem cum mi

. nori. unde confiât, quod 
propofîtum eft ex ante de 
feripta figuratiôe.Exhoc 
ïgitur manifeftû eft,quod 
figura circumièripta unà 
cum cono,maior eft eoco 
no qui bafim habeat circa 
lum, cuius femidiameter 
æqualis fît lineæ dutftæ à 
uertíce portionis fphæra 
minoris,ad circumferenti 
am circulí, qui fît bafîs por 
tionis didîæ : altitudinem 
uero æqualem ièmidiame 
tro fphæræ. Nam conus 
qui erit æqualis diétæ fi*
gurę, unà cum cono maio  .
rem bafim habebit, qüàm fitdûfius circuïus : altitudinem uero æqualem íemídíá* 
métrofphgræminoris.Eftoitemiphęra,Sćmaximusineacircuïus&portio abc, 
minor femicirculo,8ć cêtrum dr&intra a b eport/onem inièribaturfigura multo- 
rum &C parium angulorum,óć huic fîmilis circumièribatur eidem, ôf ponantur la- 
teralatéribus æquediftantia. Si circuïus circumfcribatur figura circumfcri ptæ, 
ut prius quiefeenteg h,circulí circumdućti producant figuras conicis fuperfîcie* 
bus compræhenfas. Oftendere oportet, quod circumicriptæ figure iuperficies ad 
fuperficiem inferiptg eam habet proportionem, quæ eft lateris circûiêriptæ ad la* 
tus inferiptæ duplicata. Figura uero ipfa, fimul cum cono ad figura, habet eandê 
proportionem triplicatam. Efto m circulus,cuius iêmidiametros tantum poteft, 
quantum fub uno latere figura, omnibus fimul lineis angulos continuant!* 
bus,unà cum dimidia e feontinetur : erititaqjm circuïus æqualis fuperfícíeí figu
rę. Sumaturdeinde circuïus n, cuius femídiametros tantum pôiTit,quantum fub 
uho latere inièriptæ figura, St omnibus fimul lineis iungentibus angulos una cû 
dimidia ac.Hicquocpcircuïuserit æqualis fuperficiei figurainferiptæ. Verum 
dicta ipaciahabêtinter iê eam proportionem, quam habet quadrätum lateris e k 
ad quadratum al.Igitur ut figura ad figurám,ita m circuïus ad n circulum. Quare 
manifeftû eft,quod fuperfîcies figurę circumicriptę ad fuperficiem inferiptæ figtt 
ræ,habet eam proportionem duplícatam,quá habet ekada 1 : eandem uídelícet, 
quam figura ad figurám. Efto item conus x,qui bafim habeat æqualem cfipulo
m, altitudinem uero iêmidiametrum iphæræ minoris. Hic conus æqualis eit figu 
ræ circumfcriptæ unà cum cono illo, cuius quidê coni bafis eft circuïus qui eft çir-^

caef
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ca ef diametrum,uertex uero d.Efto ítemalíus conuso,qui bafim habeat æquale 
ípfi n, altitudinem uero æqualem ei quæ ab ípfo d ad a 1 perpendiculariter dufla 
fît.hic quoq; figuræ infcriptæ unàcumuna cono eftæquaiis, cuius quidem conï 
bafis eft circulus circaac diametrum defcriptus, uertexucro d cêtrum.Hæc enim 
omnia prius defcríptafuerunt.Quoníam ígítur ficutek ad femídíamctrum fpFræ 
ræminoris , ira al addućłaa centro perpêdiculariter adipíam al.Oftenium aût 
fuit, quod fîcut e k ad al, fie fèmidiametros circuli m ad femidiamerrû circuli n,et 
etiam diametros ad diametrum.Erit ígítur,fîcut diamètres circuli illius qui eft ba- 
fis x, addiametrum circuliqui eft bafis ípfius o,ita altitudo coni x ad altitudinetń 
coni o. quare fequitur, conos x & o fimiles elle. conus ergo x habet ad conû o, ea 
quæ eft diametri ad diametrû proportionem triplicatam. Vnde manifeftum eft, 
figurám quoqjcircumfcriptam unàcumcono ad figurám inferiptam, unà cum 
cono eam habere quam ekad alproportionem triplicatam.quare,Sćc

SVperficies cuiufcuncp portionis fpheræ,quæ quidem portio fît dimidia fphæ 4 o 
raminor, æqualis eftcírculo, cuius femidiametros æquatur lineæ illi, quæ à 
uertice portionis ad circumferêtiam circuli dućła fît, qui circulus portionis eft ba- 

fis.Efto fphpra, et maximus in 
ea circulas ab Š. itê fećtio in 
ea minor dimidia fphæra, cu
ius bafis fît circulus circa a c co 
flítutus, ereclus fuper a b ccir 
culoSć fîimatur circulus f, ca 
tus iemidiametros fît æqualis 
lineæ a b. Oportetitacpdemo 
ftrare, fuperficie abc portio
nis equalem elfe circule f. na 
finonfît:efto primo maior di 
cta fuperficies circulo f, po 
natur d centra, S£ ab ípfo dup 
linep dućlp ad a, & ad c extra 
educantur. Cü ígítur fint dup
magnítudínes ínequales, fuperficies uídelícet portionis,et f circulus,deferíbemus 
duas figuras multorum angulorum, paríum & pqualium laterit, omnino fimi
les, unamcircafećłoremcirculi abc,alteramintra eurîdem,ita ut circumfcriptp 
ad inferiptam fit minor proportio,quàm Íuperficíei portionis fpherp ad circulum 

/ f.circumuoluto deinde circulo, ut prius,duas figuras efficiemus conicis fuperficie 
bus comprphenfas,quarum altera circumfcripta,alterainfcripraerit: & fuperfici
es circumfcriptp ad fuperficiem ínícríptp eandem habebit proportionem, quam 
čířeumferípta figura habet ad inferiptam . nam utraqj proportio eft duplicata ilia 
quam habet latus circumfcriptp, ad latus ínfcrípte figure multorum angulorum. 
Sed círcumfcríjata multorum angulorû figura ad inferiptâ, minorem habet pro- 
portíoněm,quam dićłę portionis fuperficies ad circulum f.maior autem eft circa- 
feripte figurp fuperficies iuperficie portionis.igitur Sć fuperficies figurp inferiptp 
maior eritfcirculo.quodquidem efienon poteft.Nam(uprá demonftratum eft, 
ditftàm figurp ftiperfîciem tali Circulo minorem efie. Efto fecundo, quod circu
lus ponatur maior efte fuperficie, ÓĆ fimiliter circumfcribatur & inicribatur figu
ra altera alterí fimílís, &circumfèriptæ ad inferiptam minorfitproportio quant 
circuli f ad fuperficiem figurp:Sötern demonftrabitur deducendo ad idem incon 
ueniens,circulum f non pofte efie maiorem dićła fuperficie. Cum igitur neep ma
jor elle poffitdićia fuperficies f circulo,nec^ minor,ut demonftratum eft,fitnecef 
ceflariôjUt fît eidem æqualis,

St
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■» Efto iphæra, Sć maximus in ea circa*

SI portio fphcrç fit maior dimidia fphgra, rurfas eius fuperficies æquat circula, 
cuius femidtametros fit cqualis lince illi que dućta fit à uertice portionis ad cir 
cumferentiam circuli,qui eft bafis diéïæ portionis.Efto iph er a, & maximus inea 

circulas ab cd, & íntellígaturipíaíe* 
dùàplano fêcûdumad,ôéfitabdmi* 
nor dimidia fphgra,etdiametrus b cíe 
cetadangulos rećłosdíametrum ad, 
SCípía c & b iungantur ca,b a:Sćfite 
circulas, cuius femidiametrus fitequa 
lis ipfi a b. Sit autem f circulas, cuius fe 
midiametrus fit çqualis ipfi a c. Sć g fit 
circulas,cuius femidiametrus fit çqua 
lis b c. Circulus igitur g, cqualis eft 
duobus fimul circulis e,f. Circulus au 
tem g, cqualis eft toti fuperficiei fphe* 
ræ, cum utracp fint quadrupla circuit, 
quieftcirca díametrumb c.circulas e,
æqualis eft fuperficiei a b d portionis minoris : nam hoc eft demotïftratû proxtma 
fuperiori in portione minori dimidia fphæra. relíquus ergo circulus f,æqualis eft 
fuperfícíeíacdportíonismaíoris dimidia fphæra.

CVicûcp portïoni iphæræ æquatur conus i Ile, qui bafim habeat æqualê fuper
ficiei fecfiionis fphæræ, quæ iècundumdiétam portionem habeatunaltitudi 
nem uero æqualem fphæræ ièmidiametro 

lus a b d,centrum c.SC conus bafem ha
bens circula æqualem fuperficiei,quæ 
iècundum abd circûferentiam habe* 
tur,altitudinem uero æqualem ipfi b c. 
Oftendédum eft, quod portio ab cd, 
æqualis eft diéto cono. Nam fi'nonæ* 
fto primo portio maior cono,Sćpona- 
tur h conus qualïsdićtus eft.Cum igi* 
tur duæ fint magnitudines inequales, 
portio fcílícet, 6ć conus h,inueniantur 
duælineæl e, 1 maior, e minor, quæ 
habeât minoré proportionem, quàm 
portio adconum;6ć fumantur duæli*
neæ,f,g:ita ut I tantum excedat f,quan
tum f excedit g, S£ g,e. & circa planam circuit' portionem circumfcribatur figura 
multorumangulorum, ôôæqualiumlaterû, óćparium angulorumróćalterahuíc 
fimílis ínfcríbatur eídem, 1 ta ut circumfcriptæ ad ínfcríptam fit maior proportío> 
quámladípíámf.Sčfimílímodo, ut prius fa dum eft, círcúduéío círculo produ* 
centurduæfiguræconicis fuperficiebus compræhenfæ. Figura ítacp círcumícrí- 
pta,una cum cono, qui uertícem habeat punétum c ad figurám ínfcríptam, uná 
cumcono habet eam proportionem tríplícatam, quam habetlatus figuræmulto 
rum angulorum circumfèriptæ,ad latus inferiptæ. Verum latus círcumfcríptg ad 
latus inferiptæ,habet minoremproportionemquàm 1 ad f. Figura igitur iblida 
quæ dićła eft, minorem habebitproportionem quàm eft 1 ad ftríplícata. Atue* 
ro 1 ad e maiorem habetproportionem, quàm eft 1 ad f tríplícata. figura ergo foli* 
da círcumfcrípta portíoní,ad ínfcríptam figurám, minorem habet proportio* 
nem,quàm eft lade. Verum lade minorem habet,quàm portio iblida,adconum 
h.quare figura folidacírcumícrípta portíoni, ad ínfcríptam eidem,minorem ha*
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bet proportionem,quàmportio folidaad conum h:& permutatim. figura folida 
uero circumfcripta maior eíl portione.Infcriptam ergo figurám ípfi portíoní ma
jorem eífecono concludemus, quod fane eífe non poteíl.demoftratum ením eíl 
ín fuperíoríbus, díélam figura minoré eile oportere eo uídelícet cono, qui bafîm 
habeat circula,cuíus íemídíametros æqualis fit lineæ a uertíce portíonis ad círců- 
ferentíam portíonis duélæ, qui circulas bafis portíonis exíílat : altitudínem uero 
femídíametrum fphæræ. Hic aut eíl díčlus conus h. habet ením ba fern círculum 
æqualem fuperficíeí portíonis,hoc eíl dieto circula,óć altitudínem æqualem femí 
díametro fphæræ. Portio igítur folida non eíl maior cono h.Bílofecundd conus 
h maior folida portionetrurius àtqjfimiliter I ad ipiàm e, cum fît maior,ea minoré 
habeto proportionem, quàm conus ad portionem.SCfîmiliter fumantur fg,ita ut 
latus figuræ multorum angulorum ÓĆ parium circumfcriptæ circa planam portio 
nemcirculi ad latus infcriptæeidem, minorem habeat proportionem quàm eil I 
ad f.6ć fiant circa portionem folidamfiguræ fbfidæ,ut fuperius fecimus. Demon 
Ílrabímus itaqp eodem modo,quod figura folida portíoní folidæcircumfcripta, ad 
infcriptâ figurám minorem habeat proportionem, quàm I ad e, ÓČ quàm h conus 
ad portionem .quare portio quoque ad conum minorem habebit proportionem, 
quàm figura folida portíoní infcriptâ ad figurám círcumíčríptam. Portíoautem 
maior eil figura fîbi ínfcrípta.ígítur concludemus,h conum eiîè figura círcumícrí 
pta maioremtquod item elTe non poteil.nam hoc demoílratum eil,quod taliscci- 

nus neceifario minor eil figura portíoní circumfcripta. Ex qua re col- 
fîgimus,portionem cono dicîo efîe æqualem.

ÀRCHIMEDIS DE SPHAERA ET 
Cylindre Líbrí přímí Finis.

A R CH IM E D Í S DE S P H AE#
RA ETCyLINDRO LL 

ber fecundus.
ÀRCHIMEDES D O S I- 

thæo Salutem.
Ń T ÉÁ quídem míhííufleras, ut problematom démon-, 
ilrarionès feriberem, quorum ipie iam propofîtiones mifè- 
ram ad Cononem. Contíngít autem eorum plurima íčríbí 
pér theoremata, quorumíamprídemadtemíferam demon- 
ilratíones.Quód uídelícet cuiuslibet fphæræ fuperficíes ma 
xímí in fphæra círculí quadrupla exíílit. Et quod fuperficíeí 
cuiufcunque fphæræ círculus ílleeíl æqualis, cuíus femí-

díametros díametro fphæræ eíl æqualis ; Item cuíuícunque portíonis fphæ* 
ræ fuperficíes æquatur círculo,cuíus femídíametros eíl æqualis lineæ recîæ ,quæ 
à uertíce portíonis ad círcumferentíam círculí,qui eil bafis portíonís,ducatur.lté 
quodcylindrus qui bafem habeat maximum in fphæra círculum, altitudínem ue 
ro æqualem díametro fphæræ,ípíeép fèfquialtereftmagnitudiniiphæræ, Sćeius 
fuperficíesfuperficíeí fphæræfefqùialterahabetur.Itcm quódomnís portio fólí- 
da fphæræ æqualis eil cono,qui bafîm habeat círculum,qui fît æqualis fuperficíeí 
portíonis fphæræ : altitudínem uero æqualemfetnidiametro fphæræ.Quæcuncp 
igítur infpećla theoremata & problemata ex his que dićla funt oriuntur,ad te míf 
fa funt, omnia ín hoc libro confcripta.Quæ uero ex alía ínfpečlíone collíguntur, 
(rt quæ deelícís SC conoidibus, nítor quàm celeríter mittere. Primů autem quod 
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propofi'tum fuerat,habebatur huiufmodi. Sphæra data ipacium phnum inucnî 
re, quod fuperficid fphæræ effet æquale . Hoc autem manifeftum &demonftra~ 
tutn eft ex prædidîis infpeâis óćtheorematibus. Spacíum enfin planum quod df 
circulo in fphæra maximo fit quadruplum, æquale eft fuperficiei fphæræ.

Secundum propofitû fuit, 
cono,fiue cylindro dato fphę^ 
ram ínueníre, dićto cono uel 
cylindro æqualem. Efto da' 
tus conus,fiue cylindrus,a: Sć 
fphæra ipfi a æqualis,fît b : ÓĆ 
ponatur cylindrus c f d,qui fit 
îêiquialter dato cono , uel cy^ 
lindro aSphæræ uero b cylin 
drus fefquialter efto, qui ba / 
fern h abet circulum, qui eft cir 
cadiametrumgh : axemuero 
k I, æqualem diametro fphæ' 
ræb.eritigitur e cylindrus æ> 
qualis cylindro k.cyííndrorú
aût æqualium baies fuis akitu ci e H S
dinib.funtmutuæ inpropor \ /
tlone. Sicut ergo e circulus ad y
k circulum,hoceft ficut qua
dratum c d ad quadratum g h, fie k l ad e f. Eft autem k Í »qualis ipfig h. nam cy- 
lindrus fefquialter fphæræ,axem habet æqualem diametro fphæræ, & circulus k 
eft in fphæra maxim us. ficut ergo quadratum cd ad quadratum g h,fie g h ad e E. 
Eftoidqüôdfiib cd,m ncontinetur, æquale quadrato g h. Sicutergo c dadm n, 
fie quadratum cd ad quadratum g h, hoceftgh adef:& permutatim,ficutcdad 
g h,ita g h ad m n, & m n ad e f » Et utraque ć d Sć e f data eft. Igitur inter duas da«, 
tas redlas lineas duæ mediæ proportionales funt,g h,m n.quareutraq? g h &m n 
dataerit. Componetur autem iam propofi'tum hocmodo.Efto datusconus,fiue 
cylindrus, a. oportet itaep ipfi cono, uel cylindro, fphæram æqualem conftituere. 
Efto conijfîue cylindr! a,cylindrus fefquialter, cuius bafis fit circulus qui eft circa 
diametru c d, axis uero e f. Sć fumantur inter c d & e fduæ mediæ pro portionales 
gh,mn;itaut ficut c d ad gh,ita g h,ad m n,8ćm n ad e f.Etintelligatur cylindrus, 
cuius bafis fit circulus, qui fiat circa diametrum g h, axis autem k l æqualis diame* 
trog h.Dico iam,quod æqualis eft e cylindrusipfi kcylindro.Nam quoniâficut 
cd ad gh,ita m n ade f.Sć permutatim,Sćg h eft æqualis ipfi k 1.Sicut igitur cd ad 
m n,hoc eft quadratum c d ad quadratum g h,fie e circulus ad kcirculum. ficuter 
go e circulus ad k circulunqfîc k 1 ad ef.Cylindrorû igitur e 8ć k baies, fuis altitU' 
dinibus in proportione funtmutuæ. quaree cylindrus ipfi k cylindroeritnecefi 
fand æqualis. Cylindrus uero k fphæræilliuseft fefquialter,cuius diamètres eft 
g h. Ergo fphæra cuius diametros æquaturgh, hoceftb,æqualis efta cono,fiue 
cylindro.

CV icunq; portion! fphæræ conus ille habetur æqualis,qui bafim habeat ean- 
dem cum portíone, altítudinem uero lineám recftà,quæ ad altítudinem por- 
ríoníseandemhabeatproportíonem, quamfemídíametros fphæræ unàcum ab 

titudíne reliquæ portionís habet,adeandemreliquæ portionis altítudinem.
Efto fphæra, Sć maximus in ea circulus,cuius diametros a c,Sć íecet fphæra a' pla 

no feeundum b f, ad angulos redîos fuper ipfam a c,&fit centrum h,8ć fiat ficut u- 
traqj fímul h a,a e ad a e,fic d e ad c e.Item fiat ficut utracp fimul h c,c e ad c e, fie k e 
' ' ’ - - ad 
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ad e a » Et erigantur coní utrinque à circulo circa b fdíametrum conftítuto, umí- 
ces habentes punčía k d.Díco ítacp.quod b d fconus,æquatur eí quæ eft iècundû 
c portíoni iphæræ, conus autem b k f portíoni, quæ eft fecûdum a punčlum Jun-

gantur ítaq? b h,h f: & íntellígatur conus, qui bafirn habeat círculum circa b fdía- 
metrum conftantem,uertícem uero punčtum h.ítem alter conus tn, qui bafimha 
beat círculum æqualem fuperfiríeí b c fportíonís iphæræ:hoceft,habentem íemi 
díametrum æqualem b c. altítudo uero coní fit æqualis íémídíametro fphæræ. E- 
rit íam conus m æqualis b c h f portíoni folidæ. Hoc autem eft oftenfum ín prímo> 
libro. Quoníatn ígítur eft ficut d e ad e c,fîc utraque fimul h a, a e ad a e,díuídendo 
erítficutcd ad ce, ítaha adaethoceft chadae. SCpermutatím,ficutdcadch,fic 
ce ad e a. SC coníungendo, ficut h d ad h c,íta c a ad aethoceft quadratum c b,ad 
quadratum b e-Sícutergo d h ad ch, ítaquadí atum cb ad quadratum b e. Eft au
tem c b æqualis íémídíametro círculí m. Atuero b e eft femídíametros círculí circa 
bfdíametrumconftítutí.Erítígítur,utdhadhc,ficm círculus adcírculum circa 
díametrum b f conftítutum, & h c eft æqualis axí coní m. ergo ficut d h ad axem 
coní m,fíc círculus m ad círculum circa b f díametrum conftítutum. Conus ígítur 
qui habet bafem círculum m, 6č altítudínem iphæræ femidiametrum,æqualis eft 
b d fh íblído rhombo. nam hoc ín his quæ ín primo libro fumpta funt, demoftra- 
tum fuit. Vel hoc modo cocludemustQuoníam eft fícutdh ad altítudínem m co
ní,íta m círculus ad círculum circa b f díametrum conftítutum.quare conus m æ- 
quabítur cono,cuíus bafis fit círculus circa b f díametrum conftítutus,altítudo au 
temdh.namíftorumbaies altítudíníbusfunt mutuæin proportíone, fed conus 
qui bafem hab et círculum circa bf díametrum conftítutum,altítudínem autê d h, 
æqualis eft b d fh íblído rhombo:conus uero m æquatur b c f h,folidæ portíoni : 
&Ć b c f h folíd a portío æqualis erít b d f h Íblído rhombo.Communí ítaq? fublato 
cono uídelícet cuíus bafis eft círculus circa b fdíametrum conuolutus,altítudo au 
tem ehtrefiduum foli cet bdf conus,æqualis erít bfcportionifphæræ.Similiter 
autemoftendetur,b k fconum portíoni fphæræ b a f elfe æqualem. N am quoníá 
ficututraqjfimul hc,ceíehabetadce:fickeadea,díuídendoerít fícutkajad ae, 
ítah cad c e.æqualis eft aut h c ípfi h a. quare óčpermutatím,ficut ka ad a h, íta a e, 
ad e c. unde cóponendo,ficut k h ad h a ,fíc a c ad e c:hoc eft,quadratû b a ad qua 
drátům be.Ponatur ítacp ruríus círculus n, iemídíametrum habens æqualem li- 
neæ dutftæ à uertíce portíonís b a f, ad círcumferentíam bafis pcrtíonís,& intelli- 
gatur conus n,quialtítudínemhabeatæqualemfemidiametro iphæræ:æqualis 
ergo hic erít b h fa folidæ portioni.nam hoc in primo fuit oftenfum.Et quoniam 
de mo nftratum eft,ficut k h ad h a,ita efie quadrati a b ad quadratum b e, hoc eft 
qua drati femidiametri n círculí,ad quadratum íemidíametrí círculí circa b f diams 
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tram conuolutí : hoc eil n circulí ad circulum circa b fdiametrum cohffittitúm.at 
uero a h æquatur altítudíní n coni.quare ficut k h ad altitudinem coni n, fic circu- 
lus n ad circulum circa b fdiametrum coílítutum,altítudínem uero k h,Tota ígít 
a b fportio iphçræ æquatur cono b k f, qui baièm habeat eâdem cum portíone, ÓČ 
altitudinem æquaïem ei,quæ eandem habeat proportions ad altitudinem portio- 
nis iphæræ,quam proportionem habet utraqj fimul & femidiametrus fphæræ,ô£ 
perpendícularís reliquæ fsblionis ad perpendicularê reliquæ fećlionis.ficutenim 
d e ad e c; fie d f b conus,hoc eil b c f portïo ad b c f conum ,

Eadem deferiptione retenta, Sćeifdem ftibiećłis oilendemus,quod k b feonus 
æqualis eil a b f portioni fphpræ.Eilo itaep n conus,baièm habês foperficiei iphç 
ræ æqualem, altitudinem uero femidiametrû fphæræ.Conus ígítur file eil æqua- 
lis fphæræ. nam fphæra'oilenfa eil quadrupla eile coníbafemhabentís maximu 
in Iphæra circulum, altitudinem autem íemídíametrum fphæræ» Sed & conus n

eflquadrupíus eíufdem coní,cum bafis fit quadrupla bafis.Nam fuperfícíes fphæ 
ræ quadrupla eilmaximi in ea circulí, & altítudo altítudíní æqualis. & quoníam 
ficututrScpfimul h a,a ead ae,ficd e ad ec,dífiúgendo &permutatím argumenta, 
bímur, ficuth c ad c d,íta a e ad e c. Rurfos quoníá ficut ke ad e a,fic utraque fimul 
h c,ce ad c e dífiungendo, ÓĆpermutatím ficut k a ad c h,hoc eil ad h a,fie a e ad e c: 
hoceíl h c ad c d.& coníungendo .æqualis eil autem a h,h c. Sícut ergo k h ad h c, 
fithdaddc.óčfictotakdaddh,utdh addc,hoceílkh adha. quodcontínetur 
igitur fub dk,h a,æquatur eí quod fob d h k cotínetur. rurfus quoníá eít ficut k h 
ad h c,fîch d ad c d5& permutatím.at Uero ficut h c ad c d oílefom eil, fie eife a e ad 
ec. ficut ígítur kh ad ah,fícaeadec.quare óćficut quadratum k d,ad íd quodcon 
tínetur fob kh,h d:fic quadratum a c ad íd quod contínetur íub a e,e c.quod con
tínetur uero fub kh,h djOÍlenfumeil æqualeeiïe eí quod fub k d a h contínetur. 
Sícut ígítur quadratum k d adídquod contínetur fub k d ah,hoceil k d ad a h:fic 
quadratum a c, ad íd quod fub a e,ec contínetur, hoceíl ad quadratum eb.&a c, 
æqualis eil íémídíametro circulí n.ficutergo quadratum femídíametrí n circulí ad 
quadratum b e,hoceíln círculus ad circulum circa b fdiametrum conuoíutumtfic 
k d ad a hthoc eil kd ad altitudinem coni n. Conus ígítur n, hoceíl iphæra, æqua- 
lis eil b d f kíblído rhombo. Vel fic. eil ígítur ficut círculus n ad circulum circa b f 
diametrum conilitutum, fie d k ad altitudinem conin. Conus ígítur n æqualis eil 
cono, cuíus bafis fît círculus circa bfdiametrum conilans, altitude d k. eorû enim 
bafes fuis altítudíníbus font in proportione mutuæ. fedtalis conus æqualis eil 
bk f d folido rhombo.quare conus quoqjn,hoceíl iphæra, æquatur b fk d íblído 
rhombo,exconis b d f óćbkf compofito. quorum b df conus oftenfos eil efle 
æqualis b c fportioni fphæræ : relíquus ígítur b k f conus erít neceifario æqualis 
baf reliquæ portioni fphæræ.

Datam
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DA tam fphaeram fie fecare plana iuperficiCjUt portions fuperfides inter fie fi j 
milé cuicûcp proportion! datæretineant proportion?. Vthocexequamur, 
efto hoc facta efle. & fit maximus in fphçra circulus a d b e,diametros dus a b, & 

emittatur plana fuperfides ad ab fecûdum angulos redos, & fiat à plana faperfi 
de in a d b e circule fedio d e,& íungantur lineæ ad,b d.Quoníá itaep proportio 
data eftfuperficiei dae portionis,ad 
fuperficiem d b e portionis:ÔC fuper- 
ficiei portionis dae tequaliseftdrctP 
lus,cuius femidiametros æqualis eft 
ipfî adrfuperfidei autem portionis d 
b e, æqualis eft circulus, cuius fern! ' 
diametrus eftæqualis ipfî bd. Sicut 
autem didi circuli inter iè,fîc quadra- 
tum a d ad quadratum d b: hoc eft, ac 
adcb.Proportioigitur quæeft acad 
c b,erit data proportio .quare c pun- 
dum datum erit, & fitper a b ad an
gulos redos ereda eft linea d e. ergo 
Ôl plana fuperfides, quae eft fècundû
d e,ereda ftabít fimilíter.Cóficietur autem fic.Efto fphæra.ôi maximus in eà cir
culus a b d e,cuius diametros a b.proportío autem data fit f ad g, Oč diuidatur a b 
ad pundum c. diuidatur fphæra à piano ad angulos redos fuper a b linea reda 
conftítuto, SC fit communis fedio d e, Qč íungantur a d,d b. & exponantur duo 
circuli h k : circulus h æqualem habens fèmidiametrum ipfi a d, circulus uero k 
æqualem femidiametrum ipfî db habens. Eftigitur h circulus æqualisfuperfi
de! dae portionis, k uero æqualis iuperficiei d b e portionis. Hocenim ante de> 
monftratû eft in primo libro. Sć quoniam data eft fuperfides quæ fub a b d conti 
netur,S? c d per pêdicularis exíftít,erít ut a c ad c b ,hoc eft f ad g,fie quadratum a d 
ad quadratum d b:hoceftquadratum femidiametrih circuli,ad quadratumfemi 
diametri k circuluhoc eft h circulus ad k circulu.hoc item eft fuperfides dae por
tionis,ad fuperficiem d b e portionis iphærse.

DAtam fphæram fie iêcare, utportïonesiphæræ inter fê eandem habeant 4 
proportionem ei,qupcuncp data fît proportion!. Efto data fphæra ab cd, 
oportet eam plano fecare,fie ut ipfæ fphærat portiones inter fe habeant propor

tionem datam. Diuidatur i taqs fecundû a c à plano.proportio igitur a deportio- 
nis,ada bcportionem fphæræ eft data. diuidatur autemiphæraper centrum, 
fit fećłio maximus circulus abc d,centrumjautem k,Sć diametros d b. S? fiat,ut fî- 
cututracpfîmulkd,dxaddx,fîc r x ad x b. Sicut autem utraqj fîmul kb,b xad 
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b x, fie 1 x ad x d: & íungantur a 1,1 c,a r,r c. conus ígítur a I c ,eft æqualis ade por- 
tioniiphæræ, a rcueroípfí a bc. Proportío ígítur a 1 c coni ad a rcconumeft da
ta. Sicutautem conus ad conum,ficl xad xr,cum eandembafemhabeant,circu- 
lumquí eftcirca ac díametrum conuolutus. Proportío ígítur etíam I x adxreft 
data,Sdameademièquuntur, quæ prius propterapparatum fîcut I dad kd,fic 
kbadbr,8čdxadxb.óí quoniam eft fîcut r b ad b k,íta k d ad 1 d coniungendo 
ficut r kad k b,hoceft ad k d,fîc k 1 ad 1 d.Totaígítur r 1 ad totamk 1 eft,fîcut kl ad 
I d.quod ígítur fub r 1,1 d cotinetur, æquatur quadrato 1 k. Sícut ígítur r 1 ad I d,fîc 
quadratum kl ad quadratum ld.&quoniam eft ficut I dad dk,fie dxadxbteric 
etíam è conuerfo & íungendo,ficut kladl d,fic b d ad d x.ficut ígítur quadratum 
kladquadratumld,fiequadratum bdadquadratum dx. Rurfus quoniameft 
ficut 1 x addx,fieutraepfimulk b,b x,adb x. difîungendoeritfîcut 1 d addx,ita 
k b ad b x. Sć ponatur b f æqualis ipfi k b.quod autê f extrar cadet,manifeftû eft* 
S£ eft ficut 1 d ad d x,ita f b ad b x.quare & ficut d 1 ad 1 x, fîc b f ad f x. Cum autem 
proportío r x ad I x fît data,erít etíam r 1 ad I x proportío data. Quoniam ígítur pro 
portio r l ad 1 x componitur ex proportione quam r 1 habet ad l d,6ć d 1 ad 1 x.uerû 
ficut r I ad 1 d,ficquadratum d b ad quadratum d x.ficutautem d 1 ad 1 x,fîc b f ad 
fx.ígítur proportío r 1 ad I x coniungitur ex proportione,quam habet quadratú 
b d ad quadratu d x,SC ex b f ad f x. Fiat autem ficut r 1 ad 1 x,fîc b fad f h.Propor
tío autê r 1 ad 1 x erat data: quare & proportío b fad f h erit data. Linea uero b f eft 
data, nameftæqualisièmidiametro: ígítur Sčfh linea data erit, & proportío b f 
ad f h componitur ex proportionequadrati b d ad quadratum d x,&ex b f ad f x. 
fed b fad f h proportío componitur ex proportione b f ad fx,& ex f x ad fh. fubla- 
ta comuni,que eft b fad fx:reliquum erit ígítur, fîcut quadratum b d quod eft da 
tum ad quadratum dx, fîc x fad f h quod eft datum. & eft fd linea data iuxta data 
d b,quam diuidere oportet fecundum x, & facere ut x fad fh datam fît ficut qua
dratum b d datum ad quadratum dx . Hoc autem non habet determinatio- 
nem fîmpliciter diâam, fed tjs quæ íftíc requíruntur pofitis : hoc eft pofito hoc, 
duplam efiè d b ipfîus b f,& hoc,maiorem efle f h quàm h b,tanquam per refolu- 
tionem, no habet determínatíonem. Problema uero taie eft. Datís duabus lineis 
redis d b,b fquarû d b fît dupla ípfius .b f,& fîgno h in b f pofito,diuidere ipiâm 
db inpunćtox,&facerequodficut quadratum bd ad quadratumdx,fîcfxad 
f h. Vtraqj uero h æc in fine refoluentur & componentur ►

Componitur autem problema hoc modo. Éfto data proportío, quam p ma- 
ior habeat ad s minorem, ÔÉ detur quaedam fpluera, & díuidatur piano per cen

trum dueto,Sê fît fedio ab c d circulus, cuius diametros fît b d,centrum k,& ipff 
k b ponatur æqualis b f, & díuidatur b f in pundo b,ita utfîth fad h b,fîcut p adi 
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s.-Sč etíam díuídatur b d in punéîo x,ita ut fit x f ad h f, fient quadratu b d ad qtra- 
dratû d x. Et per puncfîum xeducatur planum,ereefîû Riper b d fècundû angulos 
rećłos.Dico ita q?, quod planu illud díuídítfpheram, i ta utmaior portio ad mmo 
rem fie fehabeat, uti p ad s.Facfîûfîtenim,ut ficut utracę fimul k b,b x ad b x, fie 
[x addx.Sicut aututracpfimulkd,dxadxd,itarxadxb. Etiungantur al, le, 
a r,r c.eft igitur fecundû apparatum ita, ficut in refolutione oftendimus,id quod 
fub r 1,1 d continetur, æquale quadrato 1 k:& ficut kl ad 1 d, ita b d ad d x. Qua
re ficut quadratumkl ad quadratum Id, fie quadratum b d ad quadratum d x. 
& quia id quod fub r 1,1 d continetur,eft æquale quadrato 1 k,erit ficut r 1 ad 1 d,ita 
quadratum 1k adquadratumId. erit igitur, &ficutrl adld, fiequadratum bd 
ad quadratum d x : hoc eft,x f ad fh. & quoniam ficut utracę fimul k b,b x ad b x, 
fie 1 x ad x d.æqualis eft autê k b ipfi b f, erit igitur & fie f x ad x b,ficut 1 x ad x d. 
&euertêdo, ficut x fad f b,ita x 1 ad 1 d.quare & ficut 1 d adl x,fîc b f ad f x. & quo 
niam eft ficut r 1 ad I d,fie f x ad f h. ficut autem d 1 ad 1 x,fîc b f ad fx .& per æquale 
in proportionalitate indirećta, ficut r 1 ad 1 x,ita b f ad fh.ficut ergo 1 x ad x r,fic fh 
ad h b.ficut autem fh adhb,fîcpads.quarefîcut Ix ad xr:hoceft,alccohusad 
a r cconurmhoceft a d c portio fpheræ, ad a b c portionem fphæræ,fîc p ad s.

DAtis duabus fphæræ portíoníbus,tertíam conftituere portionem, quæ alte 
ri earum quæ datæ iunt fîmilis fit,alteri uero æqualis. Efto duæ portiones 
fphæræ datæ a b c,ef g:Sć fitbafis ipfîus portionis a b c3circulus circa diametrum

ab conftitutusieius uero uertex fit cpûdtumibafîs uerö e fg, fît circulas circa dia 
metrum efconftans : uertexgpundû.Oportetitacp portionem fphæræ inueni- 
re,quæ fît æqualis ipfî abc portion!, & ipfi e fg fîmilis.Efto inuenta fît, SCpona- 
tur elfe h k, &Č fit eius bafis circulus circa h k diametrum conuolutus, uertex uero 
1 punâum. Sint etiam circuit in fphæris a n b Cjh m ko f gtdiametri uero eoru

ad
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'ad angulos redos bafíbus portíonum ínftítutí fint cn,lm,g o.& fint centra p,r, 
s. & fadum fit fic,ut utracę fimul p n,n t ad n t, íta x t ad t c.ficut autě utracę fimul 
r m;m y adm y, fie z y ad y Í.& ficut utracę fimul s 0,0 q ad o q,fic u q ad q g.et ín- 
telligantur coní, quorum bafes fintcírculí circa diamètres ab,h k, c f conftituti, 
uertïces uero xz u punda.conus itaep a b x,æquat portioni abc fphæræ.conus 
uero h z k,æquatur ipfi h kl, conus demum e u f,æquatur ipfiegf.hocenfin de- 
monftratum eft anteà.Et quoniam fphæræ portio a c b çquatur h 1 k portioni, co 
nus a x b erit æqualis h z k cono. æqualiû autem conorum bafes funt altítudíní- 
busmutuæ. Circulus igitur circa diametrumab, adcircUlum circa díametrum 
h k,eft ficut z y ad x t.ficut autem cirCulus ad círculum, fie quadratum a b ad qua 
drátům h k.Sícutergo quadratum ab ad quadratumh k,fiez y ad x t.Etquoníá 
fimílís eft e f g portio portioni h 1 k, conus ígítur e u f fimílís eft cono z h k. Hoc 
autem oftendetur.Eft ígítur ficut u q ad ef ,fíc z y ad h k.proportio autem ípíius 
uqadefdataeft:ígíturproportíozyadhkerítdata. Eftoeadem xtadd,6čxt 
data eft,erít & d data.SC quoníam eft ficut z y ad x t,hoc eft quadratû a b ad qua- 
drátu h k,fíc h k ad d. Ponatur íd quod fub a b & 9 continetur,æquale effe qua- 
dratohk,erítígítur quadratum ab adquadratum hk,ficutab ad 9 .Oftenfum 
eft aút,quod ficutquadratumab ad quadratû h k,fich kad ípfam d:6čpermuta 
tím,ficut ab ad h k,fiC9 ad d.Sícutaút ab ad h k,fících ad 9-proptereaquod qua 
drátům h k æquatur eí quod fit éx a b ín 9.ficut ergo a b ad h k,íta h kad 9,& 9 ad 
d. Inter duas ígítur datas duæ mediæ in proportione continua funt pofítae : hoc 
eftinterabSćd,funthk,ÓĆ9. _ . . .

Componetur autem iam propofitum hoc pado .Efto portio a b c, cuiuoiu- 
mus ftatuere æqualem portíonem.óč efto e f g portío,cuí fîmilem oportet ftatue- 
re.Sć fíntmaxímí in fphæris círculí abc n,e fg otquorum díametrí fint c n,g o:óč 
centra p,s. & fiat,utficut utracę fimul p n,n t ad n t,fîc x t ad t c.ficutaut utracę fi
mul s 0,0 q ad o q,fíc u qad q g.conus ígít x a b, eft equalís portioni abc fpheræ« 
conus uero f u e.æquaf portioni e g f. fiat ficut u q ad e f, fie x t ad d. & inter duas 
iineas redas datas a b, 8C d duæ mediæ in continua proportione fumantur h k 
SC ? :ita ut ficut a b ad h k, ita h k ad ss ÓČ 9 ad d. & fimiliter h k circule portio fta- 
tuatur h 1 k, fímílís efg portioni círculí, Óćperficiatur circulusjóć fiteius diamètres 
1 m,&intelligatur fphæra cuius maximus circulus fit 1 h m k,centru r.& fecûdum 
h k planum tranfeat eredum ad angulos redos fuper I m,erit iam portio fphærae 
uerfus 1 fimílís e f g pörtioni fphæræ, cum circulorum portiones fint fimiïes. 
Díco autem, quod etiam eft æqualis abc portioni fphæræ, fiat enim ficut utracę 
fimul rm, m y adm y,fiez y ad y 1. ígítur conus z h k, æquatur portioni fphæræ 
h k 1.& quoniam conus Z h k fimílís eft cono f u e, eft ergo ficut u q ad e f,h oc eft 
x t ad d,ficutz y adh k:8ć permutatim,óćconuerfim.ficut ígítur z y ad xt,fîch k 
ad d.Cum autem proportionales fint a b,h k,ç>,d erit ficut quadratum a b ad qua 
dratum hk,fîchkadd.fîcutautem hkadd,fíczy ad xt. ergo ficut quadratû a b 
ad quadratum h k, hoc eft circulus circa díametrum a b conftítutum, ad círculum 
circa diametrû h k coftantem, fie z y ad x t.conus ígítur a x b æquatur cono h z k, 
quare & a b eportio fphæræ eft æqualis h kl portioni fphæræ. ígítur a b eportio- 
ni datæ æqualem conftítuímus h I k portionem fphæræ, quæ etiam alteri e f g fi* 
milis exiftit.

6 T~X Vabusportionibus, fîueeiufdemfiuenoneiufdem fphæræ datís,tertiaňí 
/inuenirefphæræportionem, quæquidem alteri datarum portionumfitfî 

milis, fuperficíem uero habeat alteríus portíonís íuperficíeí æqualem. Sint fphæ 
ricæ portiones fecundum a b c, de fcircumferentias fiimptæ . & efto portio,cui 
fimilem inuenire oporteat fecundum abc circumferétiam fumpta. ea uero cuius 
fuperficies æqualis elle debeatfuperficíeí portíonís inueniendæ, fît fecundum 
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d e fcírcumferentíam. Sćponatur fadïû quod quæritur,SC efto k ! m portio fphæ 
ræ ípfí abc portíoní fimilis. fuperficíem quocp habeat fuperficíeí d e f portíonís 
sequalem;SC íntellígantur centra fphærarum, ŚL per ea tranfeát plana ercčíaper-

pendicuíaríter íuper bafes portíonum.SC in iphæris qui dem fint fèdliones hæ k 1 
m n,a b c h ,e f g d maximi circuli, SC in bafibus portionum fint k m,a c,d f diame 
tri.fphçrarum uero diametri fîntiuper km,ac,dfperpendicularitererećłae.fint - 
que 1 n, b h, e g:8C coniungantur I m,b c, e £ SC quoniam fuperfîcies portíonís 
fphæræ k 1 m æqualis eft fuperficíeí d ef portíonís, æqualis eritergo circulus cu
ius femidiametros fît ípfi I m æqualis, circulo cuius fêmidiametros fît æqualis e £ 
Superficies enfin diétarum portions oftenfæ funt efîè æquales circulis, quorum 
femídíametrí fint æquales lineis,quæ à uerticibus portionum ad baies earum de 
ducantur. Quapropter l m erit æqualis e £ Cum autem kl m fît fimilis portíoní 
abc, erit ficut 1 r ad r n,fîc b p ad p h.SC couerfîm, SC coníungendo,fícut n 1 ad 1 r, 
fie h b ad b p. uerum SC ficut r 1 ad 1 m, fie b p ad b c.nam trianguli fîmiles exiftût. 
Sícut ergo ni ad 1 m,hoc eft ad e f, fie h b ad b aSCpermutâtim .proportio uero e f 
ad b c eft data, nam utraep earum eft data.ígítur proportío I n ad b h data erit.fèd 
b h eftdata:quare8Cl n,SC fphæram quoepdatam eftènecefle eft.

Componeturautem propofîtum hoemodo. Suntoduæ portiones fphæræ 
datæ a b c,d e £SC fit a b c, cui fîmilem d e f, cuius fuperficíeí æqualem oporteat 
conftituere fuperficíem. SC eadem parentuř omnia, quæ ín refôlutione parata fué

runt. SC fiat, ficut b c ad e f,fíc b h ad I n. SC circa díametriím I n deicribatur circu > 
lus, & intelligatur fphæra cuius fit maxim us circulus Iknm. SCdiuidaturn lin 
pundo r, ita ut fit ficut h b ad b p, fie n I ad I r. SC fecundum r diuidatur fuperfi- 
ciesplano fuperln perpćdicularitererećło,SCducaturlinea 1m.portionesigitur 
eirculorum, quæ funt fuper k m}a c lineas recftas5funt inter fefîmiles: quare &fua 
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rumfphærarumportíonesfimíleserunt.Sčquoníam eftficuthbadbp,fi'cnfad 
1 r.ctěním funt fècundum dítrilionem.Sed &C fícut b p ad b c,fie r I ad 1 m. ergo Sć 
fícut h b ad n 1, fie b c ad e f.erít ígítur e f ípfí 1 m æqualis. quare & círculus cuíus 
femídíametros eft e fiæquabitur círculo cuíus femídíametros eft J m. círculus 
quídem cuíus íémídíametros eft ef, æquatur fuperficíeí portíonís def. círculus 
autem cuíus femídíametros eft I m,æquatur fuperficíeí portíonís klm.hoc ením 
ín přímo libro fuit oftenfum.Superficies ígítur k 1 m portíonís fphæræ,fimilis eft 
ab c, ÓĆ æqualis fuperficíeí def,

7 A Data fphæra portíonem piano fic abfcíndere, ut ípfa portío eá quæ propo
fita fit proportíonem feruet ad conum,qui bafim habeat eandem cum por> 

tlone,& alcítudínem æqualem» Efto íam data fphæra, óčmaxímus ín ea círculus 
ab cd, díametroscíus b d:oportetiamfphæ- 
ram piano fècare ípfo a c,ita ut fit a b c portïo 
nis fpheræ ad conuma b c,proportio eadem 
proportion! datæ. Facîum fit hoc,S? fit cen
trum fphæræ e, S? fit ficut utracp fimul e d, d f 
ad d f,fîc g fad f b. conus ígítur a c g eft æqua 
iis portion! a b c. Proportio igqur coni a g c, 
adconum ab ceftdata, quareS? proportio 
g f ad f b data erít.Sícut autem f g ad f b,fic u- 
traq, fimul e d,d f ad d f. ígítur proportio utri 
ufque fîmul e d,d fad d feft data: quare et e d 
ad d f data, quare & d f data erit. fîmiliter a c 
data,&quoniamutraq?fimul ed, dfaddf
maiorem habet proportion? quàm utracp fimul e d,d b ad d b,&eft utracp fimul 
e d, d b ter ipfa e d.ipfa uero b d ,bise d: habebit utraque fimul e d , d fad dFma
iorem proportion?, quàmficuttriaad duo.proportiouero utriufqa fimul ed,df 
ad d f,eft eadem proportion! datæ. Oportet ígítur proportíonem datam in com- 
pofitione maiorem elfe quàm tria ad duo.

Componetur autempropofitumhocpacfîo. Efto data fphæra,&maximus 
in ea círculus abc d,díametros uero b d,centrum e. proportio autem data fit h k 
ad kl, maíor fcilicet quàm tria ad duo. fî- 
eut autem tria ad duo,ficutracp fimul ed, 
d b,ad d b.Sć ideo h k ad k 1 maiorem ha
bet proportion?,quàmutraep fimul ed, 
d b ad d b.díuídendo ígítur h 1 ad 1 k maio 
rem proportion?habet,quàmedad db, 
S? fiat ficut h I ad 1 k, fic e d ad d f, SC per ip 
fumfperpendicularisafcipfi bd duca- 
tur, S? per lineám a cducatur planum ad 
b d perp?dícuIare-Díco ígítur,quod abc 
portío fphæræ adab c conum,habet ean 
dem proportíonem datæ proportion!' h k 
ad kl. Fadlum fit enim,quod ficut utraep
fimul e d, d f ad d f, fie g f ad f b. conus ígítur c a g, æquatur portion! fph æræ abc* 
ßdquoniam eft ficut h k ad kl,fie utraque fimul ed>dfaddf:hocefîgfadfb,hoc 
eft a g c conus ad a b c conum.conus uero a g c æquatur portioni fphæræ.Sicuti- 
gitur abc portío ad a b c conum,fie h kad k 1.

8 Q1 fphæra quæuis à piano non per centrum du?îofècetur,maiorportio ad mi*
norem habere probatur proportíonem minorem, quàm fîtes proportio dix' 

plicata,quam habet fuperficíes maíorís ad íuperficíem mínorís portíonís,maíor?
uero
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uero quâm fît proportio, quæ fitfeíquíalteraad dićtam proportionem.Efto fphç 
ra, SC maxímus in ea circulas a b c, SC diamètres b d. SC iecet piano per a c dućto, 
èC crećto fuper a b c d circule, SC fit maior fphæræ portio abc, Dico itatp, quod

portio ab c ad a de portionem,minorem habet proportionem, qua'm fîtea pre> 
portio duplicata, quam habet fuperficies maioris portionis ad iuperficiem mino* 
ris.maiorem uero quàm fit proportio fèfquialteraad eandem. lungantur b a,a d: 
SC fit centrum e, SC fiat ut fient utraep fimul e d,d f ad d f, ita h f adf b. fîcut autem 
utraep fîmul e b, b f ad b fi fie g fad fd. SC intelligantur coni bafem habentes circu 
lum,quieft circa diametrum aauerfices uero punctah,g.ôCconus ah c, æqualis 
eritportionifphæræabc.conusuero a c g, ipfi a d cæqualis.SCeftfîcut quadrati 
b a ad quadratum a d,fîc fuperficies portionis a b c ad iuperficiem a d c portionis* 
hoc enfin antea feriptû eft. Oftendendum,quod maior portio iphæræ ad minoré 
habet minoré proportionem,g; fit ea proportio duplicata, quam fuperficies ma 
ioris portionis habet ad fuperficiêminoris portionis. Dico quod a h c conus, ad 
ag c conû,hoc eft fh ad fg,habet minorem proportions, quàm eft ilia duplicata, 
quam habet quadratum b a ad quadratum a d5hoc eft b fadfd .Et quoniam eft 
ficut utraqj fimul e d,d f ad d f, fie h f ad f b.ficut autem utraep fimul e b, b f ad b f, 
fie f g ad f d : erit SC ficut b f ad f d, ita h b ad b e. nam b e eft æqualis ipfi d e.hoc e* 
nímíníuperíoríbus fimul oftenfum fuit. Rurfus quoniam ficut utraque fimul 
eb, b f ad b f,fie g fad f d. Efto ipfi b e æqualis b k.manifeftum nâq? eft,quôd h b 
eft maior b e:quoniam SC b fmaior eftf d. SC erit fîcut k f ad f b, fie g f ad f d. ficut 
autem f b ad f d, ita oftenfum eft elfe h b ad b e. æquatur autem b e ipfi k b .ficut 
ergo h b ad b k,fîck f ad fg. Et quoniâh f ad fk minorem proportionem habet, 
quàm h b ad b k:fîcut autem h b ad b k,oftenfum eft ita eflekfad fg.igiturh f ad 
f k minorem habet proportionem,quàm k f ad fg. mínus ergo eft quod confine 
tur iub h f,fg,quadrato f k.Id igitur quod côtinetur fub h fifg, ad quadratum fg 
minoremhabetproportionem,quàm quadratum k fad quadratum fg. Quadra 
tum uero k f ad quadratum fg,habet eam proportionem duplicatam, quæ eft k f 
ad f g. igitur h f ad fg minorem proportionem habet, quàm eft ea duplicata quæ 
eft k fad fg.Hoc autem eftquod quærebamus. Et quoniam b e eft æqualis ipfi 
d e,minus eft igitur id quod fub b f,f d côtinetur, eo quod fub b ec d continetur, 
ergo f b ad b e minorem habetproportionem, quâme d, ad d f,hocefth b ad b f» 
quadratum igitur f b, minus eft eo quod fit ex h b in b e.Sit itaep quadratum b n 
æquale ei quod fub h b,b e. eft igitur fient h b ad b k, fie quadratum h n ad qua* 
dratum n k.quadratum autem h f ad quadratum fk maiorem habet proportio* 
fiem,quàm quadratum h n adquadratum n k. quadratum ergo h fiad quadratû 
fk maiorem proportionêhabet, quàm h b ad b k. hoc eft, quàm h b ad b e. Hoc 
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idemefhquämkfadfg.ergo h f ad fg maiorem habetproportionem, quàm fît 
feiqiriakcra ad proportionem k f ad fg.hoc enim perficit quod inten dimus.et eil 
ficut h f ad fg, fie a h c conus ad a g c conum : hoc eft portio a b c ad portionê ade. 
ficut autem kfad fg,ficb fad fd: hoceftquadratum b aad quadratum a d: ho ci- 
dem eft ficut fuperficies portionis a b c a d fuperficiê a d portionis. fed maior por ' 
tio ad minorem habet minorem proportionem, quàm fitea duplicata,quam ha- 
bet fuperficies maioris portionis ad luoerficietn minotis portionis, matorem ue
ro quàm fit proportio fefquiakera ad eandern.

Aliter. Efto iphaera,# maximus in ea circulas abc d,díametros autem a c, 
centrum uero è. & fecetur plano fecundum b d erečto fuper a c.Dico quod maior 
portio da b,ad minorem b c d,habet minorem proportionem quam litea dupli, 
cata, quam habet fuperficies a dbportionis ad fuperficiemb cd portionisimaio- 
rem uero quàm fit proportio fefquiakera ad eandern. Jungantur enim a b, b c. 
Proportio autem fuperficiei ad fuperficiem eft, ficut circuli, cuius eft femidiame- 
tros a b,ad circulum cuius femidiameter eft b c. hoc eft h a ad a c. ponatur autem 
utraqj a f,c g eflë æqualis ipfi femidiametro. proportio autem b a dpoitionis ad 
b c d, componitur ex propor* 
tione b a d portionis ad co - 
num, cuius bafis fit circulus 
circa b d diametrû defèriptus, 
verre" uero a pun<ftutn:&ea 
quam habet idem conus ad 
conum habentem eandêba- 
fem,uerticem uero c puncfîûi f 
Sć ex ea quam habet dićlus cd 
nus ad b c d portionem. fed 
proportio b a d,portionis ad 
b a d conû eft,ficut g h ad h c. 
coni uero ad conum eft ficut
a h ad h c.coni autem b c d ad portionem b c d,eft ficut a h ad h f. Ai uero propoř- 
tio copofîta ex proportione g h ad h c, & ex a h ad h c, eft ficut eíus quod fit ex g h 
in a h, ad quadrarum h c.eius autem quod fit ex g h in a h ad quadratum h c,cum 
ea quæeft a h ad h f,eft ficut ea quaj eiteius quod fit ex g h, in quadratum h a, ad 
quadratû h c in h f.proportio aûteius quod ntex gh in quadratûh a, adid quod 
fit ex quadrato h c in g h,eft ficut q uadratum h a ad quadratum h c.quod igitur fit 
exquadrato h ainh g,adid quod fit ex quadratochin h f,minorem proportions 
habet,quàm proportio quadrati a h ad quadratum h c.Quoniam enïm eft mains 
quadratû ch in f h,quàm quadratum c h in h g:quoniam maior eft h fipfa h g. Di 
co igitur, quod maior portio habet ad minorem proportionem,maiorem quant 
ièfquialteram proportion! fuperficiei ad fuperficiem. Portio enim ad portionem 
oftenfa eft habere eam proportionem, quam habet quadratum a h, dudrum in 
h g, ad quadratum h c in h Eproportioni autem fuperficiem fefquiakei a eft pro
portio cubi a b,ad cubum b c.Dico iam,quod quadratum a h in h g,ad quadratû 
ch in h f maiorem habet proportione, quàm cubus a b ad cubum b choc eft eu. 
bus ah ad cubum h b,hoceft quadrati a h ad quadratum h b,etah ad h b.propor 
tio autem quadrati a h ad quadratum b h,aflumens fimul proportionem ah ad 
h b,eft ficut quadrati a h,ad id quod fit ex c h in h b. proportio autě quadrati a h, 
ad id quod fit ex h b in b c, eft ficut quadrati a h in h g,ad id quod fit ex h b in h c 
dućłum in h g.Dico iam quod quadratû a h,in h g,ad quadratum ch in h f maio 
rem proportionêhabet,quàm quadratum a h , ad id quod fit ex b h in h choc eft 
quadratum a h in h g,ad id quod continetur fub b h,h c, duclû in h g. Eft igitur 

often-
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oftendêdum,quod quadratum h c in h fminus producit, quàm id quod fub b h, 
h c continetur ,dnćtum in g h. quod idem eft ac fi demonftremus,quôd guadratu 
h cad id quod fub b h ,h c cótinetur, minorem habet proportíonem quàm g h ad 
h f.Oportet itaque oftendere,quod g h ad h f maiorem habet proportions,quàm 
c h ad h b.Ducatur ab ipfo b perpendicularis fuper ipfam g f,quæ fit b d.oportet 
itacp oftendere,quôd g h ad h f maiorem proportíonem habet,quàm c h ad h b. 
Eft autem h f æqualis utriqj fimul a h,k e.quare oftédere oportet, quod g h ad h f, 
hoc eil ad utrâtp fimul h a,k e maiorem habet proportionê, quàm c h ad h b. ftibla 
taigit ch ab ipfagh,£ćab ipfake Îublatael,æqua!i b h oportebit oftédere,quod 
reliqua cg ad reliquam utramqj fimul a h,klmaioremhabet proportionê,quàm 
c h ad h b, hoc eft h b ad h a,hoc eft 1 e ad h a, & permutatim, quod k e ad e 1 maio 
tem habet proportíonem, quàm utraque 
fimul k 1,h a ad h a : &C díuídendo k 1 ad 1 e 
habet maiorem proportíonem, quàm kí 
ad h a. quare minor eft 1 e,quàm h a.

EArum fph æræ portionum, quæ æ- 
qualíbus fuperficiebus continentur» 
medietas fphæræ maxima exiftit. Efto 

maxïmus in fphæra circulus abc d,cuius 
diameter ac. Et efto aliaiphæra,cuius ma 
ximus circulas e f g hteius diameter eg.Sć 
fècentur ambæ plano,altera per centrum 
dutfto, altera non per centrum dućlo. Sć 
fint plana fècantia erećla fuper diametros 
ac,eg:óć fećłx fint fecundum lineasdb» 
fh.Eftigitur portio fub feh fuperficiecó 
tenta, dímídia fphgra: portions uero quæ 
fecundum bad círcumferentiam haben- 
tur in alia figura,ad a punćlum,altera eft 
maior dímídia fphæra, altera in alia figu
ra minor dímídia fphęra. Efto aûtfuperfi 
des maioris portiôis unius iphgræ fuper- 
ficiei dimidiæ ipheræ æqualis, quæ eft ad 
círcumferentiam feh . JĎicoígítur,quod 
maior eft dímídia fphæra, quæ eft ad cir- 
cumferentiam feh,quàmportioquat eft 
fecundum b a d circumferentiam.Quoni 
amigitur fuperficies ditftarum portions 
pofitæ funt æquales, manifeftûeft quod 
b alinea reéla eft æquah's ef redite. nam 
oftenfum eft, quod cuiufcuncp portionis 
fphæræfuperficies æqualis fitcircu!o,cu- 
ïus femidiametros fit æqualis lince reétæ, 
du&æ à uertice portionis ad circumferen 
tiam circuli,qui eft bafis portionis.Et quo 
niam b a d circumferentia maior eft dimi- 
dio circule in altera figura, in qua eft s pu 
člumrmanífeftum igitur eft,quod b a mi
nor eft quàm dupla in potêtiafpfîus ak, 
fèmidiametro autem maior quàm dupla
in potentia. Efto etiam quod c xfît æqualis fèmidiametro tîrculi ab d,Sćqua pro 

g 3 ' por-
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pôrtionemhabet ex adck,hanc habeafmaadak. A' circule uero circa diame- 
trum b d defcripto,erigatur conus,cuius uertex m pundum. conus igitur ifte ae> 
quatur portioni fphæræ,quæ eft ad circumferentiam b a d-Efto ipfi e I æqualisip 
Îà e n, ÓČ à circulo circa diametrum h f confíítuto eriga* 
turconus,cuius uertex fit p unďt um n. Óčíftequocp æ- 
qualis eft dimidiæ fphæræ, quæ eft fecundum h e f cir- 
cumferentiam.id autem quod continetur fub ar,r c,ma 
ius eft contento fub a k,kc:proptereaquod habet latus 
minus ftium minore latere alterius maius. quadratoue 
ro a r æquatur id quod continetur fub à k,c x. nam dimi 
dium eft quadrati a b. igitur utrumqj fimul eft maius u- 
troepfimul.Quod igitur continetur fub c a, a r, maius 
eftcontento fubxk,ka.Ei ueroquod continetur fub 
x k,k a,æquatur id quod continetur fub m k,k c.quare 
quod continetur fub c a,a r,maius eft eo quod confine^ 
tur fubmk,kc.quaremaioremhabet proportionem 
c a ad k c,quàm m k ad a r. quam uero proportionem ha 
bet a c ad k c,eàdem quadratum a b ad quadratum b k, 
Manifeftum igitur, quod dimidium quadrati a b,quod 
eft æquale quadrato ar, ad quadratum b k maiorem ha
bet,quàm m k ad duplam ipfius ar,quæ æquatur lineæ 
I n, maiorem ergo proportionem habet circulus circa 
diametrum h f conftitutus, ad circulum circa diame, 
trum bd defcriptum,quâm m k ad 1 n.'quareminor 
eftconus,quibafem habet circulum circadiametrum 
h f conftantem, uerticem uero n pundum, eo cono qui 
habetbafem circulumcirca bd conftitutum,uerticem 
autem m pundum, Vnde manifeftum quoque,dimi- 
diam fphæram, quæ fecundum ef h circumferentiam 

confiât, maiorem effe portione,quæfecun, 
dum b a d circumferentiam 

pofita eft,
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PRoportiocir 
culí cuiufciï' 
que ad quadratü 

fuæ diametri eft, 
ficutundecimad 
quatuor decim- 
Efto circulus,cii' 
ius diametrusab 
6Ć circumftriba' 
tureíquadratutn 
cg:8ć ípfacddti 
plafít d etípfíus 
etíam c d, lít e f 
pars íeptíma, 
Quoníam ígítur 
ce adcd eam ha 

V i LiBET círculus tríangulo redangulo æqualis eft,íb i 
liuídelícet cuíus latus alterum eorum quæ rectum anguhim 
ambíunt,fit dídí círculí femídiametro 
qualís, alterum eíuídem círculí círcumfe^ 
rentiæ» Efto a b c d circulus,fíc habeat fi 
eut proponítur. Díco, quod æqualis eft e

________ _ ____ tríangulo. Et fifierí poteft, efto círculus 
dído tríangulo maíor, óćinferibatur círculo quadratum a c, 
Sć díuídantur arcus peræqualia, ducanturćpad pundadiuń 
fionumlineæredæ, fiantćphoc modo intra circulitm fîguræ 
redilineę, donec íncíderímus in alíquam figurám redilineâ, 
quæ fit maíor dído tríangulo : &ponatur centrum n.Sć fît fu> 
per unum latus fîguræ perpcndícularís nx.ígíturnx eftmft 
nor latere tríangulí. Eft etíam linea daudens figurám, minor 
relíqua tríangulí linea,cum fit minorcirculí limbo. Dída igň 
tur figura minor eft dído tríangulotquod quídem abfurdum 
eft. Éfto ítem fi fierí poteft,fit tríangulo círculus minor, ÓĆ cir
cula circumícríbatur quadratum, Sč arcus ínter punda cotúv 
gentiæ círculí ínterclufi in æqua díuídantur, & per puncta di- 
uífionum ducantur lince contingentes. redus ígítur angulus 
á líneísoarambítur,quareorerítmaíorrm.nárm,ra funtæ- 
quales;Ôdriâgulusropeft maíorfigura ofam ^ďímídíum: 
quare Sć maíor dímídío eíus partis quadratí círculo círcumfcri 
ptí, quæ eft ex parte o, Sumptæ fint itacp portíones fimíles ípfi 
p f a,quæ fint minores eo, quo tríangulus e fuperat círculum 
abcď.atque ídcircoípfaquoque figuraredílinea círculo cír> 
cumfcrípta,minor erít tríangulo e.quod ítem abfurdum eft- 
nam maíor efle probatur : quia n a æqualis eft perpendícularí 
tríangulí, limbus uero didæ fîguræ bafe tríangulí maíorhabe

betproportíoně,
quam uícenum primům ad íěptenum tenet : t c d uero ad e fetíam, qtiam fepte-

num
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hum ad unum ♦ c figitur ad c d,uti uicenû fecundum ad feptenum habebit ♦ Ve
rum ipfîus a c d trianguli quadruplum eft cg, quadratum SC triangulus a c d f eft 
ipfi circule æqualisjcum c d perpendicularis fît femidiametro æqualis,8C bafîs dia 
metro fît tripla,SC 
propè fefquife - 
ptima, uti often- 
detur ♦ Circulus 
ígítur ad quadra
tum c g propor- 
ticnem nabet e- 
am,quam unde- 
nus ad quatuor- 
denum»

3 ✓'“’l Viuslibet circuit circumferêtia fuæ diametri eft tripla,Sć plus parte, quæ mi 
V>nor eft feptima, & maíor decem feptuagenís přimis» Efto circulus, cuius 
díametrus a c,centru e3SC c 1 fcirculum côtingens. angulus qui fub fe c cotinetur»

fît tertia pars redi: SC e f ad f c eam proportions lrabeat,quam trecenti feni ad cen> 
tum quinquagenos trinos. f cuero ad ce habet proportionem,quam ducenti fe- 
xageníquíní ad centû quinquagenos trinos. Diuidat itaqj angulus fe c,in æqua 
lia,duda linea e g.Eft igitur fîcut f e ad e c,ita fg ad g c: SC permutatim, ÔC corn po 
nendo, fîcut utraep fîmul f e,e c ad f c,ita e c ad c g. quare e c ad cg maiorem habet 
proportionem,quàm quíngentí feptuageníprímí ad centum quinquagenos tri
nos. e g ergo ad g c eam potentia propôrtionem habet,quam trecenta fex SC ui - 
ginti milia unû SC quadraginta, ad tria SC uiginti milia quadringenta ÔC nouem» 
iongitudineuero fîcut quingenta unum ÔC feptuagínta ad centum triaÔCquin- 
quaginta.Rurfus fecetur in duo æqualia angulus g e c,duda linea e h .Eadem i- 
tacprationeecad chmaiorem habetproportionem, quàm millecentum duo SC 
fexagínta ad centum tria ÔC quinquaginta, Igitur h e ad h c maiorem habet pro- 
fjortionem, quàm mille centû feptuagínta duo ad centum tria ÔC quinquaginta» 
tem in duo æqua diuidatur angulus h e c, duda linea e k. igit e c ad c k maiorê 

habet
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habet proportion?,quàm duo milia trecenta quatuor Sťtríginta Sčquartaad cen 
tum tria &ć quinquaginta.ergo e kad c k maiorem habet,quàm duo milia treten- 
ta nouem & triginta Sč quarts ad centum tria & quinquaginta. Item in duo æ- 
qua diuidatur angulus kec,dučía linea eî. igitur e c ad I c habet maiorem propor 
tionê, quàm quatuor milia quadringenta tria & feptuaginta, ad centum tria & 
quinquaginta. Quoniam igitur angulus f e g,cum fit tertia pars anguli reéù,qua 
ter diuifas eft in æqualia,erit angulus 1 e c anguli řečtí pars quadragefímaočíaua. 
Ponatur itaqjipfi angulo 1 e c æqualis angulus c e m. Angulus ergo 1 e m erít řečtí 
pars uigefimaquarta, quare linea I m eft latus figura? multorum angulorum dp 
ca circulum defcriptae, quæ fex &Čnonaginta lateríbusconcludítur. Cum igitur 
fit oftenfiirme chaberead cl maiorem proportionem, quàm quatuor milia fexcê 
ta tria-'ÔÔ feptuaginta Sčfemis,ad centum tria &quinquaginta. Sed et ipfius ec du 
plaeftacq'pfîusuerolcduplaeftl m.habebit ergo a c, ad limbům ipfius figuræ 
fex &nonaginta laterum,proportionem maiorem, quàm quatuor milia fexcen- 
ta tria Sć feptuaginta Sć fèmis, ad quatuordecim milia fèxcenta Si ecfio ÓĆ oclua- 
ginta.Sć eft tripla, Sťínfuperhabensfexcentasfeptem SC fexagintapartes ÔCfe- 
mis, ipforum quatuor milium fexcentorum triům SC feptuaginta SC femis : quæ 
quidem funt díčlí numerímínus feptíma parte.quare figuræmultorum angulo 
rum círculo circumfcriptæ,latera fimul iunćła diametró circuli funt tripla, SCinfu 
per partem parte íeptímadíametrí minorem habent. Quare múlto magis limbus 
circulicum fitdiametró fua plus quàm tríplus,mínorem tum parteíeptíma fitper 
rriplicatam díametrum addet.

Efto item círculus ,cuíus díametrus a č, angulus uero b a c,fít tertia pars angu
li rečli, Igitur a b ad b c minorem habet proportionem, quàm trecenta quatuor

S£quinquaginta ad feptingenta otftuaginta.a c uero ad c b habet eam quam mil
le quingentalêxaginta adfeptíngentaočíuagínta .Seceturin duo arqua b a g,fit 
æqualis angulo g c b : fedet angulo g a c,6C angulus geb æqualis angulo g a c. SC 
communis eft angulus rečíus a g c, SC tertius angulus g f c erit tertio angulo a c g 
æqualis.quare triangulus agc eftæquiangulustriangulocgf.eritergoficutag 
adgc, ficgcadgf,SCitaäcadcf.Verumficutacadcf,itaSCutracp fimul ca, ab 
ad b c.SC ficut utracp fimul c a,a b ad b c,fic à g ad g c.Propter hocitaque a g,ad g c 
minorem habet proportionem, quàm duo milia nongenta undecim ad feptingê 
ta ©ćłuaginta, uerûm a c ad c g minorem habet proportíonem,quámtriamilía 

h trede-
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tredecim ad feptingenta oćtuaginta. Díuídatuř item in duo æqua anguJus c a g, 
ducia lineaah.igitür ah adh c eadetnrationeminoré proportionéhabetquàm 
quínque mília trecenta quatuor Si uígíntí & quínta Si quarta ad feptíngenta o 
čtuagínta, uel quam mílie odíngenta quatuor & uígíntí ad ducenta quínquagín 
ta. nam utraqj utrínqj quare a c ad c h minor, quàm mílie odíngenta
odo triginta Si nona ad ducenta quadraginta. Item angulus h a c in duo æqua 
díuídatuř

Item kac angulus díuídatuř per lineám a I: ergo aï ad 1 c minorem hab et pro- 
portíóněquàm duomilíaíedecím SiiextaadièxSi (èxaginta. ípfa uero a cad cl 
minorem quàm duo milia decem & feptem & quarta, ad centum ôi fex & fexa- 
gínta.Conuerfim uero limbus fi'guræ multorum angulorum addiametrum ma 
forem habet proportionem, quàm fex milia trecenta SCunû&ièxta ad duo mi
lia decem Sifeptem & quartam. Suntilla duobus milib.decem Sifeptê & quarta 
maiora,^ tripla fuper decies partientia feptuagefimas primas.ígítur limbus fi'gu
ræ fex Si nonaginta lateribus conclufæcirculoinfcriptæ,maior eftdiametrocir- 
Culi, quàm tripla fuper decies partiens fèptuagefi'mas primas, quare multo magis 
círcumfeřentía circuit maior erit fua diametro, quàm tripla fuperdecies partiens 
feptuagefimas prímas.Vndecollígitur,círculí circumferentiam fua diametro ma 
forem efle quàm triplam fefquiodauâ,minoré uero quàm tri plâ fefquifeptimâ.

ÀRCHIMEDIS DE C I R C V Ł I DI- 
menfi'one Finis *

archîmedis dé conoida
LIBVS ET SPHAEROID1BVS 

figuris inuenta.
ARCHIMEDES D O S I T H AE O

rede aoere.

E L i CL.V o R v M theorematum demonfiratiońes, quas 
inhis quæ fuperius ad te milTa funt uolumíníbus, nô habe- 
bas,tibi nunc in hoc libro confcríptas mítto. Nonnullas prę- 
terea quorundam alíorum, quæ poftea funt inuenta.quæcu 
fæpeprius in manus adduxiffem,tentalTemćp ínfpíceréSi co 
templáři,uerítus fum maximě, ne dífficílem admodum či pe 
nítus índeprehenfíbílem haberentexplicatíonem. Atque íd- 

cířco cum cæteris tibi data non fueruntipfa propofita. Verum pofteaquam ça di 
ligentiori ftudio inueftigare ccepiifem,quæ prius dubia Si perobfcura uídeban- 
tur, omnia copræhendi. Erant autem relíqua quídem priorům theorematum tfé 
reélangula figura conoídalí propofita. Que uero nuperrímé fun t ínuéta circa ob 
ťufiangulí figurám conoídalem, Sietíam iphæroidas figuras uerfantur.-quarum 
quaídam oblongas.quafdam pröIataslibetappellare.De redangulo ítacp ćonoi 
dali hæc íubíeda fuerant.

Siredangüli coní fedíoquíefcentc diametro círcumferatur,donec in en lin
de ducí cceperat locúm redíerit figura, quæ à recflangulí coní fedíone côpræhen- 
detur,coňoídaleredangulum uolumus appellarí, Si eíus axem díametrum quie- 
fcentermuertícem uero punétúín quoíuperficíeí conoídalís axís applicatur.

Item

pr%25c3%25b6Iataslibetappellare.De


etsphaeroidibvs,
ïtemfï conoídałem figurám rećłangulam planum contingafiipß uero contin 

genti alterum planum æquediftanter dućłum aliquant conoïdalis portionêab- 
fcíndat,ípfius portionis bafím uocari planu,quod ab ípfaconoidalís fećtionein 
abfcíndendo comprghenfum fit: uerticem uero,pundtú íllud ín quo alterum pla 
n um conoidale contíngít.axem aut lineám rečtam, quæ inter pontonem de prtě 
henditàlinearecîa, quæ âuertice portionis ducfîa, fitaxí conoidalisæquediftâs»

Hæc autem proponebantur coniîderanda & infpicienda. Cur fiat,quod fi 
conoïdalis rečíangulí tećłio fecetur a plano fuper axem erećto,portio abteifaerit 
fequiaîtera cono qui habet batem cum portioneeandem,3ć axem eundem.Rur- 
fus quare eft, fi à conoidali rećłangulo duæ portiones à planíš utrincp dućhs ab- 
fcindancur,portiones abfcifæhabentinter te, eam quæeft fuorum axiû,propor 
tionem duplicatam.

Circa uero obtufianguli conoidale hæciuppofîta uolumus. Si in eodem pla- 
no fit obtufianguli coni tećłio,& eius diametrus & lineæ,quæ fint proxime dićłi 
cont portioni, ÓĆ quiefcente diametro uertatur planum donecredeat ad locum 
unde cœpit moueri,in quo ici licet piano dicîç lineæ exiftunt, lineæ rectæ quæ te 
ćtioni coni obtufianguli proxime funqpalàm eft quod conum compræhendent 
æquicrurem,cuius uertex pundïum erit in quod lineæ quæ proxime funt coeur- 
runt. axis uero diametros immota. Figura uero fub teétione coni obtufianguli 
compræhenia, conoidale obtufîangulum appelletur. axem autem eius diame- 
trum immotarmuerticem uero,punclum in quo axis fuper ficiei conoïdalis appli 
catur. Conum aûtcompræhenfum àlineis tedioniconiobtufianguliproximis 
compledtentem conoidale uocari. Lineám uero reéîam,quæ intermedia capitur 
inter uerticem conoïdalis & uerticem coni complećłentis conoidale, adïectam a- 
xi dici. Et fi obtufianguli conoidale planum contíngat,ípfi autem contingenti al 
terum planum æquediftanter ducatur,quodabfcindat à conoidali portionem, 
batem abfciteportionis uocari planumquodfità fećlioneconoïdalisin tecando 
compræhenfum.uerticem autem, punćtum in quo planum conríngít conoída- 
le.axem uero,lineám íntra portionem compræhenfam, à linea ducia per uerticë 
portionis & uerticem conícompleóentís conoidale, &' quædictis uerticibus in
termedia habetur rećłam lineám ad axem adíeélam uocari.

Omnia uero conoídalia reóangula funt fimilía.Eorum autem quæ fiint obtü 
fíangulí,fimilía dicantur ilia, quæ à conís fimilibus font compræhenia.

Hæc autem ínfpícienda proponuntur.Quare eft,fi à conoidali obtufiangu
li portio abfcindaturpiano fuper ípfius axem erećło,portio abfcifaadconûeän- 
dem batem cum portioneSúeundem axem habentem, habet eam proportions 
quam habet utraqjfimul linea, &eaquææquatur axiportionis,SCèaquæ tripla 
eft linee axi adiedîæ,ad linea æqualem his duab. fimul,axi portíonís,& linee quç 
dupla fit lineæ axi adietftæ.

Item quare eft, fi à cono anguli obtufi portio abfcindatur piano non eredio fu 
per axem3portio inde abteifa adfiguram, quæbafimhabeateandem,SCaxem eu 
dem portioni, quæ figura fit fećtio coni, eam habet proportionem, quam utraep 
fimul linea quæ axi portionis fît æqualis: & linea quæ tripla fît lineæaxi adiedtæ 
ad lineám æqualem iftis utrifq?,uidelicet axi portionis, & lineæ duplæ ad lineám 
axiadiedïam.

Atuerocircaiphæroidas figuras fubiecimus ifta.
Si fetfiio coni anguli acuti, quieftente eius maiore diametro circumferatur,do 

necredeat in eum locum undemoueri cœpit, figurám indecompræhenfam à te- 
ćłione coni anguli acuti, fphæroides oblongum appellari. Si autem minori dia
metro quiefcente circûferatur, item donec ad locum unde cœpta eft moueri por
tio coni acuti anguli redeat,figurám inde à feâione coni anguli acuticompræhë 

h z fam,
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famfphæroidesprolatumuocari.Vtriufcpautem fphæroidis axem dici díame> 
trum quíefcentem : uertícem uero punćłum íllud in quo axís applícatur fuperfi- 
cieí fphæroidis. Centrum uero punćłum axís medium : díametrum uero lineám 
à centro edućłam perpendicularíter ipfí axí.

Si fphæroidas figuras utcuncp plana contíngant æquediftantia,& figuras no 
fecantíaiípfis autem,ut dićtom eft,contíngentíbus alterum planum æquediftan> 
ter agatur, díuídatqj dićłas figuras fphæroidas, portíonum índe nafcentíum ba- 
fem quídem uocarí,íd planí quod compræhenfum eil à fphæroidis fećlione in di 
uídente planoiuertices uero,punćła in quíbus plana æquediftantia contíngunt 
fphæroides.axesautem líneas rećłas, in portíoníbus comprehenfasexrećłali
nea, quæ uertíces earum íungít.Quod aut plana contíngentía ín uno íolum puti 
<fío contíngant fphæroidis fuperficíem, quodép linea rećla contaćlus coniúgens 
per centrumfphæroidis tranfeat ,ín fequentíbus oftendemus. Símíles autemfi 
guras fphæroidas dícňquarum axes addiametros eandem habent proportíoně.

Portiones autem fphæroidum Sć corioídalíum figurarum fimíles ílle dícátur, 
quæ à fimdíbus figurís fint abfcifæ.quæép bafes fimíles habeát,& axes earum aut 
erečtí fint fuper planas bafium fuperficíes, aut angulos æquales habeant ad dia> 
métros bafium (correlatíuas ) confímiles, proportíonemqj teneant ad díametros 
bafium confímíles eandem.

Proponuntur autem hæccirca fphæroidas figuras confideranda : Cur fiat, 
fi figurarum fphæroidum alíqua fecetur plano per eíus centrum tranfeunte,Sć fu 
per axem erećto,portíonum índe produćlarum utraqj dupla fit cono fuo,eádem 
bafim & axem eundem cum portíone habend.Sí autem piano fecetur non fuper 
axem erećto,2ć per centrum tranfeunte: earum quæ índe refultant portions, ma 
íor quídem adconum eádem bafim, SC eundem cum portíoneaxem habentem, 
habebit eandem proporríonem,quam habet linea, que fit æqualis utrífque fimuí 
íftíSjdímídío axís fphæroidis,ÓĆ axí mínorís portíonís,ad axem mínorís portíoís* 
Minor autem portío ad conum,quí eandembaíem ÓĆaxem eundem cum portío 
nehabuerít, eam tenet proportíonem, quamlineaæqualisutrífcpfímuliítís,dí- 
mídío axís fpheroídís,6č axí maíorís portionís habet,ad axem portíonís maíorís.

Item quare fit,fi qua figurarum fphæroidum plano fecetur, tranfeunte per cê- 
trum non erećto fuperaxem, utraque portíonum índe nafcentíum dupla erít fi- 
guræ,quæ bafim eandem, ÖC axem habeat cum portíone eundem : fit autem ípía 
figura abfcíforconí.
°ltem fií necp per centrum, ne<$ erećto fuper axem piano, fphæroides fècetur, 

portíonum indefaćłarum mai or ad figurám eandem bafim, SC eundem cum por 
tione axem habentem, tenebít eam proportíonem,quam linea æqualis utriique 
fimul iftis dimidiæ li neæ, quæ utríufq? portíonís uertíces íungít,& axí portíonís 
mínorís habet ad axem portíonís mínorís.Mínor autem portío ad figurám ean- 
dem baíem SC axem habentem cum portíone eundem, habebiteam proportío- 
nenijquam linea æqualis utriiquefimul íítís dimidiælineæ, quæ utríufque por
tíonís uertíces íungíqóč axí maíorís portíonís ad axem maíorís portíonís. fit aute 
&ín his figura abícífor coní.

Iftísítacp quæ dićła funt theorematibus demonftratís, per hæcípía ínuenífl> 
tur multa alía theoremata,etproblemata mukatquale efi hoc quod íéquít,Quod 
fphæroidesfiguræ fimíles,ÓĆ portiones fphæroidum figurarum fimíles,óčfiímílí* 
terconoídalíum, habent eam quæ eftaxís ad axem proportíonem tríplícatam.

Item quare fphæroidum figurarum æqualium quadrata díametrorum mutu- 
am habentaxíum proportíonem. óčfí figurarum fphæroidum quadrata díame
trorum mutuam habuerínt axíum proportíonem, fphæroides figuras íllas X' 
quales eífe. , „

Propó
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Propofîtum autem quale eft hoc, A' data figura fphæroidis, aut conoidalis 

portionem abfcindere piano,quod fit alteriplano dato æquediftanter dućłum. 
Eile autem portionem abfcifam æqualem aut cono dato, aut cylindro, autiphæ 
ræ datæ.Præmittens ígítur primům SC theoremata óćpręcepta propofîta,qug ad 
illorum demonftrationem fontnecefiaria, poftea tibi eaquæ foprà funt propo- 
fîta ,defcribemus féliciter.

Si conus piano fecetur omnibus lateribus fois coïncident!, fectio erit aut circu 
lus, aut coni anguli acuti fećłio. Quod fi dićła fećłio fit circulus, pala'm eft quod 
portioab eo uerticem uerfoscompræhenfa,conus exiftit. Siuero fećłio fît coni 
anguli acuti fećłio,figura à coni fećłionedi ćła uerfos uerticem coni compræhen 
fa, abfcifor coni uocetur. Huiusueroabfciforis bafis uocetur planû illud quod 
à fećłione coniacuti anguli continetur.uertexuero punćłum,quodeft&coni 
uertex.axísautem, lineaâ uerticead centrum fećłionis coni acuti anguli dućła »

Et fi cylíndrus duobus planíš æquediftantibusfecétur, quæ omnib.lateribus 
cylindri coincidant,fećłioneserunt autcirculi, aut coni acuti anguli fećłiones æ- 
quales 8ć fimiles inuicem. Siquidem fećłiones circuli fuerint,manifeftû eft quod 
figura à cylindro abíčífaínter planaæquediftantiaintercepta,cylíndrusexiftit. 
Si uero fećłiones fuerint coni acuti anguli iećłioes,abicifa à cylindro figura, quæ 
eft inter plana æquediftantia contenta, fećłor cylindri appelletur Jpfîus autem fo 
ćłoris baies uocentur plana comprehenfa à iećłione coni acuti anguli. axis ne' 
ro linea dućła ad centra, fecn'onumconiacutiangiili.Eritautemhæcipfiaxicy- 
lindri eadem.

SIfueríntquotcunque numero magnî- 
tudines fumptæ, quæ fefe excedant æ- 
qualiter, fueritq; earum exceffus minime il 

larum æqualis, fomantur aliæ totidemnu- 
mero magnítudines omnes maxime prædi 
élarûæquales.iftæpoft fimul fumptæ colle 
tftæ omnís ad prius fumptas omnis colle* 
ćłas minus font quàm duplæ. item eædem 
omnis iftæ ad illas eafdem omnes,dempta 
earum maxima, plus erunt quàm duplæ. 
Huius aût demonftratio manifefta exiftit. SIfuerintquoťcúqsnumero fumptgma- 

gnitudines,itemćptotidem aliç numero 
ponantur magnitudincs,hoc paćło,ut quâ d
cunque unaquaque prius fumptarum ad 
fuam proximam habueritproportionem, 
eandem unaquæcp pofterius fumptarum 
ad fuam eodem ordine proximam feruet, 
quæcunq? fuerint ïllæ proportiones, item 
prius fumptæ magnítudines ad quafdani 
alias, totídem numero magnítudines om - 
nes, aut earum alíquas,quibufcfícppropor 
tíoníbus referantur: fumptæ quoep pofte
rius magnítudines ad quafdá alias totídc, 
eodem ordine 6C eífdem proportíoníbus 
fint relatæ:erit tunc,ut magnítudines prius 
fumptæ omnes,habeantad eas magnítudí 
nes omnes ad quas dićła ratíonecompara 
fir,eandem proportíonem5quam magnítudín« íus fomptæ omnis habue

h 3 rinty
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rínt, ad omneš íllas magnítudínes ad quas fuerínt fimílíter comparait. Efto que 
dam magnítudínes abcdef, itemalíaetotídě ghíklm, fîtqjutunaquæcpprius 
fumptarum habeat ad fuamproxímam, ficut unaquæcp pofteríus fumptarum 
ad fuam proxímam. Vtuídelícetahabeatadbeandem proportíonem, quam g 
ad h .ípfa uero b habeatad c,ficut h ad ípfam í,óí relique deínceps fimílíter. refera 
tur autem abcdef magnítudínes,ad alias magnítudínes n x o p r s,ín quíbufcS 
que proportíoníb.ípíae uero g h i kl m ad alias, uídelícet t u y q z $>,eíídem eodem 
ordí ne proportíoníbus : ut ficut a habet adn,ítagadt,&ficutbadx,ítahadu» 
SCreliquæ íftís fimílíter. Oftédendú ítaq? eft,quod omnís a b c d e f,ad omnís n x 
o p rs eandem habentproportíonem , quam habent omneš g h í k 1 m, ad omneš 
t ù y q z s.quoníam n ad a eandem habet proportíonem, quam c ad g:ípfa uero a 
ad b,ficut g ad h.uerum b ad x,ficut h ad u.erít ficut n ad x,íta t ad u.eadem ratio- 
ne & x ad o, ficut u ad y; Sč relíqua his fimílíter. Habent autem omneš a b c d e fg 
ad a,ficutgh í k 1 
m ad g. uerum a 
adn, ficut g ad t. 
at uero n ad om
neš n x o p r s, fi- 
eut t ad omneš 
tu y qzp.Maní- 
feftum ígítur eft, 
quod omneš ab 
edef, ad omneš 
nxoprstficuto- 
mneš ghíklm, 
ad omneš tuyq 
z p.Clarum aute 
eft, quod fi ípfa- 
rú a b ede f ma- 
gnítudínum,ífte 
abede referan- 
tur ad nxop r, 
ípíauerofno re- 
feraturrat ípfarú 
ghíklm, íftae 
ghí kl,referan- 
turadtuyqzfí- 
bí correfpondentes eífdem proportíoníbus, m 
uero no referatur. Et fimílíter omnís abcdef, 
ad omneš n x o p r eandem habebunt propor - 
tíoné,quá omneš g h i k 1 m,ad omneš t u y qz-

3 Q í lineæ quotcunq; numero, fuerínt inter íe 
æquales,& unícuícp earú accedat fpacíú, íta 

quod fpacíú fecundæ fuperetfpacíú prime qua 
drata forma,& ficdeíncepsrelíqua fe habeant, 
fintq? exceftuú latera æqualêexcedêtia, & hícla 
terú exceflus fit æqualis minimæ huíus numerí 
Iineæ.item fint alía fpacía praedićłis numero æ- 
qualía, quantítate uero unumquodqj maximo
prædiétorumæquale. Díco,tunchpcfímulom . , .
nía fpacíaminorem habere proportíonem ad praedíčta fimul omnia,quam linea

quae

e
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quæ fit æqualis utrifque fimul íftís líneís, eiquæ eil latus éxcefTuum fpadorûmà 
ximum,SC uniexlíneis æqualibus habeat ad lineám æquàlem útrífqj fimul ififs> 
lineæ quæ fit tertia pars láteříš exceíTusmaximi, Sć lineæ quæ fitunius æqualiu 
dimidía. Et item hæc eadem fpacia ad ilia eadem ôitmia,dempto eorum maximo, 
maiorem habere proportionem, quàm fitditftarum linearumproportio. Efto 
lineæ reélæ quotcunque numero quantitate inter fe æquales, in quibus a,SC unû 
cuicp earum ipacium accédât, ira utcrefcendomaius excedatfibiproximummi- 
nus forma quadrata. fint autem excefluum latera b c d e f g, quæ fefe æqualiter ex^ 
cedant. SC exceflusille fit æqualis minimæ illarum linearum,uidelicetipfig. fitép 
b maximum latus dičlorú exceffuurmóč g fit minimu latus míními fpactj exdíČlíá 
ípacíjs. Eftö quocpalía ípacía numeró æqualia prædiclis,quantitate ueroununv 
quodcp æquale maximo prgdíčlorum, quod adíacet lineæ ab.fíhtq? Hæc íecunda 
fpacia,in quib .h i k 1 lince, fitq? linea h i æqualis linee a,linea uero kl æqualis líneg 
b:óč utracp fimul h i fit dupla ad lineám i. utracp uero k 1 fimul fit tripla ad lineám 
Jc.His ita difpofitís,demóftrandum eft,quod omnia fimul fpacia ín quibus h i k I, 
ad ípacía fimul omnia in quibus ab,ąc,ad,ae,af,ag minorem habent propör- 
tioncm,quàm habeatlinea h i kl, ad lineám i k. Item quodhæc eadé fpacia fimul 
omnia ad ilia eadem fimul omnía,dempto maximo eorum, maiorem habent pro 
portionem, quàm fit diéla linear ad lineám proportio. Sunt ením quedam ípacía, 
in quibus a,iêfe æqualiter excedentiarSC eorum exceifus cft æqualis numero,q'uo 
niam adiećłiones linearum &Í latitudines funt æqualiter fefeexcedentes fumite 
alia fpacia,in quibus h i totidem numero prædiéîis ípacíjs, quantitate uero unû> 
quodq? maximo prædidlorum æquale. Omnia igitür fimul in quibus h i ípacía 
funt, omnium fimul in quibus a,mínus quàm dupla. funt item eadem fimul onv 
nia, eorundem fimul omnium,dempto eorum maximo,plufquam dupla.Spada 
igítur omnia fimul in quibus i, erunt omnibus fitnul iri quibus a,minora : omni - 
bus item fimul dempto maximo, maiora erunt quàm dupla. Rürfus quædam li> 
neæiunt hæ b,c,d,e,f,g:quæ ièfe æqualiter excédunt ; & die exceffus eft æqualis 
minimæ earum.SCitem aliæ lineæ,in quib. kl líneís prædiétis multitudine æqua^ 
Íes,magnítudíne uero unaquæcp æqualis maximæ iliarüm.quadrata igitur fimul 
omnia linearum iècundarum inter fe,ÔClineæprioris ordinis maximeæqualium 
funt minus quàm tripla ad quadrata fimul omnia, linearum prioris ordinis féiè 

,æqualiterexcedentium. ad quadrata uero fimul omnia reliquarum, dempto ma
xim æ lineæ quadrato, funt eadem plus quàm tripla. Hoc autem eft oftenfum in 
his qug circa lineas cocleares funt expofita. Spada igitur in quibus k, fpactjs fimul 
omnibusinquibus bcdefg, funt minora: fpactjs uero fimul omnibus inquibus 
c d e fgj funt maiora. quare SŹ omnia fimul fpacia in quib. i k, fpacijs fimul omnib. 
in quibus a b cd efg,erût minora. Illis aut in quibus a cde fg fpactjs, fimul Omni
bus maiora erunt.Patet igitur, omnia fimul fpacia in quib. h i kl, ad fpacia fimul 
omnia in quibus ab, a c,a d,ae,af,a g, eífe mínora:íllís uero in quibus a c,a d.a e, 
a f,a g fpactjs fimul omnibus maiora. Exquo darumeft, fpacia fimulomnia in 
quibushikl,adfpaciafimulomrtiairtquibus ab,ac,ad,ae,af,ag minoré pro
portionem habere, quàm habeat linea h l ad lineai k. ad relïquas uero illarû dein- 
pta ab linea,maioremproportionem diéla proportione feruare.quarc,Sec.

Si cuiufcuncp coni iècftionê lineç reélæ ab eOdem punćlo exeuntes cotigeririt, 
fintautem 8Caliæ rećłelineæ intra boni feélionélíneís contiffgentib.æquediftâter 
duélæ,SÇfefeinuicéfecantes quadrâgtilæ iuperficies ,qftæfub diélarûlinéarSfe- 
élionib. cotincntur, eandé habent proportione ad quadrata contingentiu,una- 
quæcp ad quadratû côtingentis illius quæfibi refpondeat, quâ habetfuperficies 
produOù ex partib. alterius lineæ una in altéra dućłis,ad quadratum côtingentis 
dus quæ fibi î'uerit æquediftâs. Hoc aût demonftratû iam fuit m confds eiemêtis. 
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4 QI ab eadem redangulí coní íedíone duæ portíones,utcunqj contíngant, ab , 

fcíndantur,quæ díametros habeant æquales,ipfæquocp portíones æquales 
erunt,ÓĆ tríangulí ípfis inicriptfi qui eandem cum portíoníbus bafim óćaltitudi- 
nem habuerínqeřunt æquales. Díametrum autem uoco cuíufcunq? portíonís li
neám redam, quæ díuídít ín duo æqua omnem lineám rcdam bafí ipßus portío 
nis æquediftantë.

Efto redangulí 
conííědíoabc,et 
ab eaabfcíndan- 
tur duç portíones 
ade,ÓChbc.Efto 
autem ípfius por-
fíonís a d e,díame <’ 
tros d f: ípfius ue
ro h b c díametros 
b g, óčeftodf æ- 
qualísípfíbg.O- 
ftendendum eft, c 
quod portíóes íp-
ígíunt æquales ín f
uícem, a d e ípfi h . ... ” -
b c . 8č tríangulí m

* quoque ípfis eo * '
modo, quo díétS 
eft infcripti,æqua
les ínuícem.Efto primům quæ fandit alteram portíonem h qíecundum angtr- 
losredosad díametrum portíonís coní redangulí.fumatur autem eaíuxta quá 
pofiuntillæ quæ à fedíoneducunturduplaeíúsqugá fedíoneadaxemducítur, 
efto ilia in qua rmducatur autem ab ípfo a perpendícularís fuper d f,quæ fit a k* 
Quoníam ígítur d feil díametros portíonís,& a e in duo æqua díuidítur in pun- 
do f,SC dfeft æquediftans díametro fedíonís coní redangulí : fičením ín duo 
díuídít omneš æquediftâter ípfi a e dudas.quam ítaqjproportíonem habet qua^ 
drátům a fad quadratum a k,eandem habeat m ad n.quæ autem à fedíoneadíp 
fam d f ducuntur æquediftanter ípfi a e poflurit ea fpacía, quæ lineæ ípfi n æqua 
li adíaceant, latítudíném habentía lineám íftam, quam illæ dudæ æquediftanter 
ípfi a e ex d f díametro íncídunt uerfus d termínům fumptam.Nam hoceft oftén 
fum ín conícís .ígítur afualet tantum, quantum contihetur íub n & df.poteft au 
tem & h g æquale eí quod contínetur fub m & b g, cum h g fit perpendícularís 
fuper díametrum, quadratum a f ad quadratum h g habeat eandem proportío 
nemquam m habet ad ň,quíadf&bgfuntpofitææquales.habet autem qua^ 
drátům a f ad quadratum a k eandem proportíonem,quam habetm ad ň,ěrunt 
ígítur h g Sća kæquales. funt autem & b g,&dfçquales:quareidquodfitexh g 
ih b g, æquatur ei qttod fit ex a k in d f. æqualis eft ígítur triangulus h g b triangu 
lo d a f,quare Sč eorum dupla æqualia funt.Portío autem a d e, eft fefquitertia tri 
angulí a d e: tríangulí uero h b c,firnißter fefquítertía eft portío h b crquarepatet, 
portíones ÓĆ triangulos ípfis portíoníbus ínfcríptos inter fe efle æquales, Si uero 
neutra earum quæ díuídunt portíones linearum fuerit ad ipfam fefiioriis diame 
trum fecundum angulos redos,dudïa ex díametro fedíonís coní redangulí uer 
fuseam parte à qua díametros fedíonís ab íp fa fedíone exíerít, fumât pars quæ 
fitæqualis díametro portíonís uníus, pundohuiusfumptæ extremo ducat
in utramq? partem fecundû angulos redos linea reda.quæ abfcíndítportíonem 

utrffp
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uttiq;prædidarum æqualem, utfuprà oftenfùmeft. quare confiât propofinï. 
O Mne fpacium quod compræhenditur à ièdione coni acutianguli ad circu. j 

lum,quihabeatdiametrum æqualem maioridiamètre ièdionis coniacu- 
tianguli,habeteam proportionem quam minor fecłionis diamètres habet ad ma 
io rem, quæ eft circuit diamètres. Efto cení acutianguli fedio, in qua a b cd,eius 
mater diamètres efto,in qua a c:mi 
nor uero, in qua b d. cfto circulus 
circa a c diametrû. Oftêdendûeft, 
fpaciû à fedione coni acutianguli 
comprehenfùm,habere ad didum 
circulum eam proportionem, quâ 
habet b d ad a c : hoc eft ad e fiqua 
itaeßhabetb dadef, eam habeateir 
culus in que z adaeef circulum » 
Dico quod circulus z eft æqualis fè 
dioni coniacutianguli.Si enim cir 
culus z non dicat çqualis fpacio ce 
prehêib à fedione coni acutiâguli, 
efto primûfi fieri poteft maior. po
teft ítaqfin círculo z figura multo- 
rum angulorum & numero parítí 
in ieribi,quæ fit maior dido fpacio 
ab cd. íntellígatur ergo inferipta, 
& ínfcríbatur círculo a e c f figura fimilís inferiptæ circule z, & ab eins angulís du 
çantur perpendiculares füper a c díametrumrín quíbus uero punchs perpendicii 
lares feindunt fediônem coni acutianguli, ea punda lineis redis iungantur. e- 
ritćpiam quædam figura in ipfa coni acutianguli fedione inferipta,quç figura ad 
rectilineam figurám circule a ecf infcriptam,eâdemhabebirproportionem,quâ 
habet b d ad e f.quoníam e h,k I perpendiculares in eandem proportionem diui- 
dunturfecundummb:manifefturneft,quodlefpacium tabulare,ad h m habet 
eam quam h e ad b h proportionem. eadem radone ÓČ cæteta fpacia tabularia, u* 
numquodq? eorum quæ funt in circule,ad unumquodcp eorum quæ funt in fi> 
díone coni acutianguli,eamhabebit quæ eft e h ad b h proportionem : habent 
quoep trianguli qui ad a c exiftünt,in círculo ad triangulos in fedione coni acuti 
anguk' proportionem eandê.Totaigitur figura redilinea círculo inferipta a e c f, 
ad totamfigurámredilineam fedioni coniacutianguliinfèriptam,habebit eam- 
dem proportionem quam e f habet ad b d.habetautem eadem ipfa figura redili- 
neaadredilineam circulozinfcriptam, hânceandem proportionem,quoniam 
circuli eandem proportionem interfè retinebant. Igiturredilinea círculozhu 
feriptà, eft æqualis redilineæ fedioni coni acutianguli inferiptæ:quod quidêef 
fenon poteft.nâmaior erattoto fpacio à fedione coni anguli acuti côpræhenfo» 
Sed efto item fi fieri poteftminor. Rurfus poteft in fedione coni acutianguli iri* 
ieribi figura paribus contenta lateribus,quæ maior fit círculo z.Efto ígi tur inferi 
pta,8f ab ahgulis eius perpendiculares ducantur ad a c, St edueâtur ad circuli cir 
cumferentiam. Rurfus igitur erit,ut redilinea círculo a e inferipta, ad redilinea 
fedioni coni acutianguli inferiptam, habeat eam pi oportionê, quam e f ad b d, 
fiítaqs círculo zínfcríbatur fimilis illi, oftendetur eam quæ in circulez eft inferi
pta , æqualem illi elfe quæ ièdioniconi acutianguli èft inferipta: quod fânè eflè 
non poteft.Circulus igitur z neep minor eft fpacio à fedione coni acutianguli 
compræhenfo.Manifeftum eft igitur, quoddidum fpacium habet addec f cir
culum eandem proportionenqquam habet b d ad e fi

i Quo&
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tum díametrí íllíus efto k hhabetitacpä fpacíum adcírculum ż eafidcm propor
tionem, quam cd ad kl: circulas autem z ad b fpaaum eandem habet propor
tionem,quam k 1 ad e f.Manífeftum eft ígítur,a fpacíum habere ad b fpacíum eá, 
quamcd ad efhabuerítproportíonem.Exhoc ígítur manífeftum eft,quod fpa- 
da à fimilíbusfečííoníbus coní acutíangulí compræhenfà,eaminter fepropor- 

tentía ínuicem retínebunt.
S

A R C H I MB D I S DE CORO ID I S.
Vodlíbet fpacíum à coní acutíangulí fećłione compræhenfum, ad qtfřm* 
cunq? drculum comparetur,eam habet proportíonem,quam fuperficies ex 

indique eíus fečlíonís díametris producta habere perdpitur, ad quadratum día
metrí eíus círculí ad quem fucntcomparatú. Efto fpacíum à coní acutíangulí 
iećłionecomprphenfum,in quo q. 
eíus fećfionis díametrí fint ac,bd 
maíor autem a c : Sč efto círculusín 
quo z,eíus aute díametros ínquo 
eft e f. Eft ígítur dem o ftrandS, fpa- 
dum q ad drculum Z eam habere 
proportionem, quam fuperficies 
produćia ex a c díametro in b d ha
bet,ad quadratum díametríe f. Cír 
cûfcribaturïtaqj círculusípfiacdía 
mctro.Spacíum ígítur q,ad circula 
cuíus díametros eft ac, eam habet
proportionem, quam fuperficies ex a c in b d produćła habet,ad quadratum día
metrí a c.círculus quoque cuíus díametros eftac,ad'círculum cuíus díametros eft 
ef, habet eandem proportionem,quam habet quadratû a c ad quadratum e f.Er- 
go manífeftum eft,fpacíum qad círculum z eam proportionemhabere,quam fa 
perfides ex a c in a d produóa,habetad quadratum e f.

7 Pacia quæcp à coní acutíangulí fècfîione compræhenfà,ad alia quæcp fpaciâ 
f^quæà coní acutíangulí fèdîionecompræhendantur comparata,eandem pro
portionem habere probantur,quam fuperficies ex íftorum díametris productæ, 
ad fuperficies ex íllorum díametris produćtas habuerít. Efto fpacia à coní acutí 
angulí fećtione copræ- 
henfa,ín quíbus a b: e- 
fto etíam c d fuperficies 
produćła ex díametris 
fećfionis a. efto ítem 
e f fuperficies produćła 
ex díametris fećfionis 
b .Eft ítat£ declarandú, 
fpacíum a ad fpacíum 
b, eandem proportio
nem habere, quamcd 
habuerít ad e f. Suma- 
tur ítaque quífpíam cír 
cuíus ín quoz,quadra-
i
tíonem, quam cd ad kl : circulas autem z ad b fpacíum eandem habet propor
tionem,quam k 1 ad e f.Manífeftum eft ígítur,a fpacíum habere ad b fpacíum eá, 
quamcd ad e fhabuerít proportíonem.Ex hocígítur manífeftum eft,quod fpa-

tíonem feruabunt,quam fećfionum díametrí, quæ ratíonís eíufdem fuerínt*po- 
tentía ínuicem retínebunt.

DAta coní acutíangulí fećfione,& ab eíus centro rećta linea fuper piano ín 
quo díčla fećtio exíftít,perpendícularíter erećła,fieri poteft,ut conus quídá 
deprehendatur,quíuertícem habeaterećfie linea* termínům,ín cuíus coní fuper- 

ficíe data coní fećiio compræhendatur.Detur  alíqua coní acutíangulí fećiio,SC de 
dus centro rcćh linea fuper planum perpendícularíter erígatur, ín quo data fe- 

ćfio
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ćtio contineturtper minorem nerodiametrum 6ć lineám erečíam pîanum educa 
tur,S< fit in ipib minor diametros a btcentrum uero datte íečtíonis d, linea à cêtro 
erefta c d,eiusterminus c.íečlío autemconi acutianguliintelligatur circa diame
trum a b deftripta,inplanoere- 
čtead^cd.Oportetítac^conum 
inuenire, qui uerticem habeat 
punćłum c, incuius fuperficie 
fit coni acutianguli fečlío. Duca 
tur autem á pučte c ad ab rečla, 
quæ educatur: ÓČ à punčto a d u- 
catur af, ira ut id quod fit ex ae 
in e f,ad quadratum e c, eam ha 
beat proportionem,quam ha
bet quadratum dimidiç maioris 
diametriadquadratum de. hoc 
enfin fieri poteft, cum maior fit 
proportio ifta, quam ea quam 
habet ïdquod fît ex ad in db, 
adquadratum d c. Secûdum ue 
ro a f planum erígatur, ereêïum 
fuper planum in quo eft a c, a f. 
in quo item piano circulus de-
feribatur circa diametrum a f, 5Č ab h oc circule conus fiat qui uerticem habeat pû 
âum c. in huíus autem coni fuperficie demonftrabiturefle fećłio coniacutiangu 
!i. Nam fi non fuerit,necefle eft punčtum aliquod efle in fedïione coni acutian - 
guli,quodnonerit in fuperficie coni.intelligatur itaq? punčtem quoddam in fe- 
ctione coni acutianguli fumptum,quodfith,quodnonfît in fuperficie coni, ÔC 
ducatur ab ipfo h perpêdicularis h k,erit igitur ipfa fuper piano erećta in quo eft 
a c,a f.dučía itaep linearećła à punčte c adk,íncidetíá ipià lineæa f.efto in pučte 
het à přičte 1 erígatur perpêdicularis fuper a f, quæ fît 1 m,in circulo circa a fdeferi 
pto.intelligatur autem m eleuatum in circûferentia eius. ducatur autem et á pun
čte 1 æqüediftans ipfî a b,quæ fît x o: à punčte autem e,ducatur p r. Quoniam igi 
tur id quod fub e a Sče fcontinetur,ad quadratum e c,eam habet proportionem, 
quam quadratum dimidiæ maioris diametri, ad quadratum d cquadratum ue
ro e c,ad id quod cotinetur fub e p, e r, eam habet quam quadratü d c ad id quod 
fit ex a d in d b. Id igitur quod fit ex a e in e f,eâ habet ad id quod ex p e in er, quâ 
quadratum dimidiæ maioris diametrihabetadidquod fit ex a d in d b .Eftaûtfî 
eut id quod fit ex a e in e f,ad idquod fit ex p e in e rtficid quod fit ex a I in 1 f,ad id 
quod fit ex 1 x in 1 o. fient autem q uadratum dimidiæ maioris diametri, ad id quod 
fit ex a d in d b : fie quadratum h k,ad id quod fit ex a k in k b. Igitur eandem ha
bet proportionem id quod fit ex a 1 in 1 f,ad id quod fit ex x 1 in l o : quam quadra
tum h k,ad id quod fit ex a kin k b. Habetautem id quod fitex x 1 in 1 o ,ad qua
dratum c I, eandem proportionem ,quam id quod fit ex a k in k b ,ad quadratum 
kc. Igitur id quod fit ex a I in 1 f,ad quadratum c 1,eandem proportionem, quam 
quadratum h k ad quadratumk c.eí autem quod fit ex al in Ifiæquale eft quadra 
tuml m,nam in ièmicirculo circaa f defcripto,dučla eft 1 m per pendicularis. ean
dem igitur habet proportionem quadratum I m ad quadratum 1 c,quam quadra 
tum h k ad quadratum kc.quarein eadem linea rečía funt punčía tria,ch m.-ipià 
ueroemlíneaeft ínfuperficíeconí.manífeftumigítur,quod punčtemhin coni 
fuperficie exiftet. Supp ofi'tum autem fuerat,íbí non exifteremullum igitur pun- 
êtum in feêtïone coni acutianguli eft, quod nonexiftat in fuperficie diêïi co- 
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ní. Teta ergo coni acutiangulïSètflio in Superficieeíaíčíem coni exifîet.

> T~X Ata coni acutiangulï fećłione,&lineareâaexeius centre non perpendicu- 1 ylartter edućła in altum, in piano quod exaltera díametro fît erećlum, fuper 
piano in quo eft coni acutiangulï data fećłio, poteft conus inueniri, qui uerticem 
habeat termínům linea- edućfie, in cuius Superficie coni acutiangulï' fećlio data co 
fiftet. Efto itaqj datæ fcctionis coni acutiangulï diamètres b a, centrum autem 
d. SC fit d c ex centre e- 
dućła, ut dićlum eft: in 
telligatur autem coni 
acutiangulï fećlio que* 
dam circa diametrum 
a b,in piano erećlofu- 
per planum in quo fût 
îineæ a b,c d. Oportet 
ïtaqj conum inuenire, 
qui uerticê habeat pun 
ćłum t,in cuius fuperfi 
cie fît coni acutiangulï 
data fećlio. Lineæigi- 
tur ac,c b non erunt 
æquales: quare c d non 
fta t erećla fuper plane, 
in quo eft ïpfîus coni 
acutiangulï fećlio da
ta . Sít ïgïtur equalis c e 
ipfi c b, efto uero n re- 
étaæqualïs dïmidiæal 
terius diametri,quæeft 
conïugalis ipfi ab, SC 
per d ducatur f g çque- 
dïftans ipfi e b : ab ïpfo
uero e b erígatur planum ereélè ftans fuper planum in que eft a c, c b : SC in hoc 
piano deiêribatur circulas circa diametrum e b, auteïlïpfîs. fîquïdem quadratum 
neftæqualeeiquodfitexfd indg, fiatcirculus.Sinautemfiat coni acutiangulï 
fećlio talis,ut quadratum alterïus dïametrï ad quadratum e b eandem habeat pro 
portionem, quam habet quadratum n ad id quod fit ex d f ïn d g : deinde conus 
fumatur,quiuerticemhabeatpunćlumc,incuiusfuperficie erit circulas : aut co
ni acutiangulï fećlio circa diametrum e b. hoc enim eftè poteft, quoniam linea d 
punćlo c ad mediam e b dućła, recla eft ad planum quod ettfecundum e b con ' 
ftitutum.inhacitacp fuperficie ineft etiam coni acutiangulï fećlio circa diame
trum a b.Si non exiftit in dićla fuperficie, dabitur aliquod punćlum in coni acu- 
tianguli fedïione, quodnon eritin dićla fuperficie coni. Intelligatur quoddam 
huiufrnodi punćlum fumptum h,quod non fit in dićla coni fuperficie: & à pun
ćlo h ducatur perpendicularis h kfuperab:iunćla uero c k extra ducatur, SC co
ïncidât e b in punćlo L per punćlum uero 1 ducatur quædam in piano erećlo fe- 
cundumeb perpendicularisfupereb, quæfit 1 m:ipfum autempunćlumintelli 
gatur eleuatum Super fuperfîciem coni, SC ducatur per punćlum I æquediftans ip 
íiablíneapr:erítíamficutquadratum n ad id quod fit ex f din dg,ita quadratu 
Í m ad id quod fit ex e 1 in 1 b. uerum fîcut id quod fit exf d in d g,ad id qftod fit ex 
a d in d b:ïta quod fit ex el in lb,adid quod fit ex e I in I r.eritigitur fîcut quadratu 
n,adidquodfitexadindb,ita quadratûlm,adidquod fit ex p lin Ir. fîcut autê

qua-
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quadratum n ,ad id quod fit ex a d in d b,ita quadratum h k, ad id quod fît ex a k 

-in k b,quoníam in eadem coni acutianguli fečlíone duôlæ funt perpendikuläres 
íiiper díametrum a b. eandem ígítur proportíonem habet quadratum Im, adíd 
quod fit ex p 1 in 1 r ,quam habet quadratum h k, a d id quod fit ex a k in k b. habet 
autem quod fitex plín Ir ad quadratum cí eandem proportíonem,quam habet 
id quod fitex a k ínk b, ad quadratum kc: ígítur eandem proportíonem habet 
quadratum 1 m, ad quadratum 1 c,quam quadratum h k ad quadratum k c, quare 
punčla c h m erunt ín eadem linea rečla. fed c m punčla funt in fuperficíe coni : 
quare manífeftum eft, h punčlumín éadem fuperficíe exiliere, fuppofîtumautê 
fuerat, non elfe: ígítur patet, quod fueratdemonílrandum,

DÄta coni acutianguli fečlíone, & linea ab eíus fečtíonís centro erečla in pía t Q 
no, quod fit ex altera diämetro edučlum, quodq; erečlum ft et fuper plano 
inquoeftconi acutianguliíečlío data,poteft cylindruseffingi, quiaxemhabeat 

directe íunčlum linear à centro fečlíonís,ut díčlumfuít, erećłae, in cuíus cylíndri 
fuperficíe data coni acutianguli fećłio exiftat* Efto datte fečlíonís coni acutian
guli altera díametros b a, cé 
trum eíusd. efto autem cd 
linea ex centro, ut díčlutn 
fuit,erečla : íntellígatur au
tem coni acutianguli fečtío 
circa díametrum a b in pla
no íHoconftítuta,quodftet 
erečtú fuper piano, in quo 
luntlineæ a b,c d. oportet Í- 
taque cylindrům effîngere, 
qui axem habeat in dírečlů 
lineæ c d coníunčlum,ín eu 
íus cylindr! fuperficíe data 
coni acutianguli fećłio exi-
ftat.â punćłis itaq? a b educantür a f, b g,æquediftarites ípfí c draltera íam díame
tros fečlíotíís coni acutianguli, autæqualiserit interuallo quod inter af &Ć b g 
lineas continetur, aut maior ,aut minor. Efto primům æqualis fg linear, & linea 
fgfît erečla perpendícularíter ad lineám cd : abipfa uerofgexeat planum, quod 
fíterečlum fuper linea cd:ÓĆ in hoc plano circulas efto circa díametrum fg,& ab 
hoccirculocylindrus exeat habens axem cd : infuperficíeígítur huíus cylíndri 
erit data coni acutianguli fećłio. Nam fi non fit, dabítur aliquod punćłum in fe
člíone coni acutianguli, quod non contínebítur in fuperficíe dićti cylíndri. fît il- 
lud h, SC ab ípfo h ducaturperpendicuíarísh kíupera b:erít autem ípfa erečla fu
per plano, ín quofunta b,cd lineæ.à punčlo uero k ducaturkI æquediftans ípíí 
c d, Sč à punčlo 1 eriga tur 1 m perpend ícularíter ad fg ín circule circa fg cóftítuto. 
íntellígatur autem m eleuatum ín fuperficíe femícírculi eíus qui eft circa díame
trum fg. habetítacp eandemproportíonem quadratum hk perpendícularís, ad 
íd quod fit exakínkb:Sí quadratum fc, adíd quod fit ex a din db. quoníam fg 
eft æqualis alterí díametro. Habet autem & id quod ex flín lg,ad id quod fit 
ex akínkb,eamquamhabet quadratúfe adquadratúadelíípfis:quareíd quod 
fit ex f 1 in 1 g, æquatur quadrato h k, Sč etíam idem æquale quadrato 1 m : æqua- 
les ígítur h k SCIm perpendículares erunt:quare lineæ 1 k SC m h funt æquedifta 
tes. atqj ideo d c Sčm h, æquediftantes erunt. unde SC ín fuperficíe cylíndri erít 
h m, quoníam ab m punčlo ín fuperficíecylíndri conftítúto dučla eftm h,æque
diftans axí.ex quo íequítur,punčlum h ín eadem exiftere fuperficíe. Fueratíup- 
pofítú,non íic effe. unde patet id, quod oportuít demonftrare. Clarum íam eft, 

i 3 quod



7® ARCHIMEDIS D E G O N O'I D I B.
quod cylindrus compra?hendens ellipfim, erít erećlus, fi altera diamètres æqua< 
lis fuerít ínteruallo, quod ínteriacet inter líneas ab extremis alteríus díametrí du* 
ćłas, ípfi linea? ex centro eredae a?quédifiantes,

Efto item altera día > 
métros maíor f g.et efto *»
a?qualís f p linea alterí /\
diamètre : ab ípfa autě f / \
p ferígatur planum ere \
(fie, ftás fuper plano,ín / \
quo eft b c d : & in hoc / p
piano efto circulas cír* / / 7 X. / ""7
ca díametrú p f. abhoc / / / Xy /
círculo prodeat cylín > / b/ / /X /
drus, qui axemhabeat / \
dr.ín íuperficíe íraqjcy / / /
líndrí huíus eadem ra- / / \ / /
tíone fečlío co ni a curi- / / \ / /
anguli exiliere demon> A L---------------------X------ «———q,
ftrabítur.

Eftodemum altera diamètres minor fg. quantum maius poteft fc,quamdímí 
díum alteríus díametrí: efto íd č x linea? quadratum. Óća punéto x erígatur linea 
a?qualísdímídía?alteríus díametrí, eretfta fuper piano ín quo lunt linea? rečla? ab 
c djfítcp ha?c x n.íntellígatur aut punctu n eleuatú.c n ígítur erít arqualís c f.ín pia
no uero ín quo eft fg,c n cír>
culus defcríbat, circa díame* 
trum fg. ífte autem dučlus 
erít per n punćłum.ÓĆ ab íp- 
fô circule cylíndrus effínga* 
tur, qui axem habeat c d : ín 
íuperficíe ítacp h uíus cy línd rí 
feótío coni acutíangulí exí- 
ftít. Sin autem non fic,dabí-
tur alíquod punétum ín fe> / A\ / /
ćlione coni acutíágulí, quod f
no erítín íuperficíe cylindrů Z / /ž
efto íllud h, & ducatur h k / / \ / /
perpendícularís fuper ab,Sć / / \/ /
á pundlo k ducatur k 1 æque^ 
diftans linea? c d.óč à punćlo 
i ducatur erećłe Im fuper fg
ín femícírculo circa díametrum fg co nftítuto. íntellígatur autem punčlum ní 
eleuatumín areu femicírculí circa fgconftítutí, fuper íemícírculum circa fgcon^ 
ftítutum. &apunćłom ducaturmo,perpendícularísfuperlineám kledučlam» 
erít aútha?c erećla fuper piano ín quo funt a b, c d, quía eft linea k 1 ereéla perpen 
dícularíter fuper lineám fg.eftítaqj ficut quadratúm o adquadratúm l,íta qua^ 
drátůmnxadquadratumcn:ficutautemquadratumml,adíd quodfit ex akín 
bk,fi'c quadratum c nad quadratum ad. qui a quadratum ml eftæquale eí quod 
fit ex f 1 in I g : quadratú uero c n quadrato cf æquatur. erít ígítur ficut quadratum 
m o, ad íd quod fit ex a k in k b,fic quadratú x n,ad quadratum a d. Eft aut & qua^ 
dratû k h,ad íd quod fit ex a k ín k b,ficut quadratú x n ad quadratum a d:quía x rt 
eft æqualis dímídía? alteríus díametrí, patet quod linea? perpendículares m o,hfc,

cnjnř
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eruňt atqua!es:quare o k Sć h m erunt æquales. quoniam autem m h eft duifta at- 
quediftans axi in cy!indro,et punćlum m eft fîtum in fuperficie eius, necefîê eil et 
lineám m h in cylindri elle fuperficie collocatam. manifeftum eil igitur, quod SC 
h punćlum in eadem fuperficie continetur. Sumptum autem fuerat,non contint 
ri in ilia. Confiât ergo neceflariumefle, fećlionem coni acutianguli in fuperficie 
cylindri confiner/,.

OMnis coni ad quemcunqj conû proportioriem éompofitam efie ex propot n 
tione bafium inter fe, Si ex proportione akitudinum, demonilratur ex his 
quæ prius funtoílenía: SC quodomnísabfeífio coniab abfcifîone coni, habet 

proportionemcompofîtam ex proportione bafium SC proportione akitudinum: 
SC quod omnis fećlor cylindri triplus eil ad abfcifîonê coni qug bafim habeat eań 
dem cum fećlore, SC eandem altitudínem .Eadem enim eil demonílratío, ÔC eius 
quodcylindrus eft triplus ad conum, qui bafim eandem, Sć altitudinem habeat 
eandem cum cylindre.
QI figura conoidalis rećlangula piano per axé dućlo feindatur, fećiio erit conoí x 3 
0dalisrećtanguli fećiio ipfa uidelicet eadem ,quæipfam figurám conoidałem 
compræhendit, fi fuerit circumuoluta : diametros eius erit cômunis fećiio duorû 
planorum,eius quod fcinditfiguram,SCeius quodper axem duciturperperidicu 
lariter,fuperdiuidens alterum erečlum.Quod fi fecetùr piano fuper axem erećlo, 
fećiio circulus erit,qui centrum in axe habebit. Si conoidale obtüfiangulum
feindatur piano per axem, aut æquediftanter axi dućlum, aut per uertícem coni 
compræhcndentis conoidale, fećiio erit coni obtufianguli fećiio. Siquidem per 
axem ea erit quæ figurám ipfam circumuoluta deferibit. Si autem æquediftanter 
axi,erit prædidlæ fimilis. Si autem SC per uerticem coni compræhendentis conoi
dale, non erit prædiSlæ fîmilisrdiameter uero fećlionis erit communis fećiio pla- 
norûjdiuident * figurám, ÔC eius quod per axem ducaturerećlum fuper planum 
diuidens.

Si conoidale fecetur piano fuper axem erećlo, fećiio erit circulus,cuíus centru 
eft in axe fîtum.

Si quæcuncp fphæroidum fîgurarum feindatur piano per axèm,autæquedp 
ftanter axi dućlo, fećiio eritconi acutianguli fećiio : quod fi per axem,eadem erit 
quæ figurám ipfam circöuoluta deferibit : fi autem æquedifiantei- axí, erítillí firnf 
líseius uero diametros erit fećiio comunís duûm planorû: eíus quod fecaqet efús 
quod per axem duciturerećlum fuper planum fecans .Sí autem fecetur piano fù- 
per axem erećlo,fećiio erit círculus,cuíus centrum in axe fîtum habetur.Si auterri 
quæcuntp dićlarum figtirarum plano per axem dućlo fecetur, lineæ à ptinćłiś 
quæ in figuræ fuperficie funt, non in fećlione fita dućłę perpendiculariter,ad pla 
num fecans intra fećlionem figuræ cadeiit. Horum autem omnium demonftra> 
tiones funt mariifeftæ.
OI conoidale rećlangulum piano fecetur,rtéqj per axem, ncqj æquediftantet á- ij 
OX1 dućlo, neqj firper axem erećlo,fećiio erit coni acutianguli fećlio.eius maíor 
diametros erit pars in conoidalí deprehenfà ; pars dícó fećlionis cómmunís 
duûm planorum,eíus quod figurám fecuerít,SC eíuš quod per axem. dućlum,ere 
ćlum fuper fecans planumrmínoruero eíus díameter eritæquâlis interuallo in
ter íllasduas compræhenfo, quæ ab extremítatíbusmaiorís diametrí duclæ fint 
axí æquediftantes.Seceturitaqj conoidale rećlangulum piano, uti dićlum eft,ip- 
fo eodem prius feiflb à piano per axem dućlo, SC erećlo fuper planum fecans.
Bílo conoidalis fećiio abc, planí autem figurám fecaňtís fît c a linea rećla:axis air 
tem conoidalis fit, Si diametros fećlionis b d.Oftendendum eft, fećlionem conöi 
dalis quæ à plano circa a c fit,elfe coni acutianguli fećlionem : & maíor eius diarrie 
nos eft a c,minor autem diametros æqualis eít ípfi a ficum c 1 fuerit ípfi b dequedí 

ftàns,
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ftans, Sć a I fuerit fuper cI dućła perpendicularis : intelligatur alíquod punćłum 
kin ipfafećłione fumptum, óća punćło k ducatur k h perpendicularis fuper ca: 
eritigiturkh erećta fu per plano perpendicularis, in quo eft acbconirećłangu* 
li fećłio, quia SĆ planum fecans 
fiat erećłó fuper eodem piano » 
per h autem ducatur e f, quæ fa' 
ciat angulos rećłos fuper b d, 8ć 
per efcć kh rećłas lineas extra 
ducatur planum: erit autem hoc 
erećłum fuper lineám b d. diui- 
dí tur ítaqj figura conoidalis pla' 
no fuper axem erećło, quare ea 
fećłio círculus erit cuíus centru 
eft d.igiturkh,æquumpoterit 
ei quod fit ex fkin ke. nä quod 
eil fuper e f,femicirculus eft : Sć 
kh,in eo eft perpendicularis. ná 
eius quod fit ex e h in h f,eft me> 
diaproportionalis. ducatur aut 
contmgens coní fećłionem lij 
nea m n, æquediftans ípfí a c.co 
tingatuero in punćło n .* duca
tur item b t,æquediftans ipfî e £ 
id itacpquodfitexah in ch,ad 
td quod fit ex e h in h f, eandem

e

habet proportionem,quam qua
dratum nt ad quadratum b t: . r,~,
bočením oftenfum eft.Iiiieâùérontæquafisefthnéætmîquomaccb r, ipli b rri 
eftæqUahs.habetigituridquodfitex ahinhc, adquadratum kh,eandem pro- 
portionem quam quadratum tm ad quadratum tb. quare ôf quadratum perpe- 
dicularis h k,ad id quod fit ex a h in h c, habet eandem proportionem, quam qua 
dratum b t ad quadratû t m. Quoniâigitur trianguli c a btm b funt bnines, limv 
liter oftendcntur quadrata,quæ fiût ab altjs perpendicularib.dućłis a fećłione ad 
ac,ad ea quæ fiûtex partibus a c,altera in altéra dućłis,eande habebût proportion 
nê,quâ quadratû a 1 ad quadratum a c. unde manifeftû eft, quod fectio eft conta* 
cutiangufi fećłioteius uero maior diametros eft a c.minor uero æquahs ïpii a 1.

14 O 1 conoidale obtufiangulum piano fècetur, coíncídentí omnibus latenbus n- 
^•guræcompræhendentis conoidale,fitćp ipfum planum non fuper axem ere* 
ćłum,huiufmodi fećłio erit coni acutianguli fećłio, eiusćp maior diametros erit h* 
nea intra conoidaledeprehenfâ,quæ pars eft fećłionis duum planorumieius ut* 
delicet quod eft fècans,ôd eius quod per axem conoidalis dućłum eft, erećłum lu 
per planum fecans. Secetur itaqj conoidale obtufiangulum, ut dićłum eft, ce 
alio item piano dućło per axem,6ćerećło fuper planum fecans->iećtio uei o conoi 
dalis efto ab c ,coni obtufianguli fećłio:planí autem iècantis figurám fit lineare* 
ćła a c,axís autem conoidalis ÓĆ diametros fećłionis b d.intelligatur iam punćłtr 
alíquod k in iećłione fumptum,óć à punćłok ducatur kh perpendicularis fuper 
a c : ipfa iam eriterećła fuper piano in quo eft a b c fećłio coni : per punćłum ue
ro h ducatur perpendiculariter efad bd, Óćperef&kh lineas rećłas platiúdu* 
catur iècansconoidale,fecabituriam planumrećłofuper axem. quarehuíuímo 
di fećłio erit círculus, cuíus centrum eft d:igitur k h perpendicularis,æquum po* 
terit ci quo d fit ex h e in h f.Ducatur item m n æquediftans ipfi a c,óć contingent
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fedíonem coni in pundo n, ducá tur b t æquediftans ípfí e f. Id íam quod fît ex e h 
in h f, ad íd quod fit ex a h in h c,eádem habet proportionrm, quam quadratS b t, 
ad quadratum t n, quare quadratû k h perpendicularis ad id quod fit ex a h in h c»

eam habet pröportionem, quam qüadratum b tad quadratum t n. Simili ter igiz 
tur oftenditur,qüod SC quadrata aliarû perpendicularium, quæ à fedione ad a c 
ducentur,ad ea quæ fiunt ex partib. a c, altera in akeram dudis, qua: partes ab íp 
fis fiunt perpendícularíbus,eam habent proportíonem,quam quadratum b t ad 
quadratum tn. óć b t,minor eftípía tn,quoníam SCm t minor eftípía t metením 
m b minor efi b r.Hoc enim efi in fedionib .coni obtufianguli accídens. Confiât 
ígítur,fedíonem efle coni acutíanguli fedíonem, & maíor eíus díametros a c.Sí- 
mílíterexeuhte nrperpendiculari íníedíone coniobtufianguli,díametroseíus 
maíorerítcL

Slfphæroidesoblongumplano feceturfuper axemnon eredo, fedio huíuf lý 
módí erít coni acutíanguli fedío,eíus maíor díametros erít linea quæ pars coz 
munis íedíónís duûm planorum exíftit, eíus quod ïecat, SC eíus quod per axem 

dudum eft,eredüm fuper planum iècans,quæ linea intra fphcroides in fècando 
intercipitur . Si enim fecetur per axem, autaxiæquedtftàter,manifeftum eft»
Secetur autem
alio piano per 
axem dudo,ez 
redo fuper áP 
terum fecans, 
SCeftofphæroi 
dis fećtio abc 
d, fedio coni 
acutiâguli: pla 
ní autem iècan 
cis eftoc a linea 
reda. axis au* 
tê fphæroidis, 
SCdiametros fe 
dionis coni acutíanguli efto bd, centrum autem q, SC minor diametrosefto pr: 
Ducatur aute b t perpêdicularis ad b d,8Cg n æquediftans ipfî a c, côtingens co> 
ní acutíanguli fedíonem in pundo n.ducatur SC m I per pundum q.æquediftâs 
ipfia c.Símiliteríamhís quæ prius didafuntöftendetur,quadrataperpendicula 
rium earum quæ à fedione ad a c ducuntur, ad ea quæ fiunt ex partibus a c altera 
to altérant dudis,candcm habere proportioncm, quam quadratum b t ad qua- 

k dratuni 
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dratum t n. quod itaque huiufmodi fediefîtconiacutianguli fedio , patet : Sć 
que d diamètres eius fît ac, item patet. Quod autem fîtmaior, ofîendendum 
eft.quod enim fit ex p qin q r,ad id quod fît ex m qin q Leandern habet propor- 
tlenem,quam quadratum b tad quadratum n nquia æquediftantes contingen- 
tibusiuntm l,àr p.minus autem eft quod fit ex pqinqr ,eo quod fit ex mq in 
q l,cum r q minor fit q 1. Minus igitur eft quadratum b t, quadrato m trquare Sć 
quadrata perpendicularium, quæà fedioneada cducentur, ueldudæ funqmi- 
noraerunt his quæfiunt ex partibus a c,altera in altérant dudis.Manifeftum igt 
tur,quodaceftmaior diamètres.

Si iphæroides prolatum plane fecetur ,cætera erunteadem fupradidis : dia
mètres uero miner erit,ea quæ intra fphæroides compræhendetur. Ex ifiis aute 
mamfeiium eft,quod fi planíš æquediftantibus fecentur, eorum fediones erunt 
fîmiks.Nam quadrata perpêdicularium ad ea quæ fiunt ex partibus,eandem in
ter fe proportionem retinebunt.

16 OI in cuiuicunqueconoidis redanguliiuperficie pundaquæcunqj notentur, 
j^lineæ quæ ab eis ducentur,æquediftantes axi in eam partem in qua conoidis 
conuexa funt, extra ipfum conoides cadunt : quæ autem in aiteram partem tra- 
huňtur,easintra ipfum cadere necefle eft.Dudo enim piano per axem etper pu 
eturn.a que æquediftâs axi duda eft,huiufmodi fedio eft ceni redanguli fećlio, 
diametrus uero eius axis conoidis. Verum in fèdione coni redanguli à quocun- 
que fignoin fećtione fito, lineæ ducantur axi æquediftâteS,qüæ uerfus eam par
tent in qua funteius conuexa trahuntur, extra fedionem cadere necefleefttquæ 
uero in aiteram,intra cadunt. patet igitur propofitum.

In conoidali obtufiangulo a quocuncß pundo in iuperficieeius fîto lineæ du 
cantur,æquedi fiâtes lineæ cuipiam quæ in conoidaliexiftit.duda à uertice coni 
eiusquiconoidalecompleditur,quæineam partem ducentur in qua eius contre 
xa exifîunr,extraconoidalecadunt:quæ  uero in aiteram partem,intra cadere ne- 
ceffeeft. Dudo enim piano perlineam quæ à uertice coni compledentis conot- 
dale intra conoidaleduda fît, SCper pundum â quo ducitur æquediftans ïlli,hu 
iuimodi fedioeritièdio coní obtuíiangulí, diametros eius linea quæ à uertice 
coni intra conoidale duda eft. In Îèdione autem cení obtufîanguli,à quocunc^ 
pundo in fedione fito ducantur lineæ æquediftantes, hneæfîcdudæ à uertice 
quæ in eam partem ducentur,ubi funt eius conuexa,extratque uero in altéra par 
tern trahentur, intra fedionem cadere necefle eft.

Si quaîèunq? conoidales figuras planum quodcunc^contingat, non fcindës 
conoidale,in uno folo pundo c5tinget,&planu per axem, & per contadum du- 
cm.eredû erit fitper piano cotingen- 
te. Cétingat itatp fîfier! poteft, in plu 
ribus pundis : fumptis igitur duob. 
pundis, in quibus planum cétingat 
conoidale, ab utroqj ducemus æque
diftantes axi lineas>& ab his dudis e- 
ducetur planum æquediftans axi.aut 
enim per axem,aut çquediftanteraxi 
dudum erit. quare fedionem faciet 
coni fedionem sóć pûda erunt in ce
ni îèdione fi ta. quoniam igituriunt 
in una fuperficie,& in plane linea re
da,quæ inter ilia cadit,eritintra coni
iedionem : quare ôiintra conoidalis ,
fuperficiem exiftat dp fa uero eadem reda linea eft in piano contingente, quia Sć 
? ■ punda 
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pudła in eafunt.eritígíturutalíquíd plant contíngentís fitintraconoidale,quod 
elfe non poteft.nam íupponebatur,nonfecare:ín uno ígítur folo pundło contín 
get.Quod autem planu per contadłum Sd per axem dudłś,eredłum fit fuper con
tíngens planum. Si enim in pundło uerticis conoidalecótingappatetnamduo- 
bus planíš per axem dudh's conoídalís fedłionis,erunt coní fedłiones,quae díame 
trum habent ípfum axem: linea* uero planí contíngentís funt,quæ fedłiones co- 
norum contínguntín extremítate díametrí, quaeangulos redłos facíút día metro 
fedlíonum.eruntígítur ínpiano contingent! duæ líneae redłat,angulis redłis ad 
axem dirediæ : erít ígítur planum ípfum fuper axem ereďtíí. quare & planum per 
axem dudîum,erit fuper illud eredłum.Sed efto non contingatin uertice conot- 
dalis planum. ducatur iam planum per contadłum Siaxem, 6č fedlío conoída
lís fîtb c coní fedłio,axís autem fit Sd díametros fedtíonísb d: contíngentís autem 
planifedłio fíteh f,linearedła contíngens coní fedłionem ín pundło h:Sdperpě- 
dícularís ab ípíb h ducatur hk adbd,Sdplanumftatuatur eredłum fuperaxem. 
effícíat autem hoc planum fedłionem,circulum cuíus centrum fit k,fedłio autem 
communis huítís Sdcontíngentís planí erít contíngens círculumrergo facíetan- 
gulosredłosadh k.quareeredłaerttfuper piano, ínquo funtkh,b d.Coftatígí
tur,planum contíngens elfe eredłum fuper piano,cú Sd lineæ rediæ fint íneodé. 
SI utramuís figurarû fphæroidum planum contíngat, no fcíndendo figurám, 17’

ín uno folo pundło eam cotínget : Sd íd planum quod per axem Sd cótadłum 
fuerítdudlum,erít fuper piano contingent!eredłum. Efto,fi fier! poteft,contín. 
gat ín pluribus pundlís.notentur ítaq? hsec puncta, ín quíbus planum contíngít 
iphæroidém,Sdab utrocphorum ducanturlineæredlææquediftantes  axi:Sd du
do per íllas piano, fedłio fietconí acutíangulí fedłio, Sd pûdîa crût ín iedłioneco 
nfilínea ígíf redła media ínter pudła, eritíntra coní íédlíonemtquare Sd íntra fphc 
roídís fuperficíem exíftet.ipfa autem redła linea ín piano cótíngente fituatur,quo 
níam Sd puncta fit a funt ín eodě: planí ígítur contíngentís alíquíd erít íntra fphæ 
roídem.noneft aut hocuerum.namfuppofítum fuít,planumnó fecarefphatroi 
dem.ígítur manífeftum eft,quod ín uno folo pundło contíngít. Quod autem pla 
num per axem ÓĆcontadłum adłum,fit eredłum íuper piano contingente, fímílí- 
ter ficiit ín conoídalí figura oftenfum fuit, &C in hoc demonftrabímus.

Si Sdfphæroidum figurarum utrauís piano fcíndatur, per axem dudło, Sdfc- 
dłiohem índe fadłam alíqua contíngens linea redła ducatur,ód per contingentent 
planum ftatuatur eredłum fuper piano quod fecet figurám, contínget figurám íe 
cundum idem pundłum, in quo linea eam contíngítíédiíonem coní.nonenínt 
íftalío pundło fùperficieifuæeam cotínget.Sin 
autem dudłaperpendicularis à pudło fuper pla
num feindens,íncídetíntra coní fedłionem : nâ 
íupercotíngentem cadet, quoniam plana alter
nacím alterum fuper altero funt eredła; quod elfe 
non poteft. nam oftenfum eft quod íntra cadet.

SI aliquant íphatroídem figurám duo plana 
inter fèæquediftantia conttngant, linea re» 
ćłaquaecontadłuum pundła coníunget, per cen 

trum fphæroidis permeabít. Sí plana fuerínt 
íiiper axem eredla,manífeftum eft quod dícítur. 
Cæterum efto non fint plana cótíngentía fuper 
axem eredła, planum dudłum per axem,Sd alte
rum contadłuum eredłum erít fuper planutri 
contíngentís : quare Sd fuper æquediftans il - 
li. necefle eft ígítur, planum per axem dudłum , & per utrumcp contadłum eflè 

k a adłumj
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adum:fiautemnon,eruntduoplanafuper idem planum ereda, per eandem li 
neam duda,quæ non fit fuper planum ereda.namfuppofitum eft,axem non ef- 
feeredum fuper plana æquediftantia.in eodem ígítur erunt piano, axiscp & co 
tadus ipfi,Sć ieda erit fphæroides fuper axem : fedío ígítur huíufmodi erít coní 
acutianguli fedío : fediones autem planorum contíngentium æquediftantes e- 
runt,quæ contingent coní acutianguli fèdiones in contadíbus planorum.& fi 
duæredælineæ inter fe æquedifiames contíngant coní acutianguli fèdionem, 
centrum fèdionis coní acutianguli, & punda contaduum in eadem reda linea 
eruntfíta.

'9 QIquamcuňtp figurám fphæroidem duo plana æquediftantia contíngant, du 
catur autem planum quoddam per centrum fphæroi dis, æquediftans planíš 

contíngentíbus lineæ reftæ, quæ ex fada fedione ducentur æquediftantes ei lû 
neæ quæ ipfos contadus coniungat.extra fphæroidê cadêt. Supponant quæ dû 
da funt, Óćnotetur pûdum alíquod 
in fedione fada. Ex pundo ígítur 
notatö. & ex linea reda quç íungít cô 
tadus,ducatur planum. feindet autê 
hoc fphæroidem,& plana æquedi
ftantia. Efto ígíturfphæroidis fedio 
ab c d,coni acutianguli fedio:fedio< 
nes autem planorum cotingentium, 
fint e f> g h lince redæ. fign um a utem 
notatum a. ea uero quæ contadus co 
íungít, fit b d. Ipfa ígítur per centrů 
tranfibit. fèdio uero planí æquediftâ 
tis contingentibus efto a c.ipfa quoep
ín centrum cadet.nam etplanum ipfum in quo ipfa eft, per centrů trafît.Quoniâ 
ígítur a b cd,ud círculus eft,uel coní acutianguli fedío,& ípfam contíngunt dup 
redæefgh,per centrum autem duda eft eis æquediftans aamanifeftûeftquod 
dudæà pundís a c, æquediftantes ípfi b d,contingent fedíonem,SC extra fphæ- 
roidêcadent. Si aut planum æquediftans pundís contíngentíb.non fit per cen
trum adö,efto k I.m anifeftú eft, illæ quæ â reda ex fedione fada in eam partem 
efficíentur,ín qua portio minor exiftat,extra íphf roidem cadenttquç autem in al 
teram partem ducentur,intra fphæroidem cadere oportere probatum eft.

QVælibet figura
fphæroides pla 

no per centrů dudo 
ièda in duo æqua, 
ipfa fić eius fuperfici- 
es fècatur à plano.

Secetur itacp figura 
fphæroides à plano 
per centrum dudo, 
autfècundum axem, 
auteredo,autnon c- 
redo fuper axem pla 
no fêcabitur. fi fècun 
dum axem,ueï piano 
fuper axé eredo fue- 
rit feda, patet quod 
ipfa Sê eius fuperfîcies in duo æqua díuídítur. nam manifeftum eft,quod altéra 

eius 

fphæroidê cadêt. Supponant quæ dû
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eius pars alteri coaptat, Sč alterius partis fuperficies íuperficíeí alterius. Sed efto 
non fecundum axem,necppiano fuper axemerećto feceturtfcéîa ipfa fphæroide 
à piano Riper primům planum fecans ereéïo,fit feéù'o abc d,coni acutianguli ie 
ého:eius diamètres Séaxis fphrçoidis efto b d,8ć centru h:planí aút quod per cen 
crû fphæroidêdiuiferinefto feéïio a c linea reéîa.Sumatur item altéra fphæroides 
huícfimilís 8C ęqua!is,Sć feéla ipfa fecundu axem à piano,efto eius feétio ef g n, 
coni acutianguli feétio: diametros uero eius Sé axis fphæroidis efto e g, centrum 
k. Óč per k ducatur f n, faciens angulum k æqualem angulo h :à linea uero fn, 
educatur planum ereélum fuper planum in quo eil ef g n feétio: erunt iam cono- 
rum acutianguli feéïiones a b cd,f gn, æquales Sč fimiles.aptatur itaep altera alte 
ri,pofita e g fuper b d,Sć f n fuper a c. aptatur etiam planum quod eft fecundum 
n f,piano quod eft fecundum a aquoniam ab eadem linea fuper idem planû con 
fîftit utrumep. aptabitur ergo & portio feéîa ex fphæroide à piano fecundum n f 
conftituto,quæeft in parte ubí eft e,alterí portion! feélçex altera fphæroide àpla 
no fecundum a cduéîo,quæ eft in parte inquaeft b:£éreliqua feétioreliquæ fe- 
éh'oni, & fuperficies portionum fuperficiebus fimiliter. Rurfus e g pofita fuper 
b d,fie ut e fuper d fitum fit, SCg fuper blinea media inter punéhim f n, fuper li
neám inter punéta a c conftituta:manifeftumeft,quod Sćconorum acutianguli 
fećłiones inuicê aptabunt altera fuper altéra, Si f cadet fuper c,ôi n fuper a.flmili 
ter autem SC planum quod eft fecundum n f, aptabitur piano fecundum a c du- 
élotSé portionum quæ à piano fecundum n f duélo feétæ funt, ilia quidem quæ 
ad partem g,aptabitur portion! à piano fecundû ac aélo feétæ,quæ eft in parte b* 
ilia uero quæ eft in parte e,aptabitur illi quæ eftin parte d.quoniam igitur eadem 
portioutricpportionum adæquabitur, manifeftum eft quod portiones eruntæ- 
quales , SCeadem rationeearum erunt fuperficies æquales.

DÂta quacunqj conoidalis portione, quæfit abfcifa à piano fuper axemere- it 
éîo, data etiam quacuncp fphæroidis portione fimiliter abfcifa, quæ dimi- . 
dia fphæroide minime maiôr exiftat, fier! poteft ut portio folidaunaei inferibat, 

altera circumfcribatur ex cylindrishabentibus altitudinem æqualem confeéta,!- 
ta ut figura circumfcripta addat fuper figurám ínfcríptam,quacunq; folida quan 
títate mínus. Detur portio qualís eft a b c:feéla aút ipía piano fecundum axě du- 
éío, efto portíóis feélío a b c, 
coní feétio : planí aute quod 
portione fecuít, fit feétio a c 
linea reéîa: SC efto portíonís 
axís, Sí díametrós feéiíonís 
b d.quoniam ígítur fuppofi- 
tum eft, planum fecás eflee- 
reéïum fuper axem- feétio cír 
culus erit. eius diametros fit 
ac:Sé ab hoc circule cylin
dres extruatur,quí axem ha- 
beat b d : fuperficies autem 
eius cadet extra portionem. 
quia eft aut conoídale , aut 
fphæroi des,non maius dimi 
dio fphæroide. hoc cylindro 
afliduè in duo æqua feéto, à 
piano fuper axem ereélo,fiet
tandem ut refiduum erit folida quantitate data minus .Efto reliquum ab eo cylin 
drus,qui bafem habeat cir culum circa diametrum a c conftitutum,axem autê e d: 

k ä mi-
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minorqj fît data quantitate folida.diuidaturitacpbdinpartesæquales cd.pun- 
ćłisropx:& àdíuiíionibusducantur lineæ redrææquediftantes ipfiacad coní 
fećłionem. ab his autem ductís, educantur plana erećła fuper b d : erunt ígítur 
quæ índe fientfećłiones,circuli quorum centra erunt ínb d linea, ab utroqjítaqj 
horum círculorum duo cylíndrí extruantur, quorú uterq? habeat axem æqualem 
ípfí e d,alter quídem ín parte cylíndrí uerfus d, alter uero ín parte uerfus b, érítíá 
quædam ín portíone folída figura ínfcrípta ex cylíndrís copofîta, qui ín eam par
tem effićłi lunt in qua eft d : & altera ítesjí círcumfcrípta, compofita ex íllís cylín - 
drís, qui ín partem ín qua eft b,íunt duffi.Relíquú eft ut oftendamus,quodcír- 
cumfcrípta addítíuperínfcríptam,data folída quantitate mínus. Vnufquífque 
ergo cylíndrorum qui figuræ funtínfcríptí,eftequalís cylindra qui ab eodem cir 
culouerfuspartemb exeat,ficut hgípfíhí,Sčkl ípfíkm^relíquítantundem, 
& omneš cylíndrí omnibus funt æquales.manifeftum eft ígítur,quod figura cír- 
cumfcrípta ínfcríptam fuperat cylindra,qui bafim habet círculum circa díametríí 
ac conftítutum, axem uero ed. hic autem minor eft folída quantitate propofita. 
POrtíone conoídalís quacunqj data,quæ à piano fuper axem non erećło ab-

fcifa fuerít, 8Ć data item fphæroidis portíone quacunq?, fimílíter ab fcifa, quæ 
dímídía fphæroide minime maior exiftat, fieri poteft ut altera portions' infcriba - 
tur folida figura,altera uero circûfcribatur ex cylíndrís, fećłióhibus, altítudínem 
altítudíní fcčtionis æqualem habentíbus compofîtam.’hoc paćło,utfigura círcu- 
fcrípta addat fuper ínfcríptam mínus quacunqj folída quantitate data. Detur 
portío qualís dićła efttípfa ue
ro figura fetfla alío piano íecú- 
dum axem dućło,& erećło fu
per piano portíonem fècante, 
ipfius quídě figuræ fećłio fit a 
b c d, coní fećłio a'pfius aßt pla 
ní, quod portíone abfcídít, e- 
fto fećłio c a linea rećła. quía í- 
gíturpofitum eft,planum ab- 
ícíndens portíonem non elfe 
erećłum fuper axem, fećłio erít 
coní acutíangulí fećłio, eíus au 
tem diamètres a d : fît u y con- 
tíngens fećłionem coní ín pun 
ćto b, ÓĆ fecundum ípfam u y 
educatur planum æquediftâs 
piano fecundum a c dućło: 
hoc contínget figurám in pun- 
ćło b:&fíquídem fuerít portío 
conoídalís rećłanguli,a piićło 
b ducatur æquediftâs axí b d. 
Sí uero fuerít conoídalís obtu- 
fiangulbá uertíce coní comprg 
hendentís conoídale, rećła li
nea dućłaadb, extra ducatur 
bd: fiautem fphæroidis linea 
rećła dućła ad b, fit intercepta 
bdtmanifeftûeftquodbddíuídíťacínduoæqtïa.eritígítur b uertex portionis, 
& b d axis. lam eft coní acutíangulí fećłio circa díametrum a c,& linea b d à cen
tro erećła in piano, erećło fuper planum in quo eft coní acutíangulí fećłio, alío 

plane
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piano fecundum alterum diametrum conftituto.-poteft ígítur cylindrus conftrui 
qui axem habeât b d.in cuius fuperficie erít data coní actitianguli fećłio circa dia- 
metrum a c cóítítuta. eíus autem fuperficies cadet extra portíonem, quoniam eft 
aut conoídalís aut fphæroidis portío,& non maíor dímidía fphæroideErít ígí - 
tur quoddam cyííndrí fruftum,quod bafim habet coní acutíangulí íedíonem cír 
ta acdíametrurn conftítutam, axemuero d b.hocautem frufto ín duo díuiíb pla
níš æquediftâtibus,piano fecundum a cdutfto, erítrefiduum mínus folídaquan 
titatepropofita. Efto fruftunpquod habeat bafímconí acutíangulí feétionem, 
diametrum a c,axem uero e d,mínus folída quantítate propofitaidiuídatur a b ín 
partes æquai es ed, Sć à punćtis díuífíonum ducanturlineæreéîæ , quææquedi- 
fient ac, eruntereéîæ fuper coní fećtionem : ab his exeant plana æquediftantia 
piano fecundum a c duâo. fecanticacphæcfiiperficiem portíonís,&erunthuíuf- 
módí conorum acutíangulí fedtíones fímíles íllí quæ eft circa diametrum a ctquía 
plana æquediftantia funt.In unaquac^ ígítur coní acutíangulí fećłione extruan- 
tur cyííndrí frufta duo,hoc quídem ín parte f ećtionis coní acutíangulí ueríus d, 
íllud autem uerfus b, quæ axem habeat æqualem d eteruntítacp quædam figurce 
folidæ,hæc quídem ínfcrípta portíoni, ílla uero círcůfcrípta eídem,qua- ex cylin- 
drífruftís componuntur. Relíquum autem eft, utoftendamus quod figura cír, 
cumícrípta fuper figurám ínfcríptam, mínus addat folída quantítate propofita* 
Oftendetur autem hocfímílíter priori, quod figuracírcumfcrípta excedít ínfcrí
ptam frufto,quod bafim habet coní acutíangulí fećtionem,quæ circa diametrum 
acconfiftit,axemuero ed. hocautem mínus exíftít propofita quantítate íblída*

His ítaqj hoc ordinepræftitutis, demonftrabímus ea quæ de figurís propofita 
fuerunt.

O Mníš portío conoídalís recíangulí, quodfečíum fuerít piano fuper axem 
erečío,feíquíalteraeffeprobatur coní, quíbafim & axemeandemhabeat 
cumportíone. Eftoítaqjportío conoídalís retftangulíabfcíía planofuperaxe 

erecfto, & fečlo ípfo conoídalí ab altero piano fecúdum axem dudo. efto quídem 
fuperficíeí fećtio a b c,coni redangulí íedío. planí autem portíonem ab fanden, 
tis fit íedío linea a c reéíataxís uero poruonís,b d, efto item conus eandem bafím 
8č eundem axem cum
portione habés, cuíus 
úertex fitb.demonfträ 
dû eft,quod portío co
noídalís fefqaltera eft 
huíus coní. Exponat í, 
taq? conus z,g fefquíal 
terfithuíus coní,cuíus 
bafis círculus circa a c 
diametrum coftítutus: 
axis uero b d. Efto au
tem cylíndrus ,quí ba- 
fim habeat círculum 
circa a c diametrum co 
fiítutum, axem autem 
b d : erít ígítur conus z 
dímídium huíus cylín 
drí, Cum conus z fit fef
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quialter eíufdem co- 4 4 c
ní. Díco ígítur, portío
nem conoídalís æqualem elfe coriö z, nam (1 non eft pquaiís,tjel maíor uel minor
" exíftet.
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exiftet.Efto itacp fi fieri poteft, maior:infcribatur aût portion/quædam fôlida fi" 
gura,& altera círcumfcríbatur ex cylíndrís altítudínem æqualem haben tibus, co 
polítám hoc pa<fto,ut círcumfcrípta fuper ínfcríptam mínus addat eo,quo portío 
conoídalísexcedít tonům z:óč fitmaxímus cylíndrorum exquíbus figura círcS" 
fcrípta componítur,quí bafim habeat círculum circa díametrum a cconftítutum, 
axem uero e d. eorum autem mínímus fit ílle qui bafim habeat círculum circa s t 
díametrum defcríptum, axem uero bí. Cylíndrorum ueroexquíbusfiguraín> 
fcrípta componitur, maxímus fit ílle,quí bafim habeat círculum circa k 1 conftítu 
tum,axem uero d e.mínímus aute, qui bafim habeat círculum circa s t díametrú, 
axem autem h i. Educantur autem plana omnium cylíndrorum ad fuperficíem 
cylíndrí, qui bafim habeat círculum circa a c díametrum deferíptum, axem uero 
b d : erítíam totus cylíndrus dífléčlusín cy!índros,quí multítudíne eruntæqua- 
(es íllís qui íuntín figura ínfcrípta compræhenfi,magnitudine uero æquales eo" 
rum maximo .óíquoníam círcumfcrípta figuraportíoní mínus addítfuperín- 
feríptam, quam portío fuper conum,confiât figurám ínfcriptam maíorem habe" 
rí cono z.Prímus autem cylíndrus eorum qui funt in toto cylindro,qüi axem h a' 
bet d e, ad primům cylindrům eorum qui in figura portíoní ínfcrípta habentur, 
habentem axem d e,eâdem habet proportionem, quam d a habet ad k e potefta 
te.Hæc autem eadem eft íllí quam habet b d ad b e,Sć quam habet d a ad e x.fimi> 
liter oftendítur,fccundus cylíndrus eorum qui íuntín toto cylíndro,qui axem 
habet ef, ad fecundum cylindrů eorum qui funt in figura ínfcrípta, eandem ha 
bere proportionem,quam p e,hoceft d a,ad qf.6ć unufquifcp cæterorùqui funt 
in toto cylíndro,ad cylindrům in figura ínfcrípta,qui bafîm habeant eandem, eà 
dem habebit proportionem, quam dímídía diametros bafis fuæ, habet ad eam 
fui partem quæ intermedia línearum rećlarum a b,b d compræhenditur.SCom- 
nís cylíndrí,qui in cylindre compræhenduntur, cuius bafis eft circulus circa a c 
díametrum defcriptus,axís uero dí linea reda,ad omnes cylindres in figura ín
fcrípta compræhenfos,eandem habebùnt proportionem,quam omheSredlæ 1Ď 
neæ ex centris circulorum edutfie,qui funt in bafibus díčlorum cylíndrorum,ad 
omnes lineasrećlas inter medium ab & b d interceptas.Dicftæ uero lineærecflæ 
funt díéřís,dempta a d,plufquam dupla » quare & cylíndrí firnu! omnes qui in to 
to füntcylindro, cuius axis eft di,erunt plus quam dupli fîguræinfcriptar.multo 
magis autem totus cylíndrus,cuius axis eft b d, exiftet plus quam duplus figuræ 
infcriptæ.Idemueroeratconí z duplus. figuraígíturínfcrípta minor erit cono 
z,quod eft contraid quod pofitum fuerat. nam pofitá fuerat maior : non eft igi- 
tur portío conoídalís maíor cono z.Símílíter autem neq? minor. Rurfus ením in- 
feríbatur figura,& círcumfcríbatur hoc padlo ut altera alteram excedat mínus eo 
quo conus z excedít portíonem conoídalís, 8ć cæteia ut fuprà fimílíter dífponan 
tur. Quoníam ígítur ínfcrípta figura portíone minor exí ftít, & ínfcrípta mínus ex 
cedíturàcircumfcripta,quàmportíoàcono, patetquodcírcumfcrípta minoreft 
cono.Item prímus cylíndrus ín toto cylíndro exíftens,quí axem habet d e,ad prí> 
mum cylindrům eorum qui in figura círcumfcrípta exíftunt, eundem qui habet 
axem e d,eam habet proportionem,quam quadratum a d ad ípfum ídem.Secum. 
dus autem cylíndrus eorum qui funt ín toto cylíndro, qui habet axem e f,ad fecû 
dum cylindrůmín figuracírcumfcrípta collocatum,quí bafim habet ef,eandem 
habet proportionem quam d a ad k e poteftate:hæc autem eft eadem ei quam ha- 
betb dadbe,8Ceiquam habet da adex.&relíquorumcylíndrorum unufquífc 
que qui ín toto cylíndro flint,qui habeant axem æqualem d e,ad unumquemque 

• cylíndrorumquífuntín figura círcumfcrípta. quíhabent eandem axem, habebít
eam proportionem quam dímídía bafis eíus ad eam fuí partem, quæ inter a b.b d 
interducitur media: omnís cylíndrí ín toto cylíndro exiftêtes,quorû axis eft b d 

linea
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linearcćta, adomnis cylindres in figura círcumfcrípta coílocatos eam habebunt 
proportíonem,quam omneš recftæ lineæ ad omneš líneas rccfiasiípíle autem onv 
nesreéiæ3quæexcentriscirculorum exeunt, qui baies funt cylíndrorum adre^ 
<fias lineas’omnes quæ ab ípfis alïumptc funt,fimul cum a d minores funt,quàm 
duplæ.manifeftum ígítur,quod cyííndrí omneš qui in toto cylíndro exíftunt,mí 
nores crût quàm dupli ad cylíndros in figura círcumfcrípta exíftentes. cylíndrus 
ígítur,quí bafim habet círculum circa díametrum a c conftítutum, axem autem 
b d,mínor exíftet quam duplus círcumfcrípta figura .non eft autem fíc, uerum 
maíor quam duplus eadem.nam coní z duplus exiftít. Et oftenfum eft figura ciť 
cumfcríptamconozeíTemínorem.nonígíturconoídalís portío cono z minor» 
8ć oftenfum eft,quod neq? eo maíor habetur. quare eam eífe fefquíalteram coní 
habentís bafim,& axem cumportíone eundem,necefiárío condufumeft.

SI à conoídalí rećłangulo portío abfcíndatur piano fuper axem non erećło, fi- 
militer fefquíaltera elfe probaturportíonís abfciftæâ cono quæ balím &axê 
eundem habet,cum ípfa portíone. Efto pórtíó conoídalís recfianguli abícífla 

utí proponítur, & ípíb fečío à jdano fecúdum axem dućto, erećło íuper planam 
quod abfcíndít portíonerii,fí 
gura quídem íecfiío efto a b c, 
coní recfianguli fecfiío : planí 
uero abfcíndentís portíonem 
efto a c linea rećła.ducatur au 
tem u y aquedíftans i pfi a c,et 
contíngens coní recfianguli iè 
(fiionem in puncfio b .Sf duca* 
turbdæquediftans axi.Hæc 
aute íam in duo díuídít ípfam 
ac.planúm autem ab uyedtí- 
catur,æquediftâs plario quod 
eftfecundum ad.cotíngetau 
temhocconoídalem íh purt- 
<fio b, & erít portíonís uertex 
punćłumb, axís autem b d. 
Quoníam ígítur planu quod 
eft fecundumac,no erećlum 
fuper axe, fecat conoídalem, 
fecfiío huíufin o dí erít coní a- 
cutíanguli fecfiío. eíus autem 
maíor díametros a c.Cum íta^ 
que fit circa a c díametrum co
ní acutíangulí fecfiío,QC linea 
b d fît à centro fecfiíonís coní 
acutíangulí erecfia,ín piano e* 
rečto ex díametro fuper płat
no ín quo ípfa eft coní acútíaň
gulí fecfiío, cylíndrus poterít effíngí qui axem habeat in Unea recfia ab d,ín cuíus 
fuperficíe exíftet ípfa corií acutíangulí fecfiío : poterít etíá conus effící, qui üerticê 
habeat pûcfium b,in cuíus fuperficíe exíftet ípfa coní acutíangulí fecfiío,Sć fruftú 
cyííndrí quoddam quod bafim habeat ípfam coní acutíangulí fecfiíonem circa a c 
díametrum collocatam, axem autě b d: 6ć portío coní qui bafim habeat eandem 
cum frufto óćportione,8ćaxem eúdem. Eft ígítur oftendendum,conoídalís por 
fíonem huíufmodí abfcíforís coní eífe fefquíalteram ♦ Efto ítacp z conus íéfquíab
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terhuius abfciforis coni prædiêti. erítigíturcylíndrí fruftum,quod bafim habeat 
eandem cum abfcifore,&axem eundem,duplus coni z.hicnamq? fefquialter exi 
ftit abfciforis coni,bafim habentis eandem cum portione,& axem eundem. abfci 
for autem coni dićłus tertia pars exiftit frufti cylindrï,bafim SC axem habentis eû- 
dem cûportione.Dicoitaqgnecefle elle portions conoidalis conozeiTe æqualê* 
nâ fi non equalis erit, maior aut minor eo exiftet. Efto primû maior,fi fieri poteft: 
infcribatur itacp portioni quædam folida figura, & altera circumfcribatur ex fru- 
fiis cylindrorû compofita, quæ bafim habeant &altítudínem æqualem inter fê, 
hocpaćło,utfiguracircufcriptafuperinfcriptamfiguramaddat minus eo, quo 
portio conoidaüs excedit conum z: & plana fruftorum erunt ad fuperficiem fru
fti bafim habentis eandem cum portione,SCaxem eundem. Rurfus itaq? primû 
fruftumeorum quæin toto frufto quod habet axem d e, ad primům frufium eo
rum quæ funt in figura infcripta,quod habet axem d e, eam habet proportionem 
quam quadratum a d, ad quadratum ke. nam fi frufta æquam altitudinem ha* 
bentia, eandem inuicem proportionem fuis bafibus habeant, bafes autê eorum 
cum fint fimíles conorum acutíanguíí feóíones,eandem habent inter fe propor 
tionem, quam diametri eius rationis fuæ poteftate : funt autem diametrorû eíuf- 
dem ratíonís dimidiæ lineæ ad,ke. quamautem habet proportíonemadadíp- 
fam ke poteftate, eam habet b dad b e logítudine, cum b d díametro æquediftet* 
ipfæueroad,keæquediftantei quæ fecundum a c, punćłob contíngit : quam 
autem proportionemhabet b d ad b e,hanchabet a d ad e x. Primům igitur fru- 
ftum eorum qui funt in toto frufto,ad primû fruftum in figura infcripta colloca- 
tum, eam habet proportionê,quam a d ad ex : ÓĆ relïquorum eorum quæ funt in 
toto frufto unumquodq?, quod habet axem æqualem ipfi d e,ad unumquodque 
fruftorum quæ funt in figura infcripta,quod habeat axem eundem, habet eâdem 
proportionê quam dimidia diametri bafium eius ad eam quæ ab ipfa eft media, 
intcrfećtainter ab,b d. Oftendeturautem fimiliterfuperioribusinfcriptam figu 
ram maiorem elfe conoz, & cylindr! fruftum quod bafim habeatÓĆ axem cûpor 
tioneeundem,maiusefiequàrnduplum figuræinfcriptærquareetiamconi z ma. 
tus elfe quàm duplum.Hoc autem non eft uerum, fed duplum exiftitmon eft igf 
tur maior portio conoidalisconoz.Eadem ratione oftédetur, quod neq? minor* 
V ndeconfiât,efiè æqualem.Sćideo portio conoidalis coni bafim eandem,Sć axê 
cum portioneeundemhabentis,

2 Z conoidalis re
kjćłanguli duæ 
portiones abfcin- 
dantur,duob. pla
níš,altero fup axe 
erecfto, altero non 
fuper axe eredïo, 
fintq? portions a- 
xes equales, ipfas 
quoq? portiones ç 
quales eflè neceiïè 
eft.Abfcôidanti- 
taque à conoidali 
dup portióeSjUtdí 
cftûeft: iêâoitaqj 
conoidali fecûdû 
axê piano dućto, 
& altero piano iu- 
per axê credo, eftô conoidalis feâioa b c,coni rectàguli fcctio.eius aût diamètres 
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b d:planorum uero fint fećhbnes a £e c lineæ reélæ: eins quidem quod eil fuper 
axem ereétum fit e c,nó crédit uero fuper axem fit a £ axes autem porrionum fun- 
tobh,klinuicem æquales,uertices uero punćłab 1 : demonftrandum eft, quod 
portío conoidalis cuíus uertex eft b,portioniconoidaliscuiusuertex eftl,exiftit 
æqualis. Quoniam igitur ab eadem coni rećłanguli fećlione coni duæ portiones 
funt abfcifæ,a 1 f,& e b c,8C earum funt diametri æquales kl, b h ,triâgulus a 1 k æ- 
qualisefttrianguloehb.oftenfumeft ením,tríangulum alf triangulo ebcelfe 
æqualem.ducatur íam a q perpendicularis fuper k 1 edućłam : & quoníam b h, Sč 
k 1 funt equalesjfunt quoqj e h & a q æquales. Efto itaqp in portions cuius uertex 
eft b conus ínfcríptus,eandembafitn 8Č axem eundem habens cum portíone :ín 
portíoneuero cuíus uertex I,fit abfcífor coni eandem balím & axem eundem cú 
portíone habens : ducatur autem perpendicularis ab 1 fuper af,quæ fît I nzerít íá 
ípfa altitude abfcíforis coni,cuíus uertex eft 1. ab fcífor autem coni cuíus uertex 1, 
ČCconus cuíus uertex b,habent ínter íe proportíonem compofitam, ex bafiú pro 
portíone,&. ex altítudínum proportíone. habent ítacp proportíonem compofí- 
tam ex proportíone, quam habet fpacíum contentum à fećlione coni acutíangu 
li circa díametrum a f conftítuta,ad círculum circa díametrum e c deferíptum, ÓĆ 
ex proportíone quam habet n 1 ad b h. fpacíum autem ab coni acutíangulí fečlío 
ne contentum ad eundem círculum eam habet proportíonem, quam íd quod fit • 
ex díametris altera in alteram dućłis ad quadratum e c. & abfcífor coni cuíus uer 
texeftl,adconum cuíus uertex eft b,habet proportíonem compofitam ex pro
portíone, quam habetk a ad eh, Sč ex proportíone quam habet n 1 ad b h.atue
ro k a dímídía eft díametri bafis abfcíforis coni,cuíus uertex eft hípfa uero e h,dí- 
mídía eft díametri bafis conůípíé autem 1 n, b h íunteorum altítudínes.habetau- 
tem 1 n adbh eandem proportíonem,quam habet ad kl,cum b h fitípfi kl æqua- 
lís: habet etíam 1 n ad k 1 eam, quam q a ad a k: habetquocp abfcífor coni ad conú 
proportíonem compofitam, ex ea quam habet akadaq.namaq equatur i pfi e h, 
&exeaquam habet Inadh b. Compofitaautem exdíčlísproportío,fcílícetak, 
ad a q,eadem eft ei quam habet 1 n ad I k. abfcífor ergo habet ad conum eam pro
portíonem, quam I nad Ijk,Sčquamhabet 1 nad b h. bh autem æquatur ípfí 
l k.manífeftum eft ígítur,quod abfcífor coni cuíus uertex eft I, æquatur cono cu
íus uertex eft b. Ex quo confiât portiones quoqj æquas elfe, cum altera earum co 
ní feíquíaltera fit,altera item abfcíforis coni fèfquialtera,cû hic Sč ílle fint æquales. SI à conoidalí rećlangulo duæportionesabfcíndantur planíšuteunep dućłis, $ 

portiones habebunt eam ínter fe proportíonem, quam quadrata axíum ínter 
fe retínuerínt. Abfcíndantur íta- 
que duæ á conoidalí rečlágulo por- 
tíones,utcunq; contígerít.Efto au
tem k æqualis axí alteríus portío - 
nis:í uero axí alteríus item æqualis» 
Demonftrandum eft, quod portío 
nes eam habent proportíonem ín
ter fe,quam habent quadrata k &Ć í. 
fećłio ítaqj conoidalí à piano fecun 
dum axem ducflo,portíonís efto fe
ćłio a b c, coni rećłanguli fećłioza- 
xis autem b d. affumatur b d æ- 
qualisípfi k, SCfecundum d planu 
educatur fuper axem erećłumzpor- 
tío autem conoidalis,quæbafim ha
bet círculum circa díametrum a c deforíptu, axem uero b d, æqualis eftportíoní a- 

1 2 xcm
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xem haben ti æqualem ípfí k.Siquídem igítur ípfa k fit æqualis i p fi fimanífeftu eft 
portíones quoqt ínter fe efle equales.nam utracp ípíarum erít æqualis uni Sć eídě, 
&quadrata ípfarum 1 k æqualia. quare eandem habebunt proportíonem portío 
nes,quam habuerínt quadrata axíum. Si aút I non fit æqualis ípfí k, efto æqualis 
ípfa 1 ípfibh.&fperpundumh ducaturplanumeredum fuperaxermportío au
tem,quæ bafím habuerít círculum circa díametrum e f defcríptum, axem autem 
b h,æquatur porubní habend axem æqualem ípfí 1 .Defcríbantur íam coní, qui 
bafes habeátcírculos circadíametros ac, efconftítutos,uertícem uero b pundm 
Conus aût habens axem b d,ad conûhabentêaxem b h, proportíonem habet co 
pofitam ex ea quam habetadadhe poteftate, & ex ea quam h abet d b ad b h lon- 
gítudíne. quam autem proportíonem habet d aad h e poteiłate, eam habet b d 
ad b h longítudíne.conus igítur habês axem b d, ad conum habentem axem b h, 
habet proportíonem compofitamexea quam habet d b ad b h,óć ex ea quam ha* 
bet db ad b h.hæc autem eft eadem illi quam habet quadratum d b, ad quadratü 
h b.quam proportíonem autem habet conus axem habens b d,ad conum haben 
tem axem h b,hanchabeteandem portíoconoídalíshabens axem b d,ad portio- 
nem habentem axemh b. utracením utrícpeft íěfquíalteratóčportíoníaxem ha 
bentibd æquaturportio conoidalis axem habens æqualem ípfi k. portioni au* 

• tem habend axem ipfam h b, æquatur portio conoidalis axem habens æqualem
ípfí 1,Sćipfi b d æquatur k,ipfiuero h b æquatur ípfa I.Clarum eft ergo,quod por 
tio conoidalis axem habens æqualem ípfí k,eandem habet proportíonem ad por 
tionem conoidalis habentem axem æqualem ípfí I,quam quadratum k ad qua* 
drátům h

jy Vælibet portio conoidalis obtufianguli abfcifaplano faperaxem eredo» 
y ^habet ad conum,qui eandem bafím á axem cum portione teneateundem, 
eam proportíonem , quä 
habet utraque fimul linea 
quæfitæqualis axí portio* 
nis,et ea quæ fit tripla linee 
ad axem adiedæ, ad lineâ 
his utriique æqualem, axi 
portionis Si lineæduplæ, 
ad lineám axi adiedam.

Efto aliqua portio conoi 
dalis cuiufpiam obtufian
guli, ab fcifa piano fuper a- 
xê eredo, ÓĆ ipío conoída* 
li fedo à plano fecundum 
axem dudo. eius fedio fit 
abc coni obtufianguli ft* 
dío: planí autem abfcindê 
tis portíonem efto a c, &' a* 
xísítem portionis efto b d: 
linea uero axí adíeda fit 
b h, Sv ípfí b h fit æqualis 
th Si, g f. Demonftrádum 
eft itacp, portíonem ad co* 
num eandem bafim cum 
portíone,SCaxem eundem 
habêtem, eam habere pro*
portíonem ,quam g d ad d fi Efto ítaqs cylíndrus quidam,eandem bafim, St axem

cum

u
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cum portíone eundem habens:eíus uero latera efto u a,c y, Efto item conus quis 
l'nquo z,óćhicad conum habentem eandem bafim cum portíone, ÓĆ axem bd, 
eam habeat proportionem,quam habetgd addf. Dicotuncportionem conoi' 
dalis æqualem elfe cono z.Quod fi non fuerit eiæqualis,autmaiorem eo,autmi 
norem elfe necefle eft. Efto primům, ut fit ea maior fi fieri poteft : infcribatur 
autem in portíone quædam figura folida,& altéra circumfcribatur excylindris 
æquam altitudinem habentibus compofita,hoc pado,ut figura circumfcripta fa 
per infcriptam minus eo addat,quo conoidalis portio iuperat conum z.educan- 
tur iam plana omnium cylindrorum ad fuperficiem cylindri, qui habeat bafim 
circulum circa dïametrum a c conftitutum,Sć axem b dterit tune hic cylindrus to
tus díftríbutus in cylíndros numero pquales cylindris,qui in figura inferipta funt 
extruclfimagnitudme uero æquales maximo illorum.óć quoniam circumfcripta 
figura minus exceditinfcriptam,quàmportioconum z, & figura circumfcripta 
maioreftportíone,confiâtinferiptam quoq^cono z eflemaiorem. eftoitaqjbr 
pars tertia ípfius b d,erít ergo g d tripla ad h r, Et quoniam cylindrus qui bafim 
habet circulum circa diametrum a c deferiptum, axem uero b d,ad conum eandê 
bafim & axem eundem habentem,habeteam proportionem quam g dadh r:di- 
dus autem conus habetad z conum,eam quam f d ad g d : proportionibus non 
menfis fimiliter permutatis, habebit dtdtus cylindrus ad z conum eadem propor 
tionem,quam fd ad h r-Sunto autem lineæ pofitæ,in quibus x numero æquales 
portionibus eis quæfuntinb dlinea reda, magnitudineuero unaquæcp æqua- 

’lisfbt&adunamquamq? ípfarum accedat fpacium,fuperansaltcrum formaqua 
ïdrata, Sfeorum maximum efto in quo f b d,minimum uero quod fub fr b conti 
netunlatera autem excefluum ièfeæqualiter excedût.nam illæ funtifiis æquales, 
quæin bd linea reda feie pariter excedunt. Et efto maximi exceflus latus,in quo 
ni æquale b d,minoris uero æquale b i. Sunto item alla fpacia in quibus 9 multi- 
tudineiftis æqualia, magnitudineuero unumquodq?æquale maximo quod co- 
tinetur fub f d b. at uero cylindrus qui bafim habet circulum circa a c d ametrum 
conftitutum, axem autem de, ad cylindrům qui bafim habet circulum circa kl 
diametrû defcriptum,axem aûtde,eam habet proportionem,quam d a ad ke po 
teftate.Hæc autem eademefteiquamhabetipaciûcontentum fub fd, b d,ad co- 
tentum fub f e,b e. in omni enim coni obtufianguli iedione hoc contingit.nam 
duplaeius quæadiedaeft, hoc eft eius quæex centro obliquû eft formæ latus, 
& fpacium x m,eft æquale ei quod continetur fub f d,b d. ei uero quod fub f e,b e 
çquale eft fpacium xn. eft enim b dlinea æqualis ípfi m.b e autem ipfi n æqualis» 
Cylindrus igitur qui bafim habet circulum circa diametrum aedeferiptû, axem 
autem d e,habet ad cylindrům qui bafim habet circulum circadiametrum kl con 
ftitutum,axem uero d e, eam proportionê, quam fpacium 9 ad xm. Similiter au 
tem oftendetur & unufquifcp aliorum cylindrorum qui in toto cylíndro exiftût, 
axem æqualem habens ipfi d e,habere ad cylindrům exiftentem in figura inftri- 
pta,habentem eundem axem,eamproportionem,quam habet fpacium 9 ad fibi 
correipondens,eorum quæ ad ipfam n x accefierunt,cætera excedens quadrato. 
Šunt autem quedam magnitudines hi cylindri,qui in toto cylindr© exiftút,quo
rum unufqui fqj axem habet æqualem ipfi d e: aliæ item magnitudines ea fpa
cia, quæ funt in quibus 9 numero, illis æquales quæ fecundum binas Sć binas 
eandem habentproportionem,cum cylindri fint inter fe æquales, Si fpacia fimi- 
liter in quibus 9inuicem æqualia.Referûtur autem cylindrorum quidam ad ali- 
os quofdam cylíndros,qui in figura inicripta exíftuntrextremus autem nullo pa 
cro refertur: Si fpacia in quibus 9 ad alia fpacia, ea fcilicet quæ ad m x accefierût, 
excedentia forma quadrata,fimilia funtin proportionibusæxtremû autem nul
le paćlo refertur, manifeftumcft, quod omnis cylindri qui in toto cylindre exi* 

l j fiant. 



16 ARCHIMEDIS CH C O N O I D 1 B.
ftunt,ad omnís cylíndros in figura ínfcrípta conftítutos eam habebút proportion 
nem, quâ fpacia ínquíbusp ad omnia exceífa, dempto maximo. Oftenfumeft au 
tem,quod omnia fpacia ín quíbus 9,ad omnia accefla dempto maximo maíorem 
habent proportíonem,quàm m x ad eam quæfitæqualis urrífqj fimul íftís,dímf 
diæx & tertiæ parti ípfius m. quare Sč totus cylindrus ad figurám ínfcríptam ma. 
forem habetproportionem,quàm fd ad h r,quam totus cylindrus ofienfus eft ha 
bere ad conum Z. totus ergo cylindrus maiorěhabet proportíonem ad figurám 
ínfcríptam,quám ad conum z. quare íequítur,conum z maíorem elfe figura ín- 
fčríptarquod quíděeífenópoteft.nam fupràoftenfum fuit, figurám ínfcrípta co 
no zeífemaíorermnon eft ígíturportío conoidalísmaíor cono z. Neqjutiqjmfi 
nor.Efto ením,fí elfe poteft.rurfus ínfcríbatur portíoní figura folida,óć altera cír 
cumfcríbaturexcylíndrís altítudinem æqualem habentibus compoíita,hoc pa- 
dó,ut círcumfcrípta figura addat fuper ínfcríptam mínus eoquo conus portío> 
nem excedít,Sč cetera præparentur ut prius.Quoníam ígítur figura ínfcrípta por 
tíone minor exíftít,6čcírcumfcrípta ínfcríptam mínus excedít quám conus z por 
tíonem, manífeftum eft,círcumfcríptam figurám cono z effe minorem. Ruríus 
prímus cylindrus eorum qui in toto cylindre exíftunt,quí habet axem d e, ad pri 
mum cylindrům ín figura círcumfcrípta conftítutum, habentem axem d e,eam 
habet proportíonem quam fpacíum 9 ad m x.nam utrumcp eft æquale:& cætero 
rum cylíndrorum unufquí fcp, eorum qui funt ín toto cýlíndro, habens axem 
qualem d e,ad cylindrům qui eft ín círcumfcrípta figura,ín eandem partem exeú- 
tem,SCeundem axem habentem,eam habebít proportíonem,quam fpacíú 9 ad 
fpacíum fibí correípondens, quod eft adíedum ad m x fimul cum exceflurpropte 
rea quod unumquodcp círcumícríptorum, dempto maximo,æqualeeftunicuiqj 
ínfcríptorum fimul cum maximo. Habebítígítur totus cylindrus ad figurám cír 
cumfcríptáeam proportíonem,quá omnia fpaciaad omníaadíeda,fimulcúex- 
cefsíbus. Oftenfum eft rúrfus,omnia fpacia 9 ad omnia alía minorem habere pro 
portíoně, quám m x ad eam quæ fit æqualis utrífqj, fimul dimidiæx óčtertíg par 
ti m,quare & totus cylindrus ad círcumfcríptam figurám minorem habebít pn> 
portíonem,quám f d ad h r.uerum ficut f d ad h r, fič totus cylindrus ad conum 
z.mínoremígíturhabebít proportíonemipfecylindrus adfiguram círcumícrí- 
p tam,quám ad conum z. quare íequítur, figurám círcumfcríptam cono z eíšema 
íoremrquod quídem effe non poteft.nam figura círcumfcrípta oftenía eft effe mi 
nor cono z.non eft ígítur portío conoídalís cono z minor. Cum ígítur nequema 
íor, neq? minor effe poífit, confiât propofitumefíedemonftratum.

SI portío conoídalís obtufiangulí abfcíndatur piano etíam fuper axem non e> 
redo, eam proportíonem habebít adabfcíforem coní,bafim eádem 8Ć axem 
eundem cum portíoně habentem, quam habent utræq? fimul,linea æqualis axi 

portíonís,Sč tripla ad adíeda axi,ad eam quæ fit æqualis utrífcp fimul,axi,Sč eíus 
quæ dupla fit ad axi adíedá. Efto portío conoídalís obtufiangulí abíčifa piano 
fuper axem non eredo:ípía uero figura alío piano abfcífa fecúdum axem dudo, 
eredo fuper planum abfeíndens portíonem figuræ quídem : efto fedío a b c coní 
obtufiangulí fedío, planí autem abfcíndentisportíonem efto líneareda ca:uer- 
tex autem coní compledentísconoídale efto pundumh, Sćducaturuyperb æ- 
quedíftans ípfi a c,& contíngens coní fedíonem ín pundo b,óč ducatur ab h ad 
b coníungens,óč educatur ínlongum : díuídet propter eadem f æqualia ípfam 
a c,díuídet uerfus eam partem a c, ÓĆerít uertex portíonís b pundum, axís auteni 
b d. adíeda uero axi b h : ípfi autem b h æqualis efto h f & fg,ab ípfa uero u y e- 
xeat planum æquediftans piano fecundumacedudo .continget autem conofi 
dale in pundo b, Sć erít planum fecúdum a c edudum non fuper axem eredum, 
ôu díuídet conoídalecuíus fedío erít coní acutíangulí fedío , díametros autem 

eíus
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eíusmaíoi*ca,cum fítalíaconí acutíangulí fecfiíocírcadíametrumac,8čreóalí- 
neabdácentroerecfiaín piano quod eft á díametro erečlum, fuper planu ín quo 
eftconíacutíangulifecfiío. Poteft ígítur cylíndrus effíngí, qui axem habeat ín li
nea reda b d,
ín cuíus fuper- 
ficíe fit coni a- 
cutiangulí fe' 
ciío circa día- 
metrum acco- 
ftítuta.hocígí- 
tureffe<fto,eríť 
quoddá cylín- 
drí fruft Stan
dern habés cS 
portice bafim, 
Sč axem eun - 
dem: altera ue- 
ro eíus bafis e- 
ritplanú,quod 
eft feeundum 
uy dućkim. 
ïtempoterit e- 
tíam conus ex- 
truí, quíuertí- 
cem habeat pú 
čřum b, ín cu
íus fuperficíe 
erit coníacutí-
anguli feflío circa día metrum a ccoftnrda,&axís ídem.Hocínuento, oftenden- 
dumeftportíonem conoídalís ad coní abfcíforem dićłum ,eam habere propor 
tíonem,quam gdad df.ficutenímgd add f,ítafit conusz ad abfcíforem conú 
Díco portíonem conoídalís elfe æqualem cono z. Siigíturnon eft æqualis por
tío conoídalís cono z,fíeíTepoteft,fítmaíor.ínfcribatur autem figura: conoidalí 
figura folída, & altera círcurnícríbatur exfruftís cylíndrí eandem altitudinçm 
habeatibus compofita,hac ratíone, ut círcumfcrípta figurafuperínfcríptam mí
nus addat, quám portío conoídalís fuper conum z. Čum ígítur figura círcum
fcrípta fit maíor portíone,& mínus excedat ínfcríptam figurám,quám portío co
num z:manífeftum eft fequúínfcríptam figurám cono z elfe maíorem.educan- 
tur autem plana fruftorum omnium,quæ ín figura funt ínfcrípta, exíbunt ad fu- 
perficíem fruftí bafim habentís cum portíoneeandem,SCaxem eundemrSćefto 
b r tertía pars ípfíus b d,6č cetera omnia fimílíter fuperíoríbus dííponantur.Rur 
fus ítaq? primům fruftum eorum quæ funt ín toto cylíndrí frufto, quod habet a- 
xem d e,ad primům fruftum ín figura ínfcrípta conftítutum,habens axem d e,eá 
proportíonem habet, quam quadratum a d ad quadratum k e. nam frufta æqua- 
lem altítudínem habentíaeam habentínter fe proportíonem , quam eorum ba- 
fes habere contígerít:cum fint coní acutíangulí fedíones limites, habebunt inui- 
cemeam proportíonem, quam earum díametrí eíufdem ratíonís habueríntpo- 
teftate:quam autem habet quadratum ad proportíonem ad quadratum k e,eam 
habetidquod fubfd,db contínetur, adídquod fub fe , eb : cum fdfit dueta 
per h,feeundum eas quæ proxíme concídunt & concurrunt:ípfe nero a d,k e æ- 
quedíftantes funt eis,qua: feeundum b contíngunt, Eft autem íd quod lub f d

db’,
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d b,continetur æquale fpacioptquod autemfubfe,eb,æquaIexn.Habetigitur 
primům fruftúm,ín toto frufto exiftens, quod axem habet de,ad primům fruftťt 
in figura ínícrípta conftítutum,quod axem habet de, eam proportíonem, quam 
fpaciump ad x n,Sćafiorum unumquodcgín frufto toto exíftentíum,axem habe 
tíum æqualem ípfi d e,ad fruftú quod exíftítín figura ín fcrípta,íllí correspondes, 
gC axem habens æqualemípfi d e, eamproportíonem, quam $>fpacíum ad fibi 
correípondens,eorum quæacceflèrunt ad n x, quæ íefeexcedunt forma quadra* 
ta .Símílíter funt quædam magnitudínes, quæ funt in toto frufto : Sialiæ rurfus 
magnítudínés,fpacía uídelícet,ín quibus 9 numero quidem çquales ipfis fruftis, 
S< binæ,eandemhabent proportíonem ipfis fruftis, Dícuntur autemfruftaad 
aliafruftà in figura ínfcríptaconftítuta, extremûm autem fruftum nullo paćto 
díčítůr: fpacia uero 9 ad alfa fpacia dicuntur,ad ea quæ ad m x acceflèrunt quadra 
ta forma fuperantía,fimílía fimilibus proportionibus.èxtremum aútnullo pacte 
dicif. Confiât ígitur quod omnia frufta ad omnia eandeiti habebunt proportion 
nem.quâ omnia fpacia ad omnia adiecfta,dêpto maximo. Omniauero fpacia ad 
omniaadíečía,demptó maxímo,maíoťemhabent proportíonem, quàmnx ad 
eam quæ fit utrífque fimul æqualis, dimidiæ x Si tertiæ parti m.quare Si maiorê 
ea quam habet fd ad h r : maioreth ergo habet proportíonem früftum totum ad 
figurám infcriptam, quàm ad conum Z. quod quidem eflè non poteft. Nam fi
gura ínícrípta fuit demońftrata maior eflè conó z. Non eft ígitur conoidalis por* 
tío cono z maior .Si autem ponatur conoidalis portio minor eflè cono z,figura 
iôlida in portione defcripta,& alla circumfcriptá,ex cýlíndrís altítu dinem æqua- 
lem habentíbus compófita, íta uť circumfcriptá ínícrípta eo mínus excedat, quo 
conuszponíturexcedereportíonem.R.urfusoftendetur,fimíh'ter circumfcriptá 
figurám conoZefle minorem, Sifruftúcylíhdrí quodbafím habeátcum portio* 
ne eandem,SC axem eundem jad figurám círcíímfcriptam minorem habere pro
portíonem,quàm ad conum z:quod efle non poteft. Non eft ígitur portío conoi 
dalis maiorcono z,neqj minor efle poteft.Necefíe ergo eft, æqualem efle.quare 
patetpropofítum*

29 /'“"I VíuslíbetfigUræ fphæroidis piano percêtrüfn duèto, Si ercóte fuperaxem 
feètæ,dimidium fphæroidis duplum eft coní qui bafim habet eandem cum 

portione,&axem eundem. Eftofphæroidisportío planoper centrumdučte, 
Sicrcćte fuper axem abícífla : fèèïa uero fphæroide alío piano fecundum axem 
dučte,huíus portíonís íéctío fit a b c d,coni acutíangulí fečlío: eíus autem díame 
tros Si axis fphæroidis b d,centrum üero h .nihil autem íntererit fíue b d fit maior 
diametros, fiue minor íécÁíoriís coníactttíáňgúlí : planí uero abfcíndentís figu
rám feclío fit a c linea rccïa, Sćipfa tranfibit per h,ÓĆretires angùlos faciet ad b d, 
cum planum ponatur per centrum ducńóć fuper axem eflèercctum. Oftenden- 
dum ítaq?,dírnídiam fphæroidis portionem, quæ bafim habet circulum circa dia 
metrum a cdefcriptum,uerticem uero punóum b,duplam efle coní eius qui ba- 
fimhabeatcum portione eandem, Si axem eûdèm.Efto ígitur conus quis,in quo 
zduplus coni bafim haben tis cum portione eâdem, Si axem eundem, fcilicet h b. 
Eh'co dimidium fphæroidis cono z eflè æquale. Si enim dimidium dićtum dica> 
tur cono diète minime æquale eflè, efto primu fi fieri poteft maius eo, Si iam in^ 
fcribatur portioni dimidiæ fphæroidis figura folida,Sè altera circumfcribatur ex 
cylïndris æqualem altitudinem habentíbus compofita,íta ut circumfcriptá infcri 
ptam minus excedat eo quo dimidium fphæroidisconum fuperat. Cum ígitur 
circum fcripta figura maior fit dimidio fphæroidis,& minus excedatfiguram in* 
fcriptam,quàm fphæroidis dimidium excedat conum z, fèquitur figurám portio 
niinfcriptam conoz eflè maiorem .Efto iam cylindrus,qui bafim habcatcírculú 
circadíametrum acconftítutú, axemuero bh. Quoníá ígiturhiccylíndrustri-
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plus habetur coni, quibafim habeat cum portioneeandem, SC axem eundem : 
conus uero z eiufdem coni duplus exiftit, confiât cylindrům hune cono z fefqui 
alternai haben. Educantur itaej plana omnia tylindrorum, ex qijibus figura por

tíoni inferipta conficftùr, exibuntadfüperfîcfcm cyííndribaíímhabeňtíscff por 
tlone eandem,óć axem eundem. erit iam totus cylindrus in cyhndros diftnbutus, 
quimukitudine funt atquaies in figura inferipta conftitutisimagnitudmeaurem 
maximo illorum æquales.Sunto iam lincæ poiitæjn quibus x muhitudine æqua 
les portionibus lineæ b h redæ, magnitudme uero unaquæque æqualisbh:&: 
ąb unaquaqj quadratum conftituatur, ab ultimo uero quadrato auferatur gno
mon qui latitudinem habeat æqualem b i. erít autem hic æqualis ei quod comme 
tur fub b i, i d : à quadrato autem ei proximo auferatur gnomon Jatitudinem ha-, 
bens duplam ipfius b fient & hic equalis contento fub e q,qd.gCperpetuo à qua 
drato fequente gnomon auferatur,latitudinem habens preccdentiseum gnomo 
ms,SC ante eum ablati portionem maiorérmeritqj utiqa eorum unufquifq? æqüa- 
lis ei quod fub portionibus b dcontinetur,quarum altera portio æqualis fueritla- 
titudini gnomonis. eritetiam à quadrato fecundo reliquum quadratum, latus ha 
bens æquale h q. Cylindrus autem primus eorum qui in toto cylindro confiant, 
axem habens h e, ad primům cylindrům eorum qui in figura inferipta continent 
tur, eundem axem h e habentem, eam habet proportionem,quam quadratû a h 
ad quadratum k etquare & quam contehtum fub b d,d h,ad contentum fub b e, 
cd: habet ígítur cylindrus ad cylindrům eam proportionem,quam quadratum 
primům habet ad gnomonem, a quadrato fecundo ablatum. Similiter autem 8C 
aliorum cylindrorum unufquifqj, qui axem habeatæqualem ipfî h e, ad cylim 
drum in figura inferipta côfiitutum,axem cum eo eundem habentem, eam pro

fil pcrtio-
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portionem habet,quam quadratum fibi ßmiliter ordinatû,ad gnomonem à qua< 
drato fibi proxime fubfequenti ablatum:erunt iam quædam magnitudines,uide 
licet cylíndrí qui funt in toto cylindro, St item aliæ, fcilicet quadrata linearum x x 
æqUales multitudine cylindrisiSCbinæSCbinæeandem habent proportionem, 
Dicuntur autem cylíndrí ad alias magnitudines, ad cylïndros uidelicet in figura 
infcriptaconftitutostextremusnullopatfto dicitur, SCquadrata quocp ad alias 
magnitudines,ad gnomonesàquadratis ablatos,fimilia fimilibus relata eifdem 
proportionibus: ultimû autem quadratum nullo pado dicitur, Omnis igicur cy
líndrí in toto cylindro comprghenfßad omneš cylindres alios eandem habebunt 
proportionem,quam quadrataomnia ad omnis gnomones ab eis ablatos.quare 
cylindrus qui bafim habet eandem cum portione,ÔC axem eûdem,ad figurám in- 
feriptam eam habet proportionem, quam quadrata omnia ad gnomones omnis 
ab eis ablatos.quadrata uero omnibus gnomoníbus,quí ab ipfis ablati fuerunt, 
funtpluiquam fefquialtera:funtenimquædàlineæpofitæhæxr,xs,xt,xy,xu, 
æquali fefeexcedenteSjSCminima earum æquatur exceíTuí. Šunt autem & aliæli 
neæ,in quibus x x multitudine quidê iftis æquales,magnitudine uero unaquçqj 
æqualisearum maximæ.quadrata igitur quæ ab illis efficiuntur, quarum luna- 
quæçp æqualis efł maxima?,ad quadrata omnia quæ ab illis nafcûtur,quæ fefe X' 
qualiexceiTufuperat,minusquamtriplaeire probatumeft: ad reliqua uero, dê- 
pto maximo,plufquam tripla exiftunt. hoc enfin in his quæ circa elicas funtexpo 
fita, demonftratum eft. Quoniam autem omnia quadrata minus funt quam tri
pla , ad alia quadrata quæ ab ipfis ablata fuerunt, mamfeftum eft quod refiduorS 
erunt plufquam fèfquialtera: quare erunt omnium gnomonum plufquam fei- 
quiakera. quare SC cylindrus qui bafim habeteandem cum portione,SCaxem eu 
dem, eil plufquâ fefquialter figuræ inferiptæ: quod quidem eflenô poteft.Narn 
coní Z fefquialterexiftit. figurauero ínfcríptaoftenfaeftmaíoreífeconoz.non 
eft igitur dimidium fphæroidis cono z maius: neq? profedo minus. Nam efto fi 
fieripoteft, minus.Rurfusinfcribatur dimidio fphæroidis figura folida,SCaltera 
circumfcribatur ex cylindris æquam altitudinem habentibus compofita.ita ut cir 
cumfcripta fuper infcriptam minus addatquàm cónus z fuper dimidium fphæ
roidis : SC reliqua fint príoríbus firnißter difpofita. Quoniam igitur figura infèri- 
pta portione minor exiftit, fèquitur circumfcriptam figurám cono z elfe minore* 
Rurftis prímus cylindrus eorum qui in toto cylindro exiftunt, qui habet axent 
h e, ad primům cylindrům eorum qui in figura circumfcripta cóftrudi funt,qui 
habetaxemeh,eamhabetproportionem, quamquadratum primům adipfum 
met.Secundus autem cylindrus eorum qui in toto cylindro, habens axem ep, 
ad fccundum cylindrům eorum qui in circumfcripta figura exiftunt, habentem 
axem ep,eam habet proportionem, quam fccundum quadratum ad gnomonê 
ab eo ab!atum,8C reliquorum cylindrorum, qui in toto cylindro continentur u - 
nufquifcp qui axem habeatæqualem h e,ad cylindrům fibi coniundum,eorum 
qui funt in figura infcripta, eandem habet proportionem, quam habetquadra- 
tum fibi correfpondens ad gnomonem ab eoablatum . Omnis igitur cylíndrí 
in toto cylindro conftituti,ad omnis cylindros in figura circumfcripta comprphê 
ïbs,eam habebuntproportionem,quam quadrataomniaad id quodprimo qua 
drato æquale eft, SC ad omnes gnomones à reliquis qüadratis ablatos : SCquadra 
ta omnia funt minus quam fcfquíakera eíus quod primoquadratoæqualeexfi 
ftít, SCgnomonum àreliquisablatorû: propterea quod qüadratis quæà lineís fe 
fc æqualiter excedentíbus funt produda,dempto quadrato à maxima earú pro- 
duefto,plufquam triplaexiftunt. Cylindrus igitur qui bafim cum portionehabet 
eandem,SC axem eûdem, eft minor quam fefquialter figura circumfcripta : quod 
quidem elfe non potcft.nam cono z fefquialter habetur : circumfcripta uero fîgu

ra



fcífor balím habeat 
fphæroidis, fedïa 
ipfà fpheroíde a- 
lío plano fecun - 
dû axem duéîo, 
Sťfuper planum 
fecanserećło,ip- 
fius figuræ fećtio 
fît a b cd,coní a- 
cutiâguli fedïio : 
cuius centrum fît 
h : planí autě ab z 
fondentís figura 
efto a c linea re- 
čtarcrítípfa perh 
dučía,cum pla
num pofitum fit 
per centrum dlí
cí, crít ígítur quædam coní acutíangulí fećtio circa díametrum a cconftítuta .nam 
planum ab feindens pofitum eft, non íuper axem crećtum efîè. Ducantur iam 
quædam k l,m n, æquediftantes ipfî a c, SC contingentes fećhonem coní acutían
gulí in p un ďfis b,d:SC ab ip fis k l,m n plana prodeant æquediftantia piano fecun 
dum a c ducfto,quæ 8ć ipfàm fećłionem fphæroidem contingent in pundis b,d: 
ÔCquæiungitbdlineatranfibitperh, Sćerunt portíonum uertices punćła b,d; 
axes uero b h,h b.Poteft itacs cylíndrus effíngí,quí axem habeat b h, in cuius fuz 
perficie feÆo coní acutíangulí contínetur, quæ circa díametrum a c eft conftitu
ta .co autem effečío,erít quoddam cylindr! fruftum,quod eandem habeat cum dí 
mídia fphæroide bafim, & axem eundem .Rurfus & conus effíci poteft,qui uer- 
tícem habeat punčíum b,ín cuíusfuperficíe fedíío coníacutíangulí exíftetà día- 
tnetro a c.eo pačío erítabfcííbr coní, qui eandem cum portíone bafim, & eúdem 
axem habebít.Díco íam,quod fphæroidis dímídíum huíus coní duplum exíftet, 
Efto conus z duplus ad abfcíforem coní. fi dímídíum fphæroidis dícatur cono z 
non efîè æquale,efto primům fi fierí poteft maíus. ínfcríbatur autem ín dímídía 
fphæroide figura folída, Sč altera círcůfcríbatur ex cylíndrícís fruftís altítudínem 
æqualemhabentibus compofita .hocpačío utfigura círcumfcríptaexcedatfigu 
ramínfcríptá, mínus eo quo dímídía fphęroidis excedít conum z. lam fimílí ratio 
ne qua fuperíus faćłum eft,oftendetur figurám ínfcríptam cono z maíorem exí- 
ftere,SCfruftum quod bafim habeat cum portíone eandem, SC axem eundem co
no z fefquíalterum exíftens,figura ínfcrípta dimidiæ fphæroidi maíus quàm fef
quíalterum efîè, quodeftènonpoteft. nonerítergo dímídíafphæroidis cono z 
maíor. Sí uero minor iIfo ponatur elfe,ínfcríbatur dimidiæ fphæroidi figura folí
da, 5č altera círcumfcríbatur ex fruftís cylindriæqualem altítudínem habentíbus 
compofita,íta ut círcumfcrípta excedat ínfcríptam mínus eo quo conus z excedít 
dímídíam fphæroidem. Rurfus fimílíter fuperíoríbus demonftrabítur,figurám 
círcumfcríptam minorem elfe cono z,SC fruftum cylíndrí quod bafim habeat cú 
portíone eandem,8Ć axem eundem,cono z fefquíalterum eflètcircumfcriptæ ue
ro figuræ mínus quám fefquíalterumhaben, quodefîènonpoteft. Conus ítaq?

m z ž,neqj
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ra oftenfa eft cono z minor efîèmon erít ígítur dímídíum fphæroidis cono ż mí
nus: uerum netp maíus.necefleeft ígítur elfe æquale.

SI figura fphæroidis plano fecetur per centrum duéïo, fuper axem non erećło, ? 0 
dímídíum fphæroidis fimílíter duplum exíftet abícíforís coní,qui quídem ab- 

cum portíone eandem, ÓĆ axem eundem. Secetur ítacp portío
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z,neq? minor dímídía fphaeroíde poterit,necp maíor haberi.æqualis ígitur efíe iífr 
neceífarió relíquítur ,quod demonftrare uolebamus.

CVíufcunq; figuræ ípheroídís piano fecftæ non per centrum dudo,íěd fuper 
axem erećło, minor portío ad conum qui eandem habeat cum portíone ba- 
fem,& axem eundem,eam proportíonem habere probatur, quam utraque fimul 

dimídía axis fph a?roídís,Sč axís maíorís portíonis, ad axem maíorís portíonís„ 
Efto ítacp portio fphæ 
roídís abfcífla, piano 
non per centrů dućło, 
fed íuper axem erećło: 
ípfa uero fphæroides > 
fećła plano alio íecun- 
dum axem dućło, ípfi 
us figure fit fećłio abc, 
coníacutíágulí fećłio: 
diamètres aute fećłio- 
nís, SC axis fphæroidis 
fit b f, centrum autem 
h:plani autem abfcín- 
dentis portion em efto 
iećłio a c linea rećła. fa 
ciet autem cum ípía re- 
ćłos angulos ad b f,cu 
planum fit fapetaxem 
erećłum,ut ponítur.e- 
fto autem portío abfcíf 
fa,cuíus uertex fit pun 
ćłum b minor dimidía 
fphæroidefigura,ÔC ip 
fi b h æqualis efto f g. 
Oftendendú eft,quod 
portio cuius uertex eft 
punćłum b .ad conum qui bafim habet cum portíone eandem, 8čaxetrt eundem, 
habet eam proportíonem,quam d g ad d f.Efto ítacp cylíndrus qui eandem habe
at bafim cum portíone mínorí,6C axem eundem : efto item conus,ín quo z ad co
num bafim eandem habentem, eam habeat proportíonem,quam d g ad d f.Dí 
coíam conum z portioni eifë æqualem íllí, quæuerticem habeatpunćłum b. ní 
fi non eft æqualis, eftopřímo fi fierí poteft,minor. Jnfcríbaturíam portioni figu
ra íblída,Sćalia círcumfcríbatur, excylindrís altítudínem æqualem habentíbus 
compofita,hoc paćło,ut círcumícrípta ínfcrípram mínus exccdat,quám iphærot 
dis portío conum z. Cum ígítur círcumícrípta figura portíone maíor exíftat, SĆ 
ínfcríptam mínusexcedat,quam portío conumz , fequíturfiguram ínfcrípram 
cono z maíorem haberí.Efto deínde b r tertía pars ípfius b drcum ígítur ípfius b h 
fit tripla b g,óć d g ípfius h r tripla erít. cylíndrus itaep qui bafim habeat cum por
tíone eandem, ÓĆ axem b d,ad conum habentem eandem bafim, ÓĆ axem eudem, 
habebiteam proportíonem,quam habet dg ad h r.Dićłus autem conusad conS 
z eandem habet proportíonem,quam dg add f.Habebítígítur cylíndrus,qui ba 
fim habeatcum portíone eandem,ÔCaxem eundem, proportíoníbus díflímílíter 
ordínatís,eam proportíonem ad conum z,quam d f ad h r. Sunto ítaq? lineæ pofi- 
tæ, in quíbus x n multítudíne quídem æquales portíonibus ípfius b d,magnitudi 
ne uero unaquaeqj ípfi d f.íit autem ÔC unaquæcp x o equalís ípfí b d;erit ígítur u- 

naquæq^

j t Víufcuncp figuræ fpheroídís piano feclæ
V_/axemerećfo, minor portío ad conum qui
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naquæque fl o dtipla ipfius h d. Accédât igitur ad unamqùanq? carùm fpacium 
quoddam,cuiuslatitudofit æquah's ipfi b d, ita utfintdiametri quadratorumdia- 
métros habentium . auferatur autem à primo gnomon, qui latitudinem habeat 
æqualem ipfi b e:àfeoundo uerognomon, latitudinem habens æquamipfibq: 
SCabunoquoq? codemmodo fequente fpacio gnomon auferatur,latitudinem 
habens una par te minorem latitudine præcedentis eum gnomoms ablati. Gno- 
monitacp à primo fpacio ablatus,æqualis erit ci quod fub b e,e fcontinetur : & ré 
liquum fpacium accedens ad ipfam n o,fuperat forma quadrata latus excefius ha! 
bens æquale ipfi d e:gnomon uero à fecundo fpacio ablatus, æquatur ei quodcS 
tinetur fub fq, q b : Sf reliquum fpacium quod adiacetipfi n o, excedens forma 
quadrata, & reliquaiftis fimiliter.His fie fe habentibus, plana omnium cylindro- 
rum ex quibus infcripta figura co mpomfur,ad iîtperficiem cylindri bafim haben 
tis cum portioneeandem, axem eundem educantür. lam totus cylindrus in cy 
lindrosdiftributus erit, multitudine æquales illis qui funt in figura circumfcri- 
pta conftituti,magnítúdine uero maximo illorû æquales. Primus itaep cylindrus 
eorum qui funt in toto cylindro, qui habet axem d e, ad primům cylindrům in fi
gura infcriptaconftitutuni, quihabeatdeaxem,eamhabet proportionem, quai 
quadratum d c, ad quadratum k e. Hæc autem elf eadem ei quam habet conten# 
tum fub bd,df,adcontentumfubbe,ef. Cylindrus igíturad cylindrům habet 
eam proportionem,quam primům quadratum ad primům gnomonem, ablatS 
ab eo.Similiter autem óćaliotum cylindrorum, qui funt in toto cylindro, unuf- 
quifip axem habens æqualem ipfi d e,ad cylindrům fibi coniunóum in figura in
fcripta conftitutum, axem habentem eundem, habebit eam proportionem,quä 
fpacium fibi correfpondens,ad gnomonem ablatum ab eo. Eruntquædam ma- 
gnitudines cylindri, qui funt in toto cylindro : Si aliæ item magnitudines,fpacia 
adn x adiećła', latitudinem habentia æqualem ipfi b d, multitudine cylindris æ- 
qualia , & bina ÓĆ bina habent eandem proportionem. dicuntur autem cylindri 
ad alios cylindros in figura infcripta conftitutos, ultímus autem nullo paćfo dici - 
tur:& fpacía dicuntur ad alia fpacía,ad gnomones ablatos ab eis quæcp duo fimí 
lis ratíonís in eadem proportíone: ultimum uero fpacium nullo padlo dícítur.
Confiât ígítur,cylindres omneš ad alíos omneš eam habere proportionem, qu2 
omnia fpaciaadomnísgnomones. Cylindrus ígítur,qui bafím habeatcum por
tions eandem,Sdaxem eundem,ad figurám portion! infcríptá,eam habebítpro> 
portíonem,quá fpacía omnia ad omneš gnomones.Et quoniam erant lineæ que 
dam polí tæ æquales, in quibusn o,ÓĆ ad unamquancpaccefíit fpacium fuperás 
formaquadrata,latera ueroexcefluumínter fcæqualiter fèfèexcedentia, SCerát 
exceiTus eorum æquales íllarum minimæ: &Ć alla item erant fpacia ad ípfamnx 
adiaccntía, latitudinem ipfi bd æqualemhabentíá,multitudine æqualia fpa- 
ctjs prius díčfis,magnítudíne uero unumquodcp maximo illorum æquale,maní 
féftum eft quod omnia fimul fpacía quorum unumquodq? æquale efi maximo, 
ad omnia alia fpacía minorem habent proportionem, quàm n x ad lineám æqua 
lemutrifq3fimul,dimidiæno,&terriæparti xo. Confiâtígítur,eadem fpacíaad 
omnis gnomones maiorem habere proportionem,quàm n xad lineám æqualem 
utriftp fimul,dimidiæno,êdduabustertijs ipfiusxo. Cylindrus ergo qui bafim 
habet cumportione eandem,ÓĆ axem eundem,ad figurám portioni inferiptam, 
maiorem habet proportionem,quàm n x ad lineám æqualem utrifèp fimul,dimi- 
diæ n o, Sd duabus tertijs x o. Eft autem n x æqualis d f, dimidia uero n o æqualis 
ipfi d h lipfis autem tertijs ipfius x o,æqualis eft îpfa d r. totus ergo cylindrus ad fi 
guram portioni infcripta, maiorem habet proportionem, quàm d fad h rrquamr 
uero proportionem df habet ad h r,eandem oftenfûm eft habere cylindrům ad 
conum z:maiorem ergo proportionem habebit cylindrus ad figurám portioni

m 3 inferiptam.
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infcriptam,quàm ad conum z,quod eiïenon poteftinam oftenfum eß, figurám 
ínfcriptam cono z eile maíorem. Non eft ergo portio fphæroidis eono maíor. 
Verum fi fieri poteft,efto minor eodem. Rurfus autem ínfčríbatur portioni figu 
ra folida,óć altera círcumfcríbatur ex cylindris æqualem altítudínem habentibus 
compofita hocpaćło, ut círcumfcríptaexcedat ínfcriptam minus eo quo conus 
z excedit portionem,Sć cætera fuperíoribus eadem difponantur.Cum itaque in- 
fcrípta figura fit portíone mí nor,Sčcírcufcrípta mí nus excedít ínfcriptam, quám 
conuszportíonem: fequeturex hoc,figurám círcumfcríptam conoz minorem 
efie. Item primus cylindrus eorum qui font ín toto cylíndro,axem h abens d e,ad 
primům cylindrům ín figura círcumfcríptaconftítutum, Sč axem eandem habe* 
tem,eam habetproportíonem, quam ultimum fpacíum eorum quæ ad x n adía- 
cent, latitudínem habentíú æqualem íp fi b d ad fe ípfom. utraq? ením font æqua 
lia. & fecundus cylindrus eorum qui font ín cylíndro toto, axem habens æqua- 
lem ípfi d e,ad cylindrům fibiconiunćłumin figura círcumfcrípta conftítufum, 
eam habet pró portíonem, quam fecundum fpacíum eorum quæ ípfi n x adíacět, 
latítudínem ípfi bd æqualem habentíum, habet ad gnomonem ablatum abeo, 
&alíorum cylíndrorum ín toto cylíndro conftantíum, qui axem habent ípfi d e 
æqualemtunufquifcp ad cylindrům fibí coníunéfom ín figura circumícrípta con 
ftítutum,eam habet proportíonem,quam fpacíum fibí correfpondenseorû quæ 
ad nxadíacent,ad gnomonem ablatum abeoantęultimum dićłum. Omnešígi 
tur cylíndrí,quíín toto cylíndro confiftunt,ad omnís cylíndros ín figura círcum- 
fcríptaconftítutoseam habebunt proportíonem ,quam omnia fpacía ad n x ad- 
íacentía,ad ípacíum æquale fpacío ultimo pofito,&gnomoníbus ablatís ab alijs 
eadem ratione,ut fuprà faćłumeil.Cumígíturoftenfum fit,fpacía omníaadno 
adíacentía,ad fpacía omnia excedentiafcrmaquadrata,deptomaximo,maioretn 
habere proportíonem, quàm x n ad lineám æqualem utrifcpfimul,dimidiæ no, 
Sć tertiæ parts x o, confiâteadem fpacía ad reliqua quæ font æqualia ultimo fpa
cío pofîtOj&f gnominibus qui à reliquis font ablati, minorem proportíonem ha
bere,quam n xad lineám æqualem utrifcp fimuhdímídíe n o,Sć duabus tertrjs ip 
fius xo. Vndefcquitur, cylindrůquocpqui bafimhabeatcumportioneeandê, 
Sćaxemeundem,ad figurám círcumfcríptam minorem habere proportíonem, 
quam fd ad h r.quam autem proportíonem habetf d ad h r,eam habet dićłus cy
lindrus ad connm z.mínoremígíturhabebítdíéfos cylindrus ad círcumfcríptam 
figurám ,quám ad conum z: quodqutdemeíTenon poteft.nam oftenfum eft,fi- 
guram círcumfcríptam conozefle minorem. Non eft ígítur portio fphæroidis 
minor cono z : neque,ut prius oftendimus,maíor : necefíe eft ígítur,eídem effe 
æqualem.

3 ż C31 fphproídis piano fccetur non foper axem erećło,neqp per centrum du
^jćło,eiusportio minor ad abfcí forem coní ,quí bafimhabeatcumportíone 
eandem, SCaxem eundem,eam habebit proportionem,quam utraq; fimul linea 
dímídia eíus quæ íungetuertíces portionum efiećłarum, SC axís maíorís portio- 
nís ad axem portionís maíorís.Díuídatur ítacp alíqua figura fphæroides,ut dićłu 
eft : &Ć díuííá ípfa alío piano per axem dućło, erećło foper planíí fecans,efto figu 
ræ fećłio a b c d co ní acutíanguli fećłio : planí autem fecantís figurám fit a c linea 
rećła.óć ducantur p r,s t equedíftantes ípfi a c,óć contingentes fećhonem coní in 
punćłis b,f:8ćab eis exeant plana æquediftantia piano fecundum a c dućło. con 
tingentquocpipfàm fphæroidem in punćłis e ,f:ôi erunt uertíces portionum co- 
iunćłi,dueta b f linea.ípfa uero tranfibit per cencrumrSć efto centrum fphęroidis 
Sffećtio nís coní acutíanguli h.Quoníam ígítur pofitum eft,figuram fecarí piano 
foperaxernnonerećło, fećłioeritconi acutíanguli fećłio,óčeíus díametroscd. 
Sumatur cylindrus axem habens ín direćłum b d, ín cuíus foperficíe ent conía- 
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eùtianguli Tertio circa diametrum a c conftituta: zLconus qui habeat uerticê pun 
ćłum b,là cutus fupcrficieerit coni acutianguiifeclio circa diametrum a cconfia- 
tuta: erít iam quoddam cylindri fruftum, quod bafimhabetcum portione ean- 
dem, 8C axem eundem: 8ć ab ici 
for coni qui habeat eâdem cum 
portionebafim,& axêeundë» 
Oftendendum eíl igitur, quod 
portío fphæroidisæuius uertex 
eil punćlum b, ad abfciforem 
coni, qui bafîm habeat cû por- 
tioneeandem,ôC axemeudem, 
eam habebit proportionem, 
quam d g ad d £ Eíto autem fg 
æqualis hf. Sumaturitaqueco 
nus quidam , in quo z,qui ha
beat ad abiciforem coni bafim 
habentis cum portione eandê, 
& axem eundem,eam propor- 
tionem,quant dgaddf.Si dica 
tur,portionem fphæroidisnon 
efleæqualem cono 2 , eílo pri
mům,il fieri poteil,maior eotôÉ 
infcribatur portion! figura foli- 
da,6ćaltera círcumfcríbatur,ex 
cylíndrorum fruftís altítudine 
æquafem habentibus compo- 
fita,íta utcircumfcriptaexcedatínfcríptam minus eoquoportío fphæroidisex- 
cedit conum z.Símílíter iam præcedenti oftendetur, inícríptam figurám cono z 
eile maíorem, 8C fruftum cylindr! quod bafim habet cum portione eandem ,Sća- 
xemeundem,ad figurant inícríptam maíorem habere proportionem , quâm ad 
conum z:quod eile non poteił. Non erít ergo portío fphæroidis conoz maior. 
Sed efto ítem,fi effe poteft,minor:Sć rurfus ínfcrípta fit portion! íblída figura, ÓĆ 
altera círcumfcrípta ex cylíndrícís fruftís æqualem altitudinem habentibus com- 
pofita, íta utcírcumfcrípta figura excedat inícríptam mínuseo, quo conus zex- 
cedít portíonem. Rurfus eadem ratione oftendetur, círcumíčriptam figurám co
no z eflě minorem, ÓĆ fruftum cylindr! quod bafím habeat eandem cum portio
ne , &axem eundem, ad círcumícríptam figurám habere minorem proportio
nem,quám ad conum ztquodeftertonpoteft.necp igitur fphæroidis portíomi
nor efle poteftconoz.quare conftat,id quod fufceperamus demóftrandum. CVíuslíbet fpheroídís figuræ piano fedlæ fuper axem erećlo, no aút per cen- 3 ? 

tru dućło, maior portío ad conum qui bafim habeat cum portione eandem, 
&axem eundem,eam habetproportíonem, quam habet linea æqualis utríícp fi- 
mul,dímídío axí fphproídís,& axí mínorís portíonís ad axem mínorís portíonís.

Secetur itaqj fphæroides,ut dićłum eftrfečla uero ipfa figura piano alío fecun- 
dum axem dućło, fuper planum fècans erećlo,figuræ quídem efto abc coni acu 
tiangulifećtio.eius autem diametros,£ćaxis figure b dtplani uero fecantis feélio 
fit c à linea rećła .erít autem ípfa angulís rećlis fuper b d. Efto autem maíor portío 
num,cuíusuertexfit bpunćlum,Sćcentrumfphæroidis fith.addatur autem dg 
ad e dsípfi d h æqualis,& b f eídem fit æqualis. Demónftrandúm eft,portíonem 
fphæroidis cuíus uertex b punélum, ad conum qui habeat bafim eandem cum 
portione axem eundem,eam habere proportíonem,quam e g habet ad e : d. Se
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cetur iam fphæroides piano per centrum dućło, Sć fuper axem ercćto: 8ć à circulo 
inde fado conus exurgat, qui uerticem habeat pundum d. Eft iam tota fphæroi- 
des dupla portíoníshabentís baiïm circulum circa díametrum k 1 conftitutum, 
uerticem autem pundum d, Dida uero portío dupla eft coní, qui habeat bafim 
cum portione eandem, ÓĆ 
axem eundem. hæc enim 
oftenfa funt. Tota igítur 
fphæroides,dićli coní qua
drupla exíftít.conus autem 
ífte, ad conum habentem 
bafim círcuíum circa diame 
trum a c defcríptum,uerťí- 
cem uero pundum d, ha- „ 
bet proportíonem com po- A 
fitam ex ea quam habet h d 
aded,6čexea quam habet 
quadratum kb ad quadra- 
tum ea : quæ eft eadem ci 
quam habet co teil tum fub 
b h,h d,ad íd quod fub b e, 
e d contínetut. quam uero 
proportíonem habet h d
ad e d,hanc habeat x d ad h d.Habcbít ígítuf contentum fub x d,b h, ad coûtent® 
fub b h,h d,eam quam d h ad d é.Proporrio autem compofita ex ea quam habet 
contentum lub x d,h b,ad contentû fub b h, hd:SCex ea quam habet contentum 
fub b h, h d, ad contentum fub b e,e dteadem eft ei quam habet contentum lub 
x d,b h, ad contentum fub b e, e d. Conus igítur qui bafim habet circulum circa 
díametrum k I conftitutum , uerticem uero pundum d , ad conum qui ba
fim habeatcirculum circa díametrum a c defcriptum,uertícem ueropundum d, 
eam habet proportíonem, quam contentum fub xd,b h,adcontentumfub b e, 
cd. Conus autem quibafim habet circulum circa díameti um a c,uerticem uero 
pundum d ,ad portionem fphæroidis, quæ bafim habeateandem eidem.SC axé 
eundem,eamhabetproportíonem, quam contentum fubbe,ed,adcontentum 
fub fe,d e: h oc eft,b e ad ef. nam mínus quámdímídíumípfius fphæroidis,ad co 
num qui bafim habeatcum portione eandem, & axem eundem,oftenfum eft* 
quodeamhabetproportíonem, quamlinea quæ fitæqualis utriftp fimul, dimi- 
dio axi fphæroidis, ÓĆ axi maioris portionis,ad axem maioris portionis. ea uero 
eft ilia quam habet fe ad b e. Conus igitur qui eft in dimidia fphæroide, ad por- 
tionem fphæroidis dimidio illius minorem, eam habetproportionem,quam co> 
tentumfubxd,bh ad contentum fub fe,de. quoníá autem tota fphæroides,ad 
conumíneíusdímídíoconftitutum,eamhabet proportíonem ,quam compræ> 
henfum fubfg,x d, ad compræhenfum fub b h, xd. nam utracp quadrupla eft: 
Conus autem in dimidio fphæroidis conftitutus, ad portionem eo dimidio mi
norem,eam habet proportíonem, quam côtentum fub x d,b h, ad contentû lub 
fe,e d; fphæroides quoqj totum ad portionem eius minorem,eam habet propor 
tionem,quam contentum fub fg, x d,ad contentum fub fe,e d. quare ÔC maior 
fpheroidis portío,ad minorem,eam habetproportíonem,quam exceffus quo co 
tentum fub fg,x d excedit contentum fub fe,e d. Contentum autem fub fg,x d, 
excedit contentum fub fe,de,eoquod continetur fubxd,eg,&eoquodconti» 
neturfub fe,x e. Habet igítur maior portío ad minorem, eam proportíonem, 
quam id quod eft æquale utrifqj fimul,contento fub x d,e g, & content© fub f e,
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xe adcontentumfub fe,e d : portio uero fphæroidis minor,ad conum bafimha- 
bentem cum portioneeandem,óćaxem eûdem,eam habet proportionem, quam 
contentum fub fe,e d ad contentum fubb e,e dihabetenim eam proportionem, 
quam f h ad b e. Conus autem in minori portione conftitutus, ad conum qui eft 
in portíonemaíorí, eam habetproportionem-quam cotentum fub b e,e d adqua 
dratum b e.nam cum coni habeantbafes æquales.altitudinum proportionem fe> 
quentur : habet ítacp 3ćmaior portio fphæroidis ad conum in ea infcriptum eam 
proportionem,quam habet id quod eft equale utrifcß fimul,contento fub x d,e g, 
ÓĆ contento fub fe,xe,ad quadratum b efÊa uero eademeft eiquam habeteg ad 
e d.nam contentum fub x d, e g,ad contentum fub xd,e d,eam habet proportio- 
nem^uam e g ad e d:Si contentum iùb fe, x e,ad contentum iub fe, h e eam ha
bet proportionem,quâe g ad ed. Propterea quod linea xd,h d,de, iuntinteriè 
proportionales, Sť h d æqualis g d.'igitur id quod æquatur utrifcp fimul contento 
iub x d,eg,Sv contento fub fe,x e,adid quod æquatur utriicßfimul, contento fub 
x d,e d, ÓĆ contento iub f e,h e,eam habet proportionem,quam e g ad e d’.quadra 
tum uero ipfius b e, æquatur urrifçp fimul,contento iub x d,e d, &contento fub 
f e,h e.nam quadratum ipfius b h,æquatur contento fub x d,e d.ExceíTus autem 
quo quadratum b e excedit quadratum b h, æquatur côtento fub fe,h e.cumb h 
êêbffîntæquales. Confiâtigitur, quodmaior fphæroidisportioadconum,qui 
bafim habeat cû portione eandem, ÓĆ axem eundenqeam habeat proportionem; 
quam e g habet ad ed.

SI figura fphæroidis piano fècetur,neq5 fuper axem erecîo, neq? per cêtrum du 34 
<fîo:maior eius portio ad eum coni abfciibrem qui bafim habeat cum portio
ne eandem,6ć axem eundem,habebiteam proporcionê,quam linea quæ fit æqua 

lis utrifq? fimul,dimidiæ illius quæ portionum indeeffeêîarum uertices iunxerit, 
&axi minoris portionis ad axem minoris portionis habueriu Secetur itaque
iphæroides, ut di - 
dum eft. ipib autê 
ÎèdOjper aliud pla
num iècundum a- 
xemdudum,etere 
crum fuper planû 
fecans,figuræ qui- 
dem feéiio efto a b 
c d coni acutiangu 
li fećtio : planí autê 
figurám fecantis fît 
aclinea recftarducâ 
tur autem pr,ft æ- g 
quediftantes ipfia 
c, & contingentes 
in punâis b d coni 
acutianguli iètfîio-
nenuSć exeant ab eis plana æquediftantia piano fècundum ač dücio.contingét 
quocp ipfafphæroidem in punchs b d, Sêerunt uertices portionum punfla b,d: 
ducatur iam b d linea rečta coniungens uertices portionum effećtarum : trâfîbit 
autem ipfa per centrum, & efto h cêtrum maior portio dimidio fphæroidis. fit ilia 
cuiusuertexeftbîadtjciatur ipfî d h æqualis d g, æbf eidem.Oftendendumeft, 
maiorem fphæroidis portionem ad abfciibrem coni, quihabeat bafim cum por
tione eandem,&Caxemeundem,eam habereproportionem,quam egad ed.fece 
tur enim ipfum iphæroides piano per centrum dućto,S€ æquediftanti ipfî piano 

n quod
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quod iêcundum a c dućtum eft : & infcribatur dimidiæ portîoni iphæroidis ab- 
iciforconi}qui uerticem habeatpuncftum d.SCquam proportionem habet d h ad 
e d, eam habero x d ad h d : fîmiliter iam fuperioribus oftendetur, abfciforem co- 
ni dimidio iphærodi infcriptum, ad ab fciforem coni in minori infcripto eam ha
bere proportionem, quam contentum fub x d, b h habet ad contentum fub b e, 
e d: Si abfcifor coni in minori portione coftitutus ad portionem cui eft infcriptus, 
eam habet proportionem,quam contentum fub b e,ed ad contentum fub fe,e d. 
habebit ergo abfcifor coni in dimidia fphæroide infcriptus,ad portionem mino
rem fphæroidis eam proportionem,quam contentum fub x d,b h ad contentum 
fub f e,e d. Quarc tota fphæroides habebit ad abfciforem coni in dimidia fphæ- 
roídcínfcríptí eam proportionem, quam contentum fub f g,x d ad contentum 
fub b h,xd.namutrumque eft quadruplumutriufcp. Abfciforautěconi dićłus 
ad minorem fphæroidis portionem eam habetproportionem,quam contentum 
fub xd,b h,ad contentum fub f e,e dihabebítergo tota fphæroides ad eíus mino 
rem portionem eam proportionem, quam habet contentum fub fg, x d ad con
tentum fub fe,ed.ipiauero maior portioad minorem eam habet proportion?, 
quam habet exceifus, quo contentum fub fg,xd exceditcotentum fub fe,e d,ad 
contentumfubfe,ed:minorautemportio ad ab fciforem coni inea defcripti, ea 
habetproportionem, quam contentum fub fe,ed,ad contentum fubbe,ed.nâ 
oftenfum eft eam habere proportionem,quâ f e ad b e- Ab f čí for uero coni in ma- 
fortportionedefcriptus, eam habetproportionem ad abfciforemconidefèriptS 
in minorej quamcontentum fub be,ed adquadratum bc. Abfcifores enim 
conorumdictihabcnt inter fe proportionem fuarum altitudinum : eorum uero 
altitudines eam habentinter fe proportionem,quam de ad eb thabetautem ma
ior fphæroidis portio ad ab fciforem coni in ea defcriptû eam proportionem, quâ 
exceifus quo contentum fub fg,x d excedit contentum fub fe,e d ad quadratum 

b e habet. Hæcautem eadem proportio,eademratione,utfuprà 
factum eft, demonftratur efle eadem,quam

habet e g ad e d.

F I N I V N T A R C H 1 M E D Í S INVENTA DE CO* 
noidalibus SCfphæroidibus figuris.

A R C H IM E D I S DE L 1/
N E 1 S S P I R A L I B V S*

archïmedes D q Si* 
theo Salutem ♦

ORVN ^uæadCononemmiifafueranttheorematum,qu<j 
rum aiïîduè à me flagitas ut demonftrationes confcribam, corn 
plurium quidem confecftas habes in illis quæab Hercule allata 
funt,quafdamuero in hoc libro collegi, quas ad temitto. Veru 

i ne mirere, Ci in huiufmodi demonftrationû expofîtionem plu- 
j rímumtemporísconfumpíímus.Hocenímnobís accidit,pro

prer id quod antequam de his fcriberemus, eos percontari & perquirere ftatuera- 
m us, qui circa doârinas uerfati funt, quicp fibiifthxc inueftiganda propofue- 
rant.Nam certa quædamfunt in Geometria theoremata, quænon breuiter tradt

pofle
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poffeprincipio uïdeantur, eorum inuèftigationem tempore intercipiête. Conon 
quidem non temporis fatís ad hec excogítanda fbrtitus,uitam pcrmutauit,Sû'pfa 
reliquitinexplicata, cum ilia inueniflèqôf alfa quám pIurímaperquífiíTet,acmul- 
tumadeógeometrícas facukatesamplíaífet. Nouimus èriim quantum in génij, 
quàm admirabile in eo uíro iudicium uigebat, quàm non uulgarïs circa docfiri- 
nas Sč affidua opera, quàm excellens ftudium. Multis autem annis poił Cono- 
nis mortem neminem accepímus inuentum fuíífe, quíneunum qui dem proble- 
matračlaretentarít.Equídem ftatuo eorum unumquodq? perluiłrare. nam duo 
quædam ex his quæ habentur in Conone, funt quæ minimedepræhenfafuere.. 
T andeiii uero accedemus, ut hi qui cuncfîa fè gloriantur inueniflemullam autenl 
proferunt eorum quæprofantur demonftrationem, reprehendantur.namexhis 
quæ à fèinuenta uolunt,falfa quædam, 6ć à naturæ funt poteftatepenitus aliéna» 
Quorundam uero iam tenes demonftrationes ad te miifas, quorundam in hoc li
bro contulimus, dignum exiftimantes eife ut ea tíbí explicaremus. Primům itaqj 
problematum erat, Sphæra data fpacíum ínuenire quod fuperficíeííllíus effetæ- 
quale.quod quidem quamptimû fuit dedaratû ex libro quem de Sphæra confeci 
mus.Nam cum íbi demokratům effet, fuperficiem fphæræ maximo in ea circulo 
quadruplant haberi,illico patuit fpaciû inueniri pofte fuperficiei fphçræ æquale* 
Secûdum autem, Cono feu cylindro dato fphæram ipfî cono uel cylindro æqua
lem inueniri. T ertiû, Datam fphæram fie fecare,ut eius portiones inter fe propo 
fitam proportionem tetíneant.Qúartú, Datam fphæram ficfecare piano, ut por
tiones fuperficiei fphæræ feruent inter fe datam proportionem. Quintum,Data 
fphæræ portioném alteri fphæræ portioni datæ fîmilem reddere. Sextum, Dua- 
bus poïtionibus fiue eiufdem fine nô eiufdem fphpræ datis, tertiam fphçræ por- 
tionem ínuenire, quæ alteri portions datarum fit fîmilis, fuperficiem uero fuper
ficiei alteríus portiónís habeat æqualem. Septimum, Ä data fphæra portioném 
earatione abfcindere, utabfcifa inde portio ad conum qui eadem baie Sćeadem 
confiât akitudine,cum portione quameunq? datam proportionem habeat, quæ 
quidem proportioéa quamtriaad duohabenqproportione minimemaior exi- 
ftat. Horum igitur inuentorum omnium Hercules attulit demonftrationes » 
Id autem quod pofthæcerat feparatum,falfum exiftit.Eft autem huíuímodí : Si 
fphçra piano feceturin partes inæquales,maiorportiohabebitadminorem eam 
proportionem duplicatam,quam maioris portionis fuperficies ad minoris habet 
fuperficiem. Cóftat aütem ex his quæ ad te rnifla. funt, hoc falfum elle.Erat ÓĆ itê 
hoc feparatum in illis.Si fphçrain partes inæquales fecetur,piano credo fuper ù- 
na quacuncp ex his quæ funt in fphæra diametro, maior portio ad minorem eam 
proportionem habebit, quant maior diametri portio ad minorem. Nam maior 
fphæræ portio ad minorem habet proportionem minorem, quàm fitea quæ eft 
fuperficiei maioris ad fuperficiem minoris duplicata proportio;maioremuero,cp 
feíquíakeraíllíus.Erat autem SC ultimum problema feparatum,falfum:Quod fi 
fphæra alicuius diametro in partes inæquales feindatur, ita ut quadratum maio
ris partis quadrato minoris exíftat triplům,&per punćłum huius diuifîonis aga- 
tur planum erećłum fuper diametrum ipfam,figura tali fpecie conftans qualis eft 
uidelicetfphæræportio, maxima eft aliarûportionum omnium quæhabeantfu
perficiem fibi æqualem.Quod autem hoc falfum fît,ex his theorematibus manifë 
ftum eft,quæ ad te prius mifîa funt.Nam demonftratum eft,dímídíam fphæram 
elfe omnium fphæræ portionum maximam,quæ æquali inter fè fuperficie fphæ- 
rica contineantur.Pofthæc circa conum quoqj hæcproblemata habentur: Si co* 
ni rećłanguli fedio diametro quiefeente circumferatur, ita ut diamètres fît axis, 
figura quæ à coni rećłanguli fcćtione compleďtí tur, conoidale uocetur. Quod fi fi 
giitam conoídalem planum coniigcríqSčakerum planum dućatur piano cótín- 

n i genčí
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genti æquediftans, quod aliquam conoidalem portionem abfcindat, hüius por 
tionis abfcifæ bafis appelletur planum abfeindens,uertex uero punćłum ílludín 
quo akerum planu conoídale cótíngít. Quod fi dićła figura plano fecetur erećło 
fuperaxemæius fećłionem confiât circulû fore. Quod aûtportio abfcifa fefquial 
tera erit coni bafim haben tis cum portíone eandem,SC axem eundem,hoc nos de 
monftrare oportet.Item fí conoídalís duæ portiones abfcíndátur planíš utcunqp 
dućłis,quod fećłiones indeproueníentes fintconi a cutíangulí fećłiones cóftat, fí 
plana abfcíndentía fuper axem non fuerít erećła. Quod autem portiones habeát 
ínter fe proportionê eam quam habent inter fe poteftate lineæ dućłp à uertícibus 
earum æquediftantes axí ufquead plana abfcíndentía,hoc reftatdemóftrare.Ho 
rum ením ad te nondum funtmiflæ demonftratíones. Poil hæc uero circa fpíra- 
les líneas hæcfuerât propofita. Eft autem hocuelutí alíud problematum genus, 
nihil cumprædiclis communícans,dequíbus tibi in hoc libro confcrípfimus de- 
monftratíones.Sunt autem huíufmodí. Si rećła linea ín piano altero eíus termí
ne quiefcéte círcumferatur, donec ad locum redíerit unde primo cœpit mouerí,

fimul cum hac circumdućła linea punćłum feratur, ÓCípfumfibí ípfi æquali 
femper uelocítate moueatur feeundum ipfam lineám motam , íncípiatcp à ter- 
mino lineæ quiefeente uerfus akerum ferri pućłum huíufmodí fpíralem lineám 
ín piano defcribet.Díco ítacp fpacíum à linea fpíralí,&L á linea rećła quæ círcum - 
dućłafuitcomprenfum ,tertiam partem elfe círculí eíus qui centrum habeat pun 
ćłum quíeícensjínteruallum uero feeundum eam lineæ motæ partem>quæà pun 
ćło moto fuerítín una círcumuolutíone permeata. Et fí lineám fpíralem linea re
ćła contígerít ín punćło quod fuit ín fpíralí ultimo produćłum,alia item linea re
ćła à punćło circumdućłac quiefeente ducatur ad ipfam circumdućłam, & in lo
cum unde mouerí ceperat regreffa feeundum angulosretfiosquoufq? cum con
tingente concurrat : dico hanc lineám produćłam circumferentiæ circuit in pri
ma circumuolutioneproduélieiTeæqualem. Item fi linea circumdućła, & pun
ćłum latum feeundum íllam pluribus círcumuolutíonibus círcumferantuis&fin 
locum unde mouerí ceperát mukotíens reftítuantur : dico fpacíj íllius quod ín fe- 
eunda círcumuolutíone fuerítá fpíralí linea compi ehenfum,duplum íllud exíftet 
quodíntertía compræhendetur. Quod ueroín quarta triplům, quod ínquínta 
quadruplum,& fic deínceps femper fpacia ín pofteríoríbus círcumuolutíonibus 
conclufa,feeundum confequens augmentům numerorummukíplícía erunnad 
fpacíum ín íeeunda reuolutíone conclufam.Spacmm uero ín prima reuolutíone 
çontentum, fèxta pars exíftet fpactj ín feeunda reuolutíone comprenfi.ltem li ;n 
fpíralí linea duo punćła notentur, ÔC ab eis íungantur lineæ reefiæ ad termínům 
lineæ circumducfiæ quiefcentem,8ć duo circuit círcumfcríbantur centro quod fit 
punćłum quíefcens feeundum ínterualladuarum línearum rećłarum, quæ ad 
quíefcentem lineæípíralís termínům dudfæfuerunt, & earum línearum minor 
extraducatur: díco fpacíumcomprenfuma circumferentiæ maíorís círculípar
te ilia quæ íneandem partem cum linea fpíralí fertur, medíaép ínter lineám fpí
ralem Sč rećłam lineám habeatunSť à linea rećła extra dućła, & á linea fpíralí ad 
fpacíum compræhenfum fubmínorís círculí ea circumferentiæ parte quæ ínter 
eandem lineám fpíralem Sć lineám rećłam media exíftír.Sť íub linea quæ earû ter. 
mínos íungít,SCfubeadem linea fpíralíeam proportíonem habet, quam linea 
(ěmídíametros maíorís círculí cum duabus tertíjs íllius exceífus,quo femídíame- 
trummínorís excedít,habetad eam femídíametrum maíorís cum unadićłi excef- 
fus tertía parte.lftorum ítaqj & alíorum circa fpírales líneas lunt à me in hoc de
monftratíones collatæ. Præmittuntur uerd ueluti in cæteris quæ geometricadi- 
ièiplinaiunttra<ftata,quædam,quæad illorum demonfirationem funt pernecef- 
faria.Sumo autem ín his quoep ea quæ in alijs quos prius edídí librís fumpta fue- 

. " «unt,
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rtïht,uidelïcetHnéârum inæqualium & fpaciorum inæqualium excéiïus,quo ma : 
«us excedit minus, ílli adiećłus fieri poteft utuincatomnem propofitam quorum- 
çunqj inter fe relatorum proportionem. •
SI fecundum quampiam lineám punćłum feratur,ipfum fibi ipfi æqueueloci

ter, 8C in latione ilia duas lineas permeet,lineæillæeandêinter fe proportions 
habebunt,quam tempora habent quïbus punćłum lineas permeauit, Feratur > 
itacpquoddâ pućłum fecun- 
dú lineám a b,equeuelociter 
fibiipfi.Etfumantineaduç A t i e b
lineæ e d,d e. Efto autem tê» 1 ‘ ’
pus,inquopunćłupermea- \------- <-------_«------- £------.___________ M
uitlineâ ed,efto f g. inquo 
uero permeauit de,efto g h,
Oftendendumeftigitur,quod cd linea ad lineám d eeam habet proportionem, 
quam tempusfgadtempusgh.Exlirteisitacpcd, d ecomponâtur lineæad,dbs 
fecundum quamcuncp compofitionem ,ita ut a d excedat d b. & quotiês c d linea 
fumiturinadjtotiens tempus fgfumatur in tempore Igtquotíens autem de linea 
fumiturin d b,totiens tempus gh fumaturin gk. Quoniam itaqjfupponitur pû- 
ćłum æqueuelociter latum eífe per lineám a b, manifeftum eft inquo tempore 
lineám cd permeaueritjn tanto quamcunqj ipfi c d æqualem permeaturum eflè» 
quare palàm eft,quod lineám a dcompofitam in tanto tempore permeabit, quan» 
tum eft totum 1 g tempus,cum totíens íumatur c d linea in linea ad,quotiens tetn 
pusfgin temporel g, SCeadem rationein tantotempore punćłum permeabit li
neám d b, quârum eftgk tem p us. Cum igitur ad linea fitmaior b d,manifeftum 
eft, quod in maioritempore punćłum permeabit lineám a d, quàm lineám b d* 
quare collígitur,tempus 1 g maiusefle tempore g k.Símílíter autem oftendetur,fi 
extemporib.fgjg h corrtponantur tempora , fecûdumquamcûqjcôpofitionemy 
eo paĆło ut alterum excedat reliquum, quod compofitæ ex c d,ÔC d e lineæ fecun, 
dum eandem compofitionem altéraalteram fuperabit, eodem ordinefumptæcû 
temporibus.Conftat igitur c d eâdem ad d e habere propordonem, quam habet 
tempus fg ad ipfum tempus g h.

SI duopunćła in duabus lineís ferantur ,unumquod(pfibiipfi æqueuelociter, 2 
fumantur'que inutracp linea duæ lineæ, primæ duæ in temporibus æquali- 
busà punćłis permeatæ, & fecündæduæ in altera linea,fumptæ línep eandem in 

ter fe propordonem habebunt. Efto per líneamab punćłum feratur,ipfum fi» 
bij pfi æqueuelociter: SC alterum 
item punćłum per lineám kl. t f & ■>
Sumantur aut ma b duæ lineæ —»—i----- - ---------- ——.—ć__—.
cd,de et in linea kl fumant f g, kf •? . 1
gh.inquoautem temporepun 1
ćłum per ab latum lineám cd 7—------- , *__________ *
permeauerit, in tanto alteru pu» (
ćłum per kl latum permeet fg.
Similiterintanto tempore punćłum permeet linea,m de,inquanto alterum gh4 
Oftendendumeft, cd eâdem habere ad d eproportionem,quam fgad g h. Efto, 
ttaq? tempus,in quo punćłum lineám c d permeauiqm n,in hocitacp eodem tem
pore alterpm punćłum permeauit f g. Et item efto tempus n x, in quo punćłum -, 
permeauit lineám d e, SC tn hoc eodem alterum punćłum permeauit lineám gh. 
Eandem itaep proportionem habebit c d ad d e,quam tempus m n ad n x:8ćf gad 
g h eam habet, quam tempus m n ad n x, Confiât igitur,c d eâdem habere ad d e 
pToportionem,qaanyhabetfgâdgh* ” ‘...   >

n j Cis»
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que círculorum figura multorum angulorum circumfčríbatur , manífeftum eft, 
quod linea rećla ex omnibus earum lateribus compofita,omnibus fimul circulo
rum circumferentijs maior exiftat.

4

utparsipfîuslinegdu(flæ,qug / 
inter círcumferentíam et linea /
collocatá media deprghendít, j~
ad linea quæ íungít lùieæ col- 
íocatae 8ć du&æ termines in 
círcumferentía coftítutos,ha- 
beat quameunep proportions 
datam,dum tarne proportíoíl 
la minor exiftat proportions* 
quam habet dimidialine« in circulo čollocata^ad lineám quæ ä centro fit ad co- 

local*

roi A R C H I M E D I S L ï B »
5 Ircuîis quacunque multitudine datis ínuenírí quædam linea rećla poteft/ 

V_7quæ omnibus fimul datorum círcumferentijsmaíorexífiat.Síéním unicui 
que circulorum figura multorum angulorum circumfčríbatur , manífeftum eft, 
quod linea rećla ex omnibus earum lateribus compofita,omnibus fimul circulo
rum circumferentijs maior exiftat.

DVabus lineisinæqualibusdatis, altera rećla, altera čírcularí poteft ínue
nírí quædâm rećla linea,quæ maíoredatarumlínearum minor,& minore 
maior habeat.Si enfin exceifus quo rećla fuperat circulare, totiens fibijpfî coacer- 

uetur,donec maiorê rećla rećla data côficiat, deinde rećla data in tot partes çqua- 
les diuidatuqquotiens exceifus fibijpfî fueritcoaceruatus, unaex partib.illïsipfo 
excefîu minor exiftet. Quod fi circularisfitmaiorrećla, fi ipfirećlsunaparsćfj 
minima adijciatur, confiât hancrećlam ficconfećlam, maiorelinearû minorem, 
& minore maiorem haberi. nam quæ utríncp àdijciturpars,aut detrahitur,excef- 
fu minor exiftit.

ý Irculo dato,Alinea rećla ipfum contingenté,poteft à cêtro circuit linea quæ
damrećla ad rećlam contingentent hoc paćlo duci, utea ipfius dutflæ pars 

quæinter cotingentem êCcirculi círcumferentíam íntercípítur, ad íémídíametrS 
círculí habeat minorem proportíonem, quàm eacircumferentiæ pars quæ inter 
contaćlum 6č lineám dućlam media exiftit ad quamcunçp datant circumferen tise 
partem. Efto circulas datus a b c,cuius centrum fit k, & rećla linea d f côtingat 
circulum in punćło b.deturetiä 
parscircumfèrentiæ, quæcunc^ 
fuerít.Poteft autem ea circumfe- 
rentic parte data fumi hhea rećla 
maior, fit^ ea fumptae.Duca- 
tur autem à centro k h linea â g g. 
quediftans ípfidf, &C ponatur h 
g æqualis ípfi e,8ć tendens ad b à 
centro k dućla ad h educatur, do 
necconcurrat cum contingente 
in punćlo f. Bandem igiturha* 
betproportionêh fad h k,quàm 
b h ad h g.igitur f h ad h k mino
rem habet proportíonem,qua'm b h circtrmferentiæ pars ad datant cîrcnmferen- 
tiæ partem,quoniam b h linearećla eftminor areu b h,&linea h g maior eft data 
circumferentiæ parte.

6 Irculo dato,linea rećla in éo deinde collocata,quæ quidem diametro minor
exiftat, poteft à circuli 

centre» linea rećla ad círcumfe 
rentíam duci,qug à linea in cír 
culo Collöcatä eo paćłoiecef, e Q)

.... S '
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tocatam perpendicuíariter edućla * Efto datas circulas a b c,cuius centrum k, Sć 
in ípfo linea collocata rećla a c minor diametro,Sć habeat f adg minorem propor 
ti o nem,quam c h ad h k,quæ fit à cêtro k ad lineám a C perpendiculariter edućla, 
D ucatur autem à centro linea æqucdiftans ipfî a c, que fît k n; & educatur à pun- 
ćlo cfecunduangulosrećloslineacl ufquead lineám kn. trianguliita^chk,óć 
c k 1 funt fî mi les. quare eri t fîcut c h a d h k, ita c k ad c 1. Igitur f ad g m inorê propor 
tionem habet, quam ckad c 1. Quam itaqj proportionê habet f ad g, eam habeat 
c k admaiorem ipfa c l, quæ fît b n. Ponatur autem b n inter circumferentiam,6ć 
lineám collocatam per punćlum c.Hoc enfin fie poteft díuídí,utpars intra circu- 
lum collocetur, pars extra per punćlum cadhæreat ipfîknin punćlon,cumipfa 
fîtmaior cl.Efto itâcp fie diitiia &collocata.demum ducatur kb linea fêcansline 
am a c,primo collocatam inpunćlo e.Quoniam igitur kc ad b neam proportion 
nem habet,quam f ad g, habebit quoque e b ad b c, fîcut k c ad b n.igitur &Č fîcut 
f ad g.quare confiât propofîtum.

Elfdem quæ in præmifla funt pofîta retentis, Sč linea quæ in circulo fuerit col 7 
locata,extra circulum edućla,poteft à centro ad edućlam linea rećła fie extra 
circulum educi,ut pars eius quæ à circumferentia ôi ab edućla extra circulum co- 

præhendatu r,ad lineám iungentem lineæprincipio edućla?, & à centro extra cir
culum dutflæ termines in circumferentia notatos habeat quamcunqueproportio 
nem propofîtam,dum tarnen dićlaproportiofiteaproportionemaior quamha
bet dímídía linea in circulo col- 
locata , ad lineám quæ à centrö 
ad ipfam collocatam fît perpeti- 
diculariter edućla. Retineantur 
itaqueea quæ in præmiffa pofîta 
funt,&linea in circulo collocata 
extra ducatur, óćfitproportio da 
ta,quam habet f ad g maior pro- 
portione,quam habet ch adh k: 
eritquoeß maiorea quam habet 
kc,ad cl.Quamitaq; proportion 
nem habet fad s, eam habet kc 
ad minorem cl,quæ fît i n tendes 
in c. Poteft autem fie díuídi, &Č c ä
det intra lineám cl, cû fît minor ipfa cl. Cû igitur eanďemhabeatproportíonem 
kc adi n,quam fad g, Sć ipfa ei ad ic eâdemhabebit proportion?, quam f ad g. 
Circulo dato, et in circulo linea quæ diametro minor fît, altera item linea quæ 3 

circulum contingat in termine lineæ in circulo datæ : poteft à centro circuit 
linea rećla ad lifieâ rećlam educi,& ita in direćlum pet lineæ in circulo date ièclio 
nem ad circumferentiam protrahi, ita ut pars ipfîus inter lineám rećlam Sć circû- 
ferentiam deprehenfà, ad partem illam lineæ contingentisquæintra linêamip- 
fam à centro dućlam,Sćpunćlu contaćlus condudetur,habeat quamcùncppro- 
portionem datam,dû tarnen dićla proportio minor fueritea proportionê, quam 
dímídía lineæ in circulo datæ habet ad lineám quæ à centro fît ad ipfamin circa- 
lo datam perpendicuíariter edućla. Efto drculus datüs a b c d, eius centrum
k, & linea rećla fît in circulo data a c minor diametro, 8ć x 1 contingat circulum 
inpunćlo c.ÓĆproportioquam habetfadg, fitminoreaquamhabetchadhk. 
Eritquoq;minor eaquam habet ckad cl,fî klfîtæquediftanterdudlâipfih c.hà 
beatitaepkcad cx,eam quamhabet f ad gproportionem. quare cx erit maior cl. 
Defcribaturcirculus circa punćla kxl. Quoniam igiturxc maior eil ipfa cl, &C 
funt ambæad angulos rećlos lineæ k c m, poteft duci linea i n æqualis lineç c m, 

quæ

b
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quætendatadk.Igitur ídquodcontíneturfubxí,ílad contentumfubke,il,eS 
habet proportíonem,quam x i ad ke.ÓĆcontentum fub k i,i n ad contentum fub 
k i,cl,ficut i n ad c 1, & ficut 
xiadke,&fîcut cmadcl, 
&xc adkq&adkb.Et fr
eut x i ad k e, et ficut refîdua 
ic adrefiduam beeandem 
habebit proportíone, quâ 
x c ad k c,& quam g ad f.In 
cídit autem k n in contingê 
tem, & pars dus quæ inter 
drcumferentiam Street am 
ac capitur,uidelicet b e,ad 
partem cotíngentís inter k 
n,Sć cotadum,deprenfam 
eam habet proportíonem, 
quamf ad g.

9 TT“1 Ifdê quæ fupra pofita
1 yfunt retentis , S£ linea 

quæ in circulo datur extra 
circulum duda, poteft à cê<
trocirculi ad ipfam extra dudá linea quædâ reda fie ducfiut pars ipiius quæ inter 
círcumferentíam & lineám extra dudam compræhenditur,ad partem lineæ con* 
tingentis quæ inter contadum &ipfam à centro dudam intercipitur,habeat quâ 
cunq? datam proportíonem: dum tarnen proportío fit ea proportíone maior,quä 
habet dímídía lineæ in circulo datæ,ad lineám quæ à centro fit ad ipfam perpendi 
culariterduda. Efto datuscir 
culus a b cd, &reda in circulo 
data minor diametro fit a c,quæ 
extra circulum ducatur per pun 
dum c.& altera linea x c contins 
gat circulum in pundo c:SC pro 
portio f ad g fit maior proportío 
ne c h ad h k. eritquoque maior 
proportíone kc ad cl. Habeat 
igitur kc ad ex eâquam habet 
fad g : ergo c x minor eft ípfa c L 
Rurfus defrribatur circulus tra 
fiens per punda x kl. cum igi - 
tur x c fit minor ípía c 1,& ambæ 
altera alter! ad angulos redos in 
fiftSt,xc,óćkm:poteft in pont 
æqualis ipfi cm, quætendat in
punctum k. Cum ítaque cotentum fub x í,í I æquale eft contento fub k i, i n:con* 
tentum uero íub I i,ke, eft æquale contento fub ki, cl.propterea quod eft ficut ke 
ad í k,íta I c ad l i. Sícut ergo x i ad k e,fîc contents fub k i,i n,ad contenta fub k i,c 1* 
hoc eft ficut n i ad c 1, hocidêeft ficut cm ad c I. Eft aüt ficut c m ad c l,ita x c ad k c, 
hoc eft ad k b. Eft igit ficut x i ad k e, ita x c ad k b, & refidua i c ad refiduâ b e,ficut 
x c ad k c.Quam aût proportíonem h abet x c ad k c, eam h abet g ad f.incidit igitur 
k e in lineám extra circula dudâ,Sv b e inter extra dudam ôicircûferentiâ côpren> 
fa ad c i, inter côtadû ÓĆ ipfam k e intercepta eam habet,quâ f ad g proportíonem^
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SI iineæ quotcunq? numero confequenter diiponantur,quæ fefe æqualiter ex- 10 
cedant, fitcpexceiïus breuifffinæ illarum gqualisfitem aliæ fumantur Iineæ nu 
mero prædiôlis æquales, magnitudine uero unaquæq? æqualis longiffimæfillarüt 

quadrata omnium quæ funt æquales log!fiïmæ,ÔCquadratum Iongiffi'mæ,ÔC co- 
tentumfubbreuííTímaSC linea æquali,omnibus fimul æqualiter fefe excédent!' 
bus:hgc omnia fimul fumpta tripla erunt, ad quadrata linearum fefe æqualiter ex 
cedentium fimul fumpta. Sunto itacp quötufqj Iineæ commenter pofîtæ, quæ 
fefe æqualiterexcedant, abcdefgh. Sitaûthæqualis exceíTuítadíjcíatur uero 
ipfi b, linea i,æqualis ipfi h. ipfî qüocp c ad 
datur k, æqualis ipfi g. ipfi d addatur 1, a> 
qualis f .ipfi e apponatur m, æqualis ip' 
fie.ipfif addaturn,æqualisd. ipfigaddaz 
tur x, æqualis c, ipfîdemum h addatur o, 
æqualis b .Hæ igitur quæ confedîæ fiant,C' 
runt inter fe æquales, SC longiffîmæ prædi 
darum. Eft igitur oftendêdum, quod qua 
drata íftarum omnium fimul cum quadra* 
to ipfîus a, SCeo quod continetur fub h ,8C 
fub æquali omnibus fimul abcdefgh,tri 
pla funt ad quadrata fimul omnium a b c d 
e fg h.Eftitacg quadratum b iæqualeduo 
bus quadratis b,SC i, SC duobus his quæ fi> 
unt ex b in i. Quadratum uero k ceft cqua
îe quadratis k SC c, SCduobushisquæcontinenturfub ck. Similiter quadrata reli 
quarum quæ funt æquales ipfi a, erût æqualia quadratis partium fiiarum, SC duo 
bushis quæ fub earum partibus continentur. Quadrata igitur a b cd efgh , SC 
quadrata i k 1 m n x o, fimul cû quadrato a, dupla funt ad quadrata a b c d ef g h» 
Reliquum oftendemus,quod dupla eorum quæfub partibus uniufcuiufqj lineg 
æqualis a continentur,fîmul fumptacum contento fub h ,SC linea æquali omnib. 
fimul ab cd e fg h,funtæqualia quadratis ab cd efgh. Quoniam itacpduo quæ 
fub i SC b continentur,æquantur duobus cotentis fub h SC b:duo autem quæ fub 
k SC c,æquantur contento fub h,et quadrupla c,quía k eft dupla ipfîus h .Duo ue 
ro contenta fub 1 d, æquantur contento fub h, SC fexcuplo ipfîus d, quia I eft tri* 
pla ipfîus h.Similiter SC alla dupla eorum ,quæ fub partibus continentur,æquan 
tur contento fub h SC multiplie! cuiufcunqj fecundum numéros pares continent 
ter Iineæ fequenti multíplíces.Omníaígítur fimul fumpta cum eo quod confine^ 
tur fub h,SC fub æquali omnibus abcdefgh, çquabuntur côtento fub h, SC fub 
æquali omnibus: ipfi a, SC triplo ipfîus b, quincuplo c,ÔC femper im pari fecudum 
numéros impares commenter multipliées Iineæ fequentis. Quadrata quoqj ipfa 
rum a b cd efg h,æqualia funt ei quod continetur fub eifdem lineis.nam quadra 
tum ipfîus a eft æquale contento fub h, SC fub æquali reliquis illis quarû unaquæ 
que æquatur ipfi a.æquè multipliciter enfin h menfurat ipfam a, ficut a menfurat 
omnis fibi æquales fimul fumptas. quare quadratum ipfîus a,eft æquale conten
to fub h, SC omnibus fimul æqualib. ipfi a, SC duplo ipfarum b c d fg h. nam illæ 
quæ funt gquales ipfi a,omnes excepta a,duplæ funt adbcdefgh. Similiter qua 
dratum b æquat côtento fub h, SC fub linea æquali ipfi b,SC dupla ipfis c d e fg h. 
Etitem quadratum c æquatur contento fub h,ÔC fub æquali ipfi c,&dupla ipfarû 
defgh.Similiteraliarumquadrataæquabuntur contentis fubh, SCiub æquali 
unícuíque, SC dupla reïiquarum.quare confiât quadrata omnium æqualia elfe ei 
quod continetur fub h,SC fub æquali omnibus, SC ipfi a, ÔCtriplab,ÔC quincupla 
c,SC fecundum numéros continenter impares multiplie! fequentis Iineæ. Ex hoc 

ö igitur

K

i ' h l’ % n * 0

b C e s b



b

IO5 A R C H I M E D I S L I B»
f ígítur manífeftumeft,quadratafimul omnia linearum pqualíum ,fongíffíméqua 

dratis fimul omnibus Iinearum feie æqualiter excedentium minus quàm tripla cf 
fe,cumafiumptísquíbufdamtríplaemcíanturíí!ís. Reliquis uero,dempto Ion- 
giflïmæ quadrato, plus quàm tripla inueniûtur,cum affumpta fint minus quàm 
tripla ad quadratum longiifimæ. Et fi fimili forma defcríbátur ab omnib us, ÔC ab 
bis quæ fefe æqualiter excedunt, Sć ab his quæ funt æquales longi ffimę earû qui- 
dem quæ funt ab bis quæ fefe æqualiter exceduntformar um, minus quàm tripla 
.exiftent.Reliquarum uero, dempta ea quæ à longiffîma fiet,plus q uam tripla.na 
fîmilia fpecie eandem habebunt inter fe proportionem, quant quadrata habent.

ii Q"I lineæquotcuncp numeroconfequenterdifponâtur,quæfefeæqualiterex- 
cédant, ÔC aliæ item lineæ fumâtur,quæ quidem diétis lín eis fint multitudine 

una linea pauciores,magnitudine uero unaquæq^ æqualis lôgiiîimæ: harû æqua 
lium quadrata fimul omnia,ad quadrata linear« fefe æqualiter excedentiû, dem
pta illarum breuiffïma, maioremhabêtproportionem quàm quadratum fongif. 
fimæ.ad id quod eft æquale utrifqp fimul,ei quod fub longiffîma breuiffîmaq? co- 
tinetur, SC tertiæ parti quadrati lineæ illius qua longiffîma excedit breuifîîmâ. ad 
quadrata uero linearû fefe æqualiter excedentiû,dempto logiffïmæ quadrato,ha 
bentmaiorê proportion?,^ fitiuperiusdićła proportio.Efto itaqj quotcuncp nu 
mero lineæ fefe æqualiter excedêtes deinceps 
pofîtæ a b,excédés c d,SC c d,e f, SC e f,g h ,SC g 
h,ik,etik,lm,SClm,nx.Addatueroipfi cd 
quedâ c o equa! ts uni exceffui,SC ipfi e f æqua 
lis duob.e p,ipfi uero g h æqualis tribus g r, Oč 
altjs eodem modo erût.itacp quæ inde füntef- 
feéïæ inter fe æquales, & etiam ipfi logiflimæ 

: unaquçqjçqualis. Oftendendû itacp eft,qua 
drata fimul harum omnia, ad quadrata fimul 
omnia earû quæ fefe çqualiter excedunt,dem 
pto quadrato n x, minorem habet proportío- 
nem,q; quadratum a b ad id quod equaturu- 
trifcp fimul,ei quod continetur fub ab,n x, SC 
tertiæ parti quadrati n y. ad quadrata uero ea
rûdem dempto quadrato ipfius a b,maiorêproportione diéla habent proportion 
Jïiem. Adimatur unicuiqjearum, quæ fefe æqualiter excedunt, æqualis exceflus, 
quam itaq? proportionem habet quadratum a b ad utracp fimul, ad côtentû fub 
a b,u b,SC ad tertiâ partem quadrati a u,hanchabet quadratum odad contentum 
fub o d,d q,8Ctertiam partem quadrati o q. ÔC quadratum p f ad contentum fub 
pfszf,ÔCtertiampartemquadrati pz,&quadratareliquarum adipacia fimiliter 
fumpta.Et omnia harum omnium o d,p f,r h,s k,tm,y x;ad omnia contenta fub 
n x,ÔC æquali omnibus fimul díčlís lineis, & tertias partes quadratorum o q,p z, 
r 9,f?r,ts,yn. eandem habebunt proportionem, quam quadratum ab ad utraqj 
fimul,ad contentum fub a b,u b, & tertiam partem quadrati a u. Si igitur oftenda 
tur contentum fub nx, SC fub æquali omnib us fimul his o d,p f,r h,fk,tm,y x,et 
tertias partes quadratorum o q, p z,r 9, fer, ts-, y n,quadratís a b,cd, ef,gh,ik,Im 
elfe minora : quadratís uero c ó,ef,gh,í k, 1 m,n x maioraeffetpropofitum often- 
fum erit.Illud igitur quod fubnx,etfiib equaliomnibus fimul o d,p f,r h,fk,t m, 
y x,$C tertiæ partes quadratorum o q,p z,r 9,f?r,ts-,y n æquantur quadratís harû 
q d,z f,p h,TT k,sm,n x,ÔC contento fub n x,SC fub equali omnibus fimul o q,p z, 
r p,f5T,ts,y n, ÔC tertqs partibus quadratorum prædiétorum. Quadrata uero a b, 
ed,e f,g h,i k,l m,æquantur quadratís harum b u,q d^z f,p h,7rk,s m,8C contento 
fub b u;SC dupla ifiarum fimula u,c q,ez,g9, i tt,! s,cum quadratís prædiétarum 
fó ' îi-
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íínearum. Communia ítacp funt utríncp quadratalineæ æqualis ípfin x. Conten 
tum autem fub n x,Sč fub æquali fimulíftís o q, p z, r 9,fæ, t s,y n mínus eft con* 
tento fub b u, Sť dupla íftarum fímul a u,c q,ez,g 9,i zr,I s. quia lineæ nuper dídg 
funt æquales i ftís c o, e p,g r, i f, 11, n y. refiduís uero funt maíores . E t qu adr ata 
íftarum au,c q,ez,gp,í ;r,Is,maíora funt tertía parte quadratorum línearú o q, 
pz,r9,f5r,ts,yn.bočenímoftenfum fuitfuprà.Spacia ígítur prædida minora 
erunt quadratís íftarum ab,cd, ef,g, ik,Im.Relíquumígíturoftendemus,quod 
funt maíora quadratís c d,e f,g h, i k,I m,n y.Rurfus ítaque quadrata íftarum c d, 
e f,g h,í k, 1 m,n x,æquantur quadratís q c, e z,g 9,1' tt31 quadratís d q,f z, h 9,
k7T,ms,n x,Sícontento fub nx, & fub dupla harumfimul omnium cq,ez,g 9, 
17T,l <r,Sćfuntcomunia quadrata q d,zf,9 h, tf k,sm,n x. Maíus aût eft contenta 
fub n x, &č fub æquali omnibus fímul i ftís o q, p z,r t s, y n, contento fcb n x,
& fub dupla íftarum fímul omnium c q,e z,g 9,1 tt31 s. Šunt autem quadrata q o, 
z p,9 r3zr f,ts, y n,quadratís cq,ez,g9,Í7T,ls, plus quám tripla. Oftenfttm ením 
eftíftud.Sunt ígítur dídaípacíamaíora quadratís cd, ef,gh,ík,I m,nx, Quare 
conftat propoíitum.

Sí fpacíaquoqueforma fímílíadefcríbantur ab omnibus, Sćab his quæ fe- cûroll<iriïi 
iè æqualiter excedunt, & ab his quæ funt æquales longiiTirnæu'llarum formæ om pr£miß<£. 
nium,quæ ab his quæ funt æquales longiffimæ producentur, minorem propor- 
tionem habebunt ad formas fîmul omnis,quæ jn oducentur à lineis fefeæquali- 
ter excedentibus,dempta breuiffîmæ forma,quam quadratum lôgiftîmæ ad utra 
que fimul,&contentum fub longiffima Sć breuiffîma, & ad tertiam partem qua- 
dratilineæ illius qualongiffima breuíffimaexcedít.ad formas autem eafdem,de
pta longiffimæ forma,proportionem habebunt dida proportions maíorem. Si- 
miles ením fpaciorum formæ eandem habebunt, quam quadrata habuerunt, 
proportionem*

Si linea reda in plano fit ducia,Sć quíefcente altero eíus termíno æquali uelo- TDiffinitio 
citatecírcumferatur,donecreftituaturíneumlocumundemouerí cœperat: ôffî- nes< 
mulcum linea circumlatapûdumferatur æquali uelocitate ipfumfibtjpfi, SC per 
fe fecundum didam lineám latum,incipiens à termine quíefcente: punctum hoc 
deferibit in piano lineâ fpiralem. Terminus itaqp lineæ fie motç quieicês,uocetur 
initiû lineæ fpiralis. Pofttio autem lineæ, à qua linea reda íncípít círcumferrí,íni- 
tíum círculatíonís. Linea uero reda quam pundum latum in príma reuolutíone 
permeauerít,príma uocetur: S<ea quam dídum pundum ín feeunda reuolutío
ne permeauerit,iècunda:ÔCreliquæ fimílíter pari ordinecum reuolutíoníbus no- 
mínentur. Spacíum autem compræhenfum a linea fpíralí ín príma reuolutíone 
defcrípta,SC à linea reda quæpríma exíftít,primům uocetur. Compræhenfum 
uero à linea fpíralí ín fecundareuolutíone defcrípta,ČC à linea fècûda, uocetur íe- 
eundum: Sč relíqua deínceps hoc ordíne nomínentur. Item fi á pundo quod eft 
ínítíum lineæ fpiralis, ducatur linea reda.huíus lineæ ea pars quæ exiftít,ubícír- N ... 
cumuolutío producteur,precedens uocetur. quæ uero ín altéra partem,íequens. ,cii~
Circulus quoq? deferíptus círca pundú, quod eft ínítíum lineæ fpiralis fecûdum flitiitioíiem 
ínteruallum lineæ quæ prímauocatur, prímus SC ípfedícatur. Deferíptus uero fed dijfmn 
círcaidem centrum, fecundumínteruallum lineæduplæpriori,feeundusdíca- tiampofitio 
tur:Sčrelíqui deínceps eodem modo. nis.

SI ad fpíralem lineám ín una círcumuolutíone defcriptam,quæcunqp fuerítílla 12 
círcúuolutío,ab initio fpiralis lineæ ducantur quotcunq? lineæ redæ,quæ in 
ter fe angulos æquales effîciât, ipfæ fefe æqualiter excedent.Éfto fpiralis linea, ad 

quam a b,a c,ad,a e,a f lineæ redæ fint dudæ, quæ angulos inter fe æquales fa- 
ciant.Oftendendum eft, quod a b æqualiter exceditur ab a c, Sća c ab a d, SC reli* 
«piæ fimílíter, In quo ením tempore linea circumuoluta ex a b proceffi't ad a c, in

0 2 éoderri
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rodem punćtum íecundalineám rećtatnlatumexceflum permcauft, quo Caex»
cedí t a b. in quo uero ex a c in a d ,in ea- 
dem permeauít exceíTum quo a d fupe- 
rat ipfam a c.in tempore uero æquali li
nea circumuoluta ex a b in a c procedit,

dû lineám rećłam latum permeatexcef 
íum,quoacexcedítab, Sčexcefiuquo 
a d excedita c. æquali ergo exceifu ac fu 
peratipfamab,&adipfam ac.Sćreli- 
qua fimílíter iftis oftendentur.

SI linea rećła contíngat lineám fpíralem,ín tmo folum pundîo eam continget.
Efto fpíralís linea,in qua a b c drefto eíus initium a punćłum.•ínítíum uerocir 

cumdućłionis,fit a dlinea recta.Etcotíngat lineám fpíralem linea ef.Dico quod 
in uno folo pSćło eam contingit ♦ quod 
fi fieri poteft, contíngat eam in duobus 
punćłis g c, ÓĆ iungantur a c,a g, 8Ć a n- 
gulus contentus fub ca,a g in duo çqua 
diuidatur.punćłum autem in quo linea 
diuidensdićłumangulumincidit in li
neám ípíralem, fit h. Aequalíterítaque 
a gexcedít a h, & a h ípfam ac, cum æ- 
quales angulos inter fe cótíneát. quare 
ag,a cfuntfimuladahduplæ. Sed eíus 
linea? quadíuídítanguíum cagdnduo 
aqua.funt lineæ a c, a g plus quám du
pla. Manífeftum ígítur, quod punćłum ín quo a h íncídít in lineám e g, cíl ínter 
punćłum a,óč pučí um h ín linea a h .ígítur e ffecabít lineám fpíralem,cú alíquod 
punćłum ín cg linea collocatum fit íntra lineám fpíralem. Suppofitumuero fue- 
rar,quod cam contíngeret. In uno ígítur punćto ef contínget lineám fpíralem» 
S1 ad lineám fpiralem ín príma reuolutíone deferíptam íncídant dua linea re

da, à punćto quod eil lineę fpíralís ínítíum aćtardeinde extra producantur, 
ufquead círculí přímí círcumferentíam, eandem habebunt proportíonem ínter 
fe iila qua ín lineám fpíralem íncíderunt ,quam partes círcumferétía círculí,qua 
ínter termínům linea fpíralís,& extrema línearum quaad círcumferentíam pro- 
dućłafucrunt, fumendopartescírcumferentíaab termíno linea fpíralís fecun- 
dum circumuolutionem. Efto linea fpíra 
lis a b c d e h ín príma reuolutíone deferípta, 
ínítíum eíus efto punćłum a:et ínítíum reuo 
lutioníseftolinea a h reda. Sćcirculus hkg, 
efto prímus.íncídantitatp à pundo a dua re 
ćła a e,a d linea,ad lineám fpíralem pro
ducantur ad círcumferentíam círculí,quam 
attíngant ín punćłis f g. Oftendendum eft, 
quoďaehabetad ípíamadeam proportío
nem, quam h k f círcumferentía pars,ad h k 
gpartem.In circumdućłu ením linea a h ma 
nifeftum eft, pućtum h permeafiecírcumfe-
rentíá h kg aqua uelocítate, qua punčíú a per lineám rcćtam latu permeauit linei 
a d: & item punćłum h per círcumferentíam latum aquo temporepermeauit h k f

cir-
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rírcumferentiam,quo pundum a lineám a c redam. Manífeftum eft ígítur, quod 
aecandeur adipfam ad habebitproportíonem, quam h kfcircûferentiaad h kg 
circumferentiâ. Hocaûtfuperius eftoftenfum. Similiter uerodemonftrabitur,fi 
altera incídentíú lincaru in termínů Itneæ fpíralís íncíderít. nam idem continget. 
Slin lineâfpiraleminfecûdareuolutionedefcriptâ,incidâtredæabinitio fpi- ry 

rai is lineae edudæ,eandem habebunt inter fe lineæ redę proportionê,quâ di 
dæ circumferentiæ fimul cû tota círcúferentía circuit fumptæ. Efto linea fpíralís, 
in qua a b c d h, qug fit in prima reuo- 
lutione defcripta.itë h 1 m,in fecûda. 
SCincidantin eamduæredæae, al» 
Oftendendû eftquodeandem habet 
a 1 ad a e proportionê, quâ h k f circû 
feretia fimul cû tota circuli circûferen 
tia ad h k g,eu tota circuli circumferë- 
tia.In quâto enim tëporepûdum a 
per lineâ redâlatû permeat al lineâ, 
eth pundûin eodë per circûferëtiam 
latû tota circuli circûferëtiam perme
at,etïufuperh kf.Etitem dum a pun
dû permeata e, eth pundûpermeat *
totâcircûferëtiam,Sd'nfuper h kg,cûutrutppundû æque uel o citer fi biipfiferaf, 
Manifeftû eft igitur,quod eâdem habebíta 1 ad a e proportionê ,quâ h k f cû tota 
circuli círcúferentía,ad h k g circûferëtiam,cû tota eade circuli circûferentia.Eodê 
aût modo oftendet, & fi in lineâ fpiralemin tertiareuolutione de feriptâ lineæ rc- 
dar íncíderínt,eádem habebût inter £e proportionem, quâ didæ circû ferentiæcû 
tota circuli circûferentia bis fumpta utrifqj. SimiliterautSć quat in alias lineas fpi 
raies inciderinc, oftendent quod eandë h abeant proportionê, quâ didæ circûfe* 
rentier cum tota circumferëtïa circuli, fecundûnumerû uno minoré,q? fint reuolu 
tiones et utraqjlinea incidës in termines ípfius lince fpíralís incident,ídé eueíiiet. 
Çt í lineám fpiralem in príma reuohitíone deferíptam reda lineacontmgat, & à * 
j^pundo contadusducaturlíneareda ad pundum quod eft principium lineç 
fpíralístangulí, quos contíngens cum duda facit, crût inæquales ; óćille quídem 
qui fueritin præcedentiû par- 
te,obtufus exiftet : qui uero in 
parte fequentium,eritacutus»

Eftolinea fpíralís,in qua a b 
cd h in prima reuolutione de- 
fcripta.&eftoa pundum,pria 
cipium lineæ fpíralís Linea ue
ro reda a h fitinitiû reuoïutio- 
nis » Sit primus circulus h gk* 
Contíngat autem aliquareda 
linea fpiralem lineám, quæ fit 
e d f,in pundo d, ÓČ ab ipfo d 
ducatur ad a linea d a.Oftendê 
dum eft,quod d f cum d a obtu 
fum angulum facit. Deftriba* 
tur d t n circulus, pofito a cêtro 
fecundum interuallum ipfîus 
d a. Necefieeft itaqp eam huius 
circuli circumferentiam5quæ eft in parte praecedentium3ínfra lineám fpiralem ca- 

o ; dere*
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dere.quæ uero in parte, fequentium extra. Quia linea rećla ab a ad lineám fpira 
lern in parte præcedentiüm dućla,eft maíor a d linea.quæ uero ab ipfo a in parte 
fequentium dućłafuerit,ipfa a d minor exíftet.Quod autem angulus contentus 
fub a dfi non fit acutus, patet ,cum fit maior angulo femicirculi.Quod autê non 
fitreélus, eil fie oftendêdum. Efto fîfieri poteft,fît reclus.Igitur edfcontingitcir 
culum d tn.Iam poteft ab a punćlo ducí linea rećla ad cotingentem, ut eius pars 
quæ inter círcumferentíam óć contingentent deprehenditur, ad femidiametrum 
minorem habeatproportionem , quàm habeat circumferentia inter contaćlum 
Sč lineám dućlam deprghenfa, ad circumferêtiam datam.Ducatur itacp, ut dićlń 
eil,a t. Secat autem ipfà lineám fpiralem,efto in punćlo I,& circumferentia circu- 
[i d t n in punćlo r.SC linea a r i rećla ,ad lineám a r minorem habeat proportionê, 
quàm dr ad dtn círcumferentíam .Totaigitur aiadarminorem habet propor- 
tionem,quàmr dntcírcumferentía,addn t círcumferentíam : hoceftquâm ha
bet fg k h circumferentia ad g k h círcumferentíam. Quam uero habet fg k h cir
cumferentia, ad ipiàm g k h círcumferentíam, hâchabet a I rećla ad a d rećla.hoc 
etiam iam oftenfum fuit.Minorem igitur proportionem habet a i ad a r, quàm 1 a 
ad ipfam a d.Quod quidem efie non poteft. nam r a eil æqualis ipfi a d. Non eft 
igitur angulus a d f rećlus.Et oftenfum eft,eum non elfe acutum. Quare obtufus 
exíftet.reliquusigitureftacutus .Símílíter oftendetur, ficontíngens contígerít 
in termine lineæ fpíralís. nam idem eueniet.

<7 Ol lineám fpiralem in fecunda reuolutione defcriptam,Iinea rećla continget,il 
j^lud idem eueniet,Contíngat ítaqj linea rećla e f,lineâ fpiralem ín fecúda reuo 
lutione defcriptam,in punćlo d:et cetera fimílíter íuperíoríb.dífponátur.Símílí- 
ter circumferentiærnd circuit'pars ilia, quæeritin partepræceden tium,cadet in- 
tra lineám fpiralem: quæ uero in parte fequentium, cadet extra. Angulus igitur 
a d f non eft acutus, neep rećlus3fed obtuftis; quôd fie demonftratur, Efto enim fi 
fier! poteft, fit reclus. linea 
igitur e f continget circu - 
lum r n d. Efto in punćlo 
d.Ducaturitemai adeon 
tingentem,Sć fecet lineám 
quidem fpiralem ín pun
člo q,círcumferentíam ue 
ro circuli r n d in punćlo r. 
Habeat autem r i ad a r mi 
norem proportionem, q? 
dr circumferentia ad totâ 
circuit'r n d círcumferentí
am,et ad d n tcircumferen 
tiam. Oftenfum enimeft, 
hoc elfe polfe. êCiamtota 
i a ad a r minorem habet 
proportionê, quàm r d n t 
circumferêtia cum totacir 
culí circumferêtia,ad d n t
circumferentia, cum tota d n t circûferentia. Sed quam proportionêhabet r dn t 
circumferêtia,cum tota d n t r circuit' circumferentia, ad d n t círcumferentíam cS 
tota d n t circuit' circumferentia:hanc habet fg k h circumferentia, cum tota circu 
ÍÍ circumferentiah fg k,adg kh círcumferentíam, cum tota circuit' h fg kct'rcum- 
ferentia. Quam autem proportionem habentct'rcumferentiæpoftremodicflæ, 
,eam habet q a linea rećla}ad ípfam a d rećla. Hocenim oftenfum fuit, Minorem
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ígítur proportionemhabet í a ad ar,quàm a q ad ípfam ad : quod quidcm efleno 
poteft.nam r aeft æqualisipfi ad. maíor uero eftí a ,quám a q.quareconfiât,an* 
guium a d fobtufum eße,reliquum ueroacutum Hæceademeueníent, ficontín 
gens in termíno lineæ fpiralis ípfam contíngere ponatur: ÓĆeadem ratíone demo 
firabítur,ubi lineám fpíralem quacunqjreuolutíone defcríptamJínea reda contí 
gerti, etíam ín termíno ípfíus lineæ fpiralis angulos inæquales fieri,cum linea du 
čta à pundo quod efi inítíumlineæfpiralis adpundum contadustSčeum quííii 
parte præcedentium fuerít, obtufum efletquí uero ín parte fequentíum,acutum. 
SI lineám fpíralem in príma reuolutíonedefcríptá linea reda contígerít inter- is 

mino lineæ fpiralis,à puncto autem quod eft inítíum lineæ fpiralis, ducatur lí 
nea quædam reda ftans angulís redis fuper lineám, quæinitium fuit reuolutío- 
nís tilla duda coíncídet lineæ contingent!, Sčeíus pars quæ íntra contingentent, 
& inítíum fpiralis linea? deprehenditur,æqualis erít círcumferentía přímí círculí.

Efto hnea fpíralísa b c d h,efto autem pír 
dum a inítíum eíus, linea uero a h inítíum 
reuolutíonís, Sčfith gk circulas prímus- 
Contíngat autem quaedam fpíralem line
ám ín puncîo h, quæ fith f,óća punďoa. 
ducatur ad angulos redos fuper lineám h 
a, linea a f quæ coíncidet cum h f, cum f h, 
h a contíneantangulum acutum, coíncídat 
ítaqdn pundo f.Éftítaqj demoftrandum, 
lineám redam fa circumferentiæ círculí h k 
gefteæqualem.Síenímhon eft, aut erít ea 
maíor, autmínor.Efto primů, fi efle poteft, 
maíor.Sumatur autem quædam reda,quæ 
fit minor Imea af, Sč maíor círcumferentía 
h k g.eft íam h k g circulus quidam, in cír 
culo linea reda minor diametro,quç eft g h: 
Sčproportío líneaha ad al maíor eft pro
portion e eaquam habet dímídia h g ad line 
am ab ípfo a ad ípfam h g perpendícularíter 
dudám, quoníam St eam habet quam h a 
âd a f. Poteft igitur à pundo a educi ad edu> 
clam a n,ita utn r, quæ media íntercípít in- 
ter h n edudam,& círcumferentíáadípíám 
h r redam,eam habèat proportionem, quâ 
h a ad al. Habebitigiturnradr a, eam quâ 
habet h r reda ad a 1. ipfa uero h r ad a 1 mix 
noremproportionem habet, quàm hrcir- 
cumferentiaad kh g círculí círcumferentía» 
nam h r reda minor eft círcumferentía hr, 
& linea a I reda maíor eft circumferentía círculí. Minorem Ígítur proportionem 
habebit n r ad r a, quàm h r círcumferentía ad h kgcírculí círcumferentíam.To- 
ta ígítur na ad ar habet minorem proportionem, quàm kr círcumferentía cum 
tota círculí circumferentía ad h kg círculí círcumferentiam.Quam autem propór 
tíonemhabethr círcumferentía cum totäcírculí hgk círcumferentía, ad hkg 
círculí círcumferentíam, hanc habet qa ad h a. Hoc ením oftenfum eft. Mu 
norem ígítur proportionem habebit naad ár,quámqaadha. quodquídem 
elfe non ppteft. Nam n a maíor eft ipfa q a, & a r eft æqualis h a. non eft ígítur a f 
círcumferentía círculí h k g maíor.Eíio uero}fi fierí poteft,minor f a círcůferentía 
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círculí hkg.Sumatur item quædam linea a 1 reda .quæ fit maioraf3Sć minor 
círcumferentía círculí h kg. Ec 
ducatur à pundo h reda h m, 
equediítans ipfî a f.Rurfus eft 
circulas h k g, ÔCin ípíb linea 
reda h g minor diametro, ÓĆ i- 
tê alla quæ contingit circula in 
pûdo h. et proportio quam ha 
bet h a ad a 1, eft minor ea quâ 
habet dimidia g a ad lineâ ab 
a ad iè dudám perpendícularí 
ter.Quoníauero & minor eft 
caquâ habet h a ad a f, poteft 
ab a ducí a p ad côtingentem, 
ita ut rn linea inter redam in 
circulo datam & círcumferen- 
tiam compræhenfa,ad lineám 
h pcompræhenfam inter du
dám & cotadum eamhabeat 
proportionê,quamha adaL 
Sečet autem a p circula in pun 
do r, lineám uero fpiralem in 
pundo q- Tune habebit per- 
mutatim, eandem proportío
nem n r ad r a ,quam h p ad a L 
Linea uero h p ad a 1 maiorem 
habet proportion? ,quàm h r 
círcumferentía,ad h g k circuit 
circumferentiam. nam h p re
da, maior eft h rcircuferentia:
Sčalmínorefthgkcírculí círcumferentía. maiorem ergo habet proportíonem 
n r ad a r, quàm h r ad g h k circuit circumferentiam. quare &r a ad a n maiorem 
habetproportíonem, quàmhgkcírculí círcumferentía,adh kr círcumferentía. 
Quam autem proportíonemh gk círculí círcumferentíaad h kr círcumferentía, 
eamhabetharedaadaq.namhoceftoftenfum. Maiorem ergo proportíonem 
habet r a ad a n, quàm h a ad a q.quod quídem efte non poteft. Non eft ígítur mi 
nor,neque maior a f reda,h g k círculí círcumferentía.ígítur eft eídem æqualis.

1O Q1 lineám fpiralem in feeunda reuolutíone deferí ptám alíqua linea reda in íllú 0 us termíno contíngat, óćab initio lineæ fpíralis ducatur alíqua reda fuper li
neám quæ eft inítium reuolutíonís conftituta ad angulos redostílla coíncídet cú 
contingente, ftlínea reda quæmediaerítinter contíngentem,óčinítiumlineæ 
fpíralis, dupla effe probatur circumferentiæ círculí fecundi.Efto ítacp a b c h linea 
ípíralísín príma reuolutíone deferípta, eth etíníecúda, &h kgcirculus prímus, 
&tm n feeundus.Sít autem t f quædam linea contingens lineám fpiralem ín pů
do t, &fa duda ad angulos redos fuper t a. Coíncídet autem ípfa lineæ t f, cum 
fît ofienfum angulum a t f elfe acutum.Óftendédum ítacp eft, a f redam duplam 
elle circumferentiæ círculí tm n, Nam fi non eft ei dupla,aut plus aut mínus erít, 
quàm dupla eíuídem. Efto prius li poteft eße, plus quàm dupla, & fumatur a 1 
reda minor a f reda maior quàm dupla circumferentiæ círculí t m n. Eft iam
circulus quidam tm n,ôd'n circulo linea data tn minor diametro: & quam habet 
ta ada 1 maior eft proportione quam habet dimidia tn ,adperpendicularem ab a 
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centro ad ipfam dućlam. Potéft ígítur ab a educí a fad t n extra aćlam, íťa ut me
dia inter t n extra aćlam, ÓĆcírcumferentíam quæ fît r s, habeat ad t r eam propor 
tionem,quam t a ad a I.Secet autem a fcirculum in punćto r. Et lineám 
in punćto q .Et permuta 
tim,eâdem habebit pn> 
portionérsad ta, quam 
tradakSedipfatradal 
minorem proportíóem 
habet,tr circûferentia 
ad duplam circumferen^ 
tix circuit t m n. nam trií 
nea rećla, minor eil t r 
círcúferétía. Rećla uero 
a 1 maíor eil, cfi dupla cír- 
cûferentiæ circuit tm n, 
Minore ergo habet pro* 
portíonem rsadanč^tr 
círcúferétía ad dupla cír- 
cumferétiæcircuit tmn, 
Tota ím tur s a ad a r mi- o
norem habet proportio» 
nem,quàmtr círcumfe- 
rentía, cum círcumferen 
tia círculí tmn bis fum- 
pta.ad circumferentiam 
círculítmn bis fumpta. 
Quam autem proportío 
nem habent dieto círcú- 
ferentiæ, eam habet q a 
ad a t. hoc ením oílen * 
fum cíl. Minorem ergo 
proportíonem habebit 
afadar, quam qa ad ta- 
quod eífenon poteíl. no 
eil ígítur a f plus quamdupla circumferentiæcírculítmn.Símiliterautem oílen 
detur,quodneq3 minor, quàm dupla íllíusefie poteíl. Quare confiât duplam ef- 
íe.Oftendendum quocp,fí lineám ípíralem ínquacunque reuolutíone deferíptá, 
rećla quædamcontigeritin termine íllíus, SC ab initiolineæ ípíralís ducatur fu- 
per lineám quæ eftreuolutíonís ínítíum,linea rećla ad angulos reétos,ípía coíncí 
det contíngentí, Sć multiplex eil circumferentiæ circuit fecundum reuolutíonem 
numerí nomínati eodem numero,Si ípfa multiplex nominata.

SI lineám fpíralem ín príma reuolutíone deferíptam linea rećla contíngat,non 2, 
ín termíno ípfius,& à punćto cotaćlus ad ínítíum línee ípíralís rećla ducatur,

& initio lineæ fpíralís polito centro deferíbatur círculus fecundum ínteruallum 
lineæ dueto, ab initio autem lineæfpíralís quædam rećla ducatur fuper lineám 
reuolutíonís ínítíum ad angulosrećlosconfiituta,ipfacumcontingenteconcur-  
ret.Etlíneaínterhuíufmodíconcurfum SCínítíum lineæ fpíralís media,æquaîis 
eil circumferentiæ círculí defcripti,quæ inter punćlum contaćłus 8ć fećlionis pú 
ćlum compræhenditur, in quo punćto círculus deferíptus fecat lineám ínítíum 
reuolutíonís,cum ín præcedentium parte círcumferentía fumatur à pućlo quod 
ßtum eil in reuolutionis initio. Eílo linea fpíralís,ín qua a b c d ín prima reuo-
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lutíone defcrípta, & contíngat eam alíquareda ed f, in pundo d. abípfo uero d 
ad initium lineæ fpíralís ducatur linea d a, Sć fuper centro a defcribatur circulas 
fecundum interuallum a d, qui fit dmn, Sečet autem, hic initium reuolutionis m* 
pundo k. Ducatur autem 
fa adadfecûdum angulos 
redos. Quod autem ipfà cô 
curret cû cotingête,manife- 
ftû eft. Quod uerofa reda 
fitæqualis k m n d circûferê 
tiæ, eft demóftrandú.Náfi 
n5, uelmaior, uel ea minor 
exíftet.Efto primu maior,fi 
efle poteft. Sumataûtquæ- 
dâ reda la, minor reda fa, 

rnaiorcircumferêtia km
n d. Rurfus circulus eft k m 
n,& in circulo reda d n mi
nor diametro data, & pro- 
portioquâ habet da ad al, 
maïoreft eaquam habet dû 
midia d n, ad perpendicula 
rem à cêtro fuper ipfam d n 
dudam. Poteft igitur à pun 
do a educi a e ad ipfam n d
extradudá,íta ut e r addr eâ habeatproportionê,quam da ad a l.nâhocfierîpof 
fe oftêfum eft.Habcbit igitur erad a r eam proponionê, quam d r ad a I. & d rad 
al minorem habet proportionem, quâmdr círcumferentía ad km dcírcumferé, 
tíam,cum d r reda minor fit d r círcumferentía, ipfa uero al fit maior km d crciû 
ferentia.Minorem ergo proportionem habet e r reda ad r a, quâm d r circumferê 
tiaad km d circumferentiam.quare Staeadar minorem habebitproportionem 
quâm k m rcírcumferentía, ad k m d circumferentiam.Quam aût proportionem 
habet km rcircûferêtiaadkmd círcumferentía, eâ habet q a ad ipfam a d. quarc 
minorem proportionê habebit e a ad a r,quâm q a ad ipfam d a, quod elfe non po 
teft. Non erit igitur f a maior círcumferentía k m d. Similiter autem eis quæ antea 
dida funt oftendetur,quod necp minor eft ilia, quare æqualem illi efle necefle eft. 
Eodem autem modo oftendetur, & fi lineám fpiralem in íěcunda reuolutione de 
fcriptamredacontingat,non in termine ilh'us, Cv cetera ut prius difponantur, 
quod linea reda media inter contingentent, & initium lineæ fpíralís, æqualis eft 
rotí Circuli deferipti circumferentiæ, & infuper circumferentiæ inter dida punda 
depræhenfæ,ipfa iâ dida circûferentia fimiliter fumpta. Item fi lineám fpiralem 
in quacunq? reuolutione deferiptam aliqua reda contigerit, non in termine ipfi- 
us,Sćcętera difponantur, utfuprâ,quodredaintermediainterdidapundamuî 
típlex exiftit circumferentiæ circuli deferipti fecundum numerům une minorem 
eo fecundum que reuolutio fada fuerit, frdida infuper media inter dida pûda 
æqualiseft didæ circumferentiæ fimiliter fumptæ.

a 2 QI fpacium à linea fpirali in prima reuolutione defcrípta, & à linea reda initio 
j^reuolutionisprimæ compræhenfumfumatur, poteft figura quædam plana 
circa ípfum defcribi^ altera intra, quæfigurę ex fruftis fîmilibus fint compofitę, 
Sčítautídquo círcumfcrípta ínfcríptam exceflerít, quocunqj dato ípacío mínus 
exíftat. Efto linea fpíralís in prima reuolutione defcrípta a b cd.Efto initium 
Imcæfpíralís pundum initium reuolutionis ha,Prímus autem círculus
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f g i a,& a g, fí díametrí ípfítis inter fe altera alterí perpendícuIařis.Díuííó ítacp an 
gulo reóo per æqualia, Sć frufto fpacrj atigulum redïum contínentis, & hac diuk 
fione in reliquis retêta,deueniemus tandem ad refiduú quoddá,quod mínus erít 
dato ípacío. SC fit illudfruftum 
refiduum faćłum a h k,mínus

angulí quatuor rećłi in an gu
tes æquales Uli angulo qui eon 
tinetur fub a h,h k.SCreâç par 
tientes angulos uerfus lineám 
fpiralê duôîæ,fècanteam.Efto 
itaep pûctum fin quo h k fecat 
fpiram,óć centro h deferibatur 
circulus fecundum interuallû 
h I.Eius itaep pars quæ in præ- 
cedêtium partem fertur, intra 
fpíralem lineám cadet. Que ue 
ro in partem fequêtium,extrà, 
Deferibatur itaep eius circum- 
ferentia, ut incidatin a h in pu 
ćło o, SC fit ípfa o m. Et item li- 
nea ,quæ poil h k ad fpirâ du- 
fla, fecat Ulam, efto in piïcto n. Sć dićla circumferentia incidat in iHam in punćło 
m.Et item centro h interuallo h n pofito,deferibatur circulus.Huius quoœ circû- 
ferentia incidet in lineám fequentem h m, quæ à centro dućła incidit in ípíram. 
Et fimiliter in altjs omnibus quæ fecant lineám ípíralem, SC faciunt angulos fecu 
dum unamquancp, deícríbantur circuit in céntro h,eorurrí circumferentiæ iècû- 
dum unamquamcp incident & in præcedentem ÔCin fequentem.Et circûferen- 
tiæ in præcedentium parte intra cadent, SCin parte fèquentium extra Ííneam 
fpíralem.Iam igítur circa fpacium fumptum, eft circumfcripta quædam figura: 
ÔCalia inferipta eidem,quæ funt ex fruftís fimilibus compofîtæ , SCcircumfcri- 
pta addit fuper inferiptatn dato fpacio minus. Quod oftendetur. nam fruftum 
h 1 o eft æquale frufto h I m,SC h n p æquatur h n r,SC h q s ipfi h q t.Eft etiam u- 
numquodep eorum fruftorum, quæ in figura inferipta continentur,æquale illi 
frufto in figura circumfcripta contento, quod commune latus cum íllo habue- 
rit. Confiât igítur, omnia frufta omnibus fruftís æqualia elle.Figura igítur fum 
pto fpacio inferipta, eft æqualis figuræ circumfcriptæeidem,dempto ahk fru
fto.nam hoc fôlum eorum quæ in figura circumfcripta exíftunt,reiíčíum éft.Co 
ftat igítur, circumfcriptam figurám inferipta maiorem eftè frufto h k a: quod qui 
dem eft propofiro ípacío minus.Ex hoc itaep manifeftum eft,quod circa dieftum 
fpacium poteft circumfcribi figura qualis diefta eft, SC altera inferibi dicflo fpa - 
cio,ita quod circumfcripta dićło fpacio fuperaddat minus quocuncp fpacio da
to, SC inferipta diminuât ab eodem quocuncp dato fpacio minus. Etipfum fpa- 
cium figurám inferiptatn excedat,fimiliter quocuncp fpacio dato minus.

SIfumatur fpaciumcompræhenfurnàlineafpiraliin fecunda reuolutione de 23 
fèripta, SC à reda quæ eft iècûda in reuolutionis initio:poteft ipfi fpacio quæ 
dam plana figura circumfcribi,ôCaIia infcribi,quæ ex fruftís fimilibus fint copo- 

fitæjita utid quo circumfcripta excedit inferiptatn, quocuncp dato fpacio minus 
fit. Efto linea fp ir al i s, i n qua a b c d e in fecunda reuolutione defer ipta : ÔCefto pû 
cluni h initium lineæ fpiralis, SC a h initium reuolutionis, & e afitreda fecunda 
in reuolutionis initio. SC a fgefto circulus fecundus;ag,fídíametríipfîus quæ
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feie ad anguîos rećłos fecent. Et item diuifis per æqualia angulis rećtis, & fruftís 
quæ continent anguîos rečtos fimiliter, Sćpariter diuifis, & h acdiuifione perdu 
ćta, tandem deueníemus adalíquod refiduum, quoderit mínus quocuncpípa 
cio dato.Et fit il lud fruftum h k a minus dato fpacío. Diuifis angulis rećłis in æ- 
quales anguîos eí angulo ,quícontínetur fubkha,Sčcasterisdíípofitís ut fu* 
pra, erít ídquo figura 
círcumfcrípta excedet 
infcríptam mínus fpa 
cio dato.nam excefius 
quo fruftú h k a exce- 
dít fruftú her,minor 
eft frufto h k a.Quare 
confiât, círcumfcrípta 
figurám addere fuper 
infcríptam mínus da* 
to fpacío,et eam fuper 
ípacium ín fpíra fum
ptum addere poíTe mí 
nas quocúque fpacío 
dato. Et ípfum fpacíú 
fumptum addere fu- 
per infcríptam mínus 
quocunque fpacío da 
to, & h æc fierí po ífe. 
Eodem autem modo
confiât fierí poíTe, ut fumpto fpacío à linea fpíralí ín quacunquereuolutione de* 
fcriptacompræhenfo,&à recta rcuolutíonís initio fècundum reuolutíonís nu
meru dićta circa ípfum ípacium quædam figura plana eírcumfcríbatur, altera 
ínfcrtbatur eidem,utdićłumeft,itautidquo circumfcriptâfumptum ípacium 
excedat,mínus fit quocuncp fpacío dato. Et item íd quo ípacium fumptum ex* 
cedat infcríptam fibí figurám,fit mínus quocunqj fpacío dato.

2 4 OI fumatur ípacium com præhenfum à fpíralí linea, quæ fit minor ea quæ ín u- 
Ona reuoluttone defcribítur, quæ'que non habest termínům lineæ ípíralís 
inítíum,óčcomprahenfum à 
rećłis dućłis ab initio lince ípí 
ralisad termines diâæ ípíralís 
ípacium compræhendentis.
Poteft ípfí fpacío plana quæ
dam figura circûfcribi, exfru- 
fíís fimilíb. compofita : & alía 
ínfcríbí eídem, íta ut círcum - 
fcrípta excedat infcríptam mí
nus, quám fitquodcunc^ípa- 
cíum datum. Efto linea fpíra- 
lís a b c d e, eíus termíní a e : fit 
lineæ fpiralis ínítíum h, 8č íú- 
gantur a h,e f. deferíbatur quo 
que círculus centro h,ínterual 
lo h a, Oč íncídat ín h e ín pun- 
<fio f. Angulo ítaqjad h pofí-
to, óć frufto a h f fimul ín æqua díuífo, et díuífione tali produňa donec refiduum 
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mínus cxiftatdato fpacío,eft ut ftuftum h ak minus fit fpacío propofito. Simili- 
teriam hisquæ fuprà funtdemonftrata,defcríptí fint círculíperpunda linea fpí- 
ralem fecantía tranfeuntes,fecundum líneas redas, quæfaciunt ad h angulos æ- 
quales. Sč dudat íta fi'nt,ut SC in parte fequentíum, SC in parte præcedentium íň- 
currant in círcumferentías circulorum,quæcp fuo loco. Erit íam ípfi fpacío quod 
á linea fpíralí abcde, SC à redis h a,hecontinetur.figura quædamcírcumfcrípta 
plana,ex fruftís fimílíbus compofita: 8č alia eídem ínfcrípta,SC exceflus quo figu
ra círcumfcrípta fuperat ínfcríptam,minor eft fpacío propofito. nam fruftû h a k 
eft mínus dato fpacío. Ex hocmanífeftum eft, quod circa dídum fpacíum poteft 
drcumfcribí figura plana,qualís dídaeft, íta ut círcumfcrípta figura dídum fpa- 
dum mínorí fpacío fuperet,quám fit fpacíum quodcunque propofitum. Et fpa- 
dum ipfum figurám fibi ínfcríptam mínorí fpacío fimíliter fuperet, quám fit fpa- 
dum quodcuncp datum.

SPaduma linea fpíralí ínpríma reuolutíone defcrípta, SC à reda ín reuolutío- 2- 
nís initio prima comprghenfum,eft tertía pars circuit' primí.Efto linea ípíralís 5 
in qua a b c d e h ín prima reuolutíone defcripta, & h pundum initiû lineæ fpíra- 

iis, SC h a reda príma ín reuolutionis initio.& a f g i fîtcirculus prímus, cuíus ter
tía pars fîtcirculus ý.Oftendendú eft,quod prædtdum fpacíum æquale eft drcu- 
lo 9. nam fi non, uel mai us erít, uel mínus eo. Efto primům ,fi elfe poteft, minus 
eo.Circa fpacíum itaqj contentum fub a b c d e h linea fpíralí, 8C fub reda h a de- 
fcribi poteft figura quædam plana ex fruftís fimilibus compofita, íta ut id quo cir 
cumfcripta figura fuperat ipfum fpacíum,fit minus eo quo circulus 9 fuperat ipa- 
dum didum . Circumfcri- 
batur ítaqj, SC efto fruftorû 
ex quibus componitur di- 
da maximum h a k, mini
mum uero he o. Manife- 
ftû igitur, quo d figu ra cir- 
uaifcri pta minor eft cir - 
culp^.Edudæ autem funt 
lineæ redæ ab h fadentes 
«ngulos æquales,SC incidê 
tes in cir eu mferentiam cir
cuit'. Qftædam uero intra 
cadunt,ín lineám fpiralem 
incidentes, quæ fefeæqua 
li exceflu fuperant: quarû 
maior quidem eft h a, mi
nor uero h e, SC minima ç- 
qualis exceffui. Šunt autě 
8C alt'æ lineæ ab h adeireu
ferentiam circuit' precedentes, muititudinequidem prædidis æquales,magnitu- 
dine uero unaquæqj æqualis maximæ prædidarum, SC ab omnibus fîmilia fru- 
fta compræhenfa funt, SC ab his quæ fefe æquali exceflu fuperant, SC ab his quæ 
funt inter fe SC maximç illarum æquales. Frufta igitur quæ côtinêtur,ab his quæ 
inter fe funt SC maximæ illarum æquales,funt minus quàm tripla fruftorum quæ 
continentur ab illis quæ fefe æqualiter excedunt.Oftenfumnamcp hoc fuit. Sunt 
autem frufta ab his compræhêfa, quæ inter fe funt SC maximæ aliarum æquales, 
dreulo a f g i æqualia .Frufta uero contenta ab illis quæ fefe æqualiter excedunt, 
æqualia font figurædrcumfcriptæ.drculus ergo afgi minoreftqjtriplusfiguræ 
drcûfcriptæ ♦ Ipfe uero eft tripl us drculi 9, Circulus ergo 9 minor exiftet figura dr 
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cum fcriptatquod quidem uerum non cíl, fed maíor exíftít ilia. Non eft igitur ípa 
dum compræhenium à linea fpíralí a b c d e h, SClínea reda h a, minor circule 9. 
Necgutíq? maíor. Efto ítacp maíor,fi eífepoteft. Itemfpaciocompræhenfoàli' 
nea fpíralí a b c d e h, SC reda h a 
poteft ínfcríbí figura, íta ut dídú 
fpacium mínus addat íuper figu
rám ínfcríptá, quàm fitid quod- 
cunque fpacium dídum addítíu 
per círculum 9. Inícnbatur ítaqj. 
Et efto fruftorum ex quíbus in- 
ferípta componítur, maximu h r 
x.mínímum uero, o h e. Confiât Z 
íam, figurám ínfcríptam círculo 9 
dfe maíorem. lineçquæangulos 
adh facíebant æquales edudæ, 
in círculícírcumferentiam íncíde 
runt.Rurfus quædam redæ funt 
fefe æqualiter excedentes,ab h ad 
fpiram procedentes, quarum ma 
xima eft h a , minima uero h e,SC 
minima æquatur exceffui. Sunt
itemaliælineæabh pundo ad círculí circumferentiam edudæ, multitudine qui. 
dem æquales prædidis,magnitudine uero unaquæqp æqualis maximæ illarum : 
& ab omnibus deferibuntur frufta fimilia, & ab illis quæ inter fe SC maximæ alia- 
rum funt æquales,& ab illis quæ fefe æqualiter excedût. Frufta igitur ab illis quæ 
funt maximæ aliarum æquales,defèripta exiftunt plus quàm tripla fruftorû quæ 
à lineis fefe æqualiter excedentibuscontinentur,demptoilloquod à maxima con 
tentum eft. Hoc enim demonftratum fuitFrufta uero à lineis maximæ æqualib. 
contenta,círculo a fgi æqualia funt, quæ uero à lineis æqualiter fefe excedentib. 
compræhenduntur,dempto eo quod à maxima æquantur,figuræ inferiptæ. Cir
culus igitur a f g i eftplus quàm triplusinferiptæ figuræ. idem uero triplus eft cir 
culí9.Quarecirculus9maíoreftinferiptafigura. Sedfuerat pofitusminor.Spa
dům igitur comprenfum à fpira a b c d e h,& à reda a h,necp mínus círculo 9, ne- 
que maíus exíftít. Igitur neceife eft elfe eidem æquale,quod erat demonftrandû.

2 6 Q Pacium quod a fpíralí linea in fecunda reuolutíonedefcrípta, & â fecundalí- 
nea reda reuolutíonís initio produda cótinetur, habet ad círculum feeundu 

eam proportíonem,quam feptem ad duodecím, quæeadem eft eí quam habent 
utraqjfimuficontentum fub femidíametro círculí feeundí, Sć íemídíametrocírcu 
li přímí, SC tertía pars quadratí lineæ íllíus qua femídíametros feeundí círculí exce 
dít femídíametrum přímí círculí,ad quadratum femídíametrí círculí feeundí. E- 
fto linea fpíralís, in qua a b c d e, ín fecúda reuolutíone deferípta. Efto h púdum 
lineæ fpíralís ínítíum, reda uero h ein reuolutíonís initie» prima.reda autem ae, 
ín reuolutíonís ínítío fecunda:círculus a fg i feeundus. fint autem a g,fí díametrí 
dus, altera alterí fit perpendícularís. Oftendendum eft ítacp, fpacium conténtutn 
à linea fpíralí a b cd e,&à reda a e ad círculum afgí, habere eam proportíonem, 
quam feptem habentad duodecím.Efto circulus quidam 9, cuíus femídíametrus 
poteftate fît æqualis eí quod contínet fub a h,h e, &' tertiæ parti quadratí lineæ a e. 
habebítíamcirculus9 adcírculumafgí, fîcutfeptem adduodecím. Quoniamfe 
midiametrus dus ad femídíametrum afgí círculí eam habetproportionem po
teftate. Sed circulus 9 oftendetur æqualis eífe fpacío contento à linea fpíralí, SC à 
reda a e. nam fi non fit,uel ícacp maíor erít, uel minor eo ♦ Efto ítacp primům ma

jor*
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for ,íí efle poteft.Circa fpacíum ítacp defcribí poteft quædam plana figura,ex fru 
ftísfimílíbuscompofita, ítaut figura círcumfcrípta f uper fpacíum addat mínus, 
quám fitípacíum quo 9 círculus excedít dictum fpacíum. Efto círcumfcrípta, Sć 
fit hakfruftum maximum eorûex quittas figuracírcumfcrípta componítur,mi 
ním 3 uero hod. 
Confiât ígítur,cír 
cumfcríptam figu 
ram círculo 9 efle 
minore-Educant 
lineæ reéîæ quæ 
facíunt angulos 
æquales ad h uer- 
fus círcumferentí 
amcírculí fecíídí, 
íneam íncídětes. 
Erunt íam quae- 
dam lineæreéEe, 
fefe æqualiter ex- 
cedentes, quæui- 
delícet á punéío 
h ,1'nípíramíncí' 
dunt,qqarumma 
xíma cíl h a,mini
ma uero h e. Erút 
etiamaliæ lineæ à 
pumfto h, ad cír- 
cumferentíá círculi a f gi educftx, muíritudíne quide una pauciores íllístmagnítu 
dine uero Sćinter iè,Sf maximxillarumatquales,Sćconfećłafuntfrufta fimílía, 
& ab eis quæ funt inter fe & maxímae íllarum aequales, & ab eis quæ fefe æquaii’ 
ter excedunttá minima autem non eftconfedum alíquod. Frufta ígítur,abeís 
quæ funt æquales maximæ íllarum confećła,habent ad frufia confeda à lineis fe- 
fe æqualiter excedentibus, dempto eo quod à minima, minorem proportíonem, 
quám quadratum h a maximæ ad utracp fimul hæc,ad contenta fub h a,h e,SC ter 
tíam partem quadratí a e.Hocenim ofienfumeft.Circulus autem a f g i æquatur 
fruftís, quæ à lineis inter fe SC maximæ íllarum æqualibus confećta funt . Fruftís 
autem confedís à lineis fefe æqualiter excedentibus,æquatur figura círcumfcrí- 
pta. Minorem ígítur proportíonem habet círculus a fgí, ad figurám círcumfcrú 
ptám,quàm quadratum ad hæc utracp firnu!,ad contentum fub a h,h e,8ć tertíam 
partem quadratí a e. Quair> autem proportíonem habet quadratum a h,ad coten 
tum fub a h,h e, 8č tertíam partem quadratí a e:hanc habet círculus a fg i,ad circu 
lum 9. Minorem ergo proportíonem habeta fg i círculus ad figurám círcumfcrí- 
ptam, quám ad círculum 9. Quare collígitur,círculum 9 minorem eflefigura cír< 
cumfcrípta. quod eft cotraríum ei quod pofitum fuerat. Círculus ígítur 9 fpacío 
à linea fpíralí ab cde,Sčrečla ae contento,maíor efle non poteft. Verum neque 
mínor.EftonamcpjfíeíTepoteft. Rurfusínfpacío à linea fpíralíab cde, Sćrećia 
ae contento, poteft quædamfigura planaínfcríbí, exfruftísfimilíbuscompox 
fita, ita ut fpacíum à linea fpíralí a b c d e, & redïa a e contentum,addat íupra figu
rám ínftríptám mínus eo quo idem fpacíum excedít círculum 9. Efto ígítur ínfcrí 
pta,SC fît h k r fruftum maximum eorum ex quibus componítur ínfcrípta figura. 
Minimum uero,fit h e o.Confiât ígítur figurám ínfcríptam círculo 9 efle maíorě. 
Educátur linete rečte,quæ facíunt angulos æquales adh, ucrfus círcumfercntía 
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circuit a fg i, in quam incidant. Rurfus erunt lineæ quædam æqualiter fefe exce- 
dentes ,quæ à punâo h in fpiralem incidunt, quarum maxima h a, minima uero 
h e.Erunt item aliæ lin ex à punćło h dudtæ in circumfcrentiam circuli incidêtes, 
multitudine quidë U' 
napauciôres illis,ma* 
gnitudine uero SC in« 
ter (è SC maximæ illarû 
æquales. Et à lineis fe
fe equaliter excédent!' 
bus confeëla funtfru- 
fta fimilia, & à lineis 
maximæ illarum æqua 
tibus. Frufta igitur ab 
æqualibus maximæ il 
larum confecfta, ad fru g 
fta à lineis ièfe æquali- 
ter excedentibus con « 
fetfa.dempto eo quod 
àmaximamaiorë pro- 
portionem habebit, cp 
quadratum h a ad hæc 
utracp fîmul, ad côten- 
tum fub a h, h e, SC teť 
tíam partem quadrati 
à e. Fruftis autem que
â lineis feie æqualiter excedentftnfuntconfe&a, demptoeo quod à maxima ae« 
quatur figura infcripta fpacio : fruftis uero alijs circulus æquatur. Quare fequi' 
tur circulum a f g i maiorem habere proportionem ad figurám infcriptam,quàm 
quadratum h a ad hæcutracp fîmul,ad contentum fub a h,h e, SC tertiam partem 
quadrati a e, hoc eft circulus a fgi ad circulum 9. Vndecolligitur, circulum ^figu 
ra infcripta efte maiorem. Quod pofitioni contrariû eft.Neçp igitur circulus 9 fpa 
cio á linea ípíralí a B cd e,SC rečta a h contento minor efte poteft. igitur illiæqua- 
fem efte necefte eft. Eodem autem modo oftendetur fpaciû à linea fpiraliin.qua« 
cunc^reuolutionedefcripta, & à reëîa contentum,quæ fecundum numerum re- 
uolutíoní eundem,nominetur ad circulum ab eodem numero denominatum,eâ 
babere proportionem quam utraqj fimul ífta,cótentum fub ftmidiametro circuit 
á numero reuolutíonís dićłiet fub femídiametro círculí diëîi à numero qui fît uni 
tatę minor numero reuolutíonís, et tertía pars quadrati ab ea linea produćłi, qua 
femídíametrosmaíoríscírculí expræditftis excedit femídíametrum minoris cir- 
Culi prædiëtorum, ad quadratum femidiametri maioris circuli prædiëlorum.

27 O Pacium quodcontinetur à lineafpirali, quç fit minor ea quam una reuolutio 
2*} defcribit, quæqjnonhabeatterminům initiûlineæfpiralis, fedlineasreëtas 
à terminis fuis ad lineæ ipiralis initium dutftas, habet ad fruftum quod eam quæ 
ex centra habeat æqualem maiori earum quæ à terminis ad lineæ ipiralis initium 
ducftæ fint : circumfcrentiam uero eam quæ inter dićłas lineas media intercipitur 
in partelineæ fpira!is,eam proportionem quam hæcutracpfimul, côtentum fub 
lineisquæ àterminisad lineæipiralis initium ducftæ funt,SC tertiapars quadrati 
eius lineæqua maior diëlarum linearum minorem excedit, ad quadratum maio« 
ris earum quæ à terminis ad lineæ ipiralis initium iundïæ fuerunt. Efto linea fpt 
raiis 1 n qua a b c d e, minor ea quam una reuolutio defcriberet : eius fint terminí 
ae.Efto autem lineæ fpíralisínítium pućium h, et centro hjnteruallö autem h a,
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circulas deiêribatur, 8d concurrat eius circumferentia h e in puridło £ Oftenden- 
dum eft,quod fpacium ab a b c d e linea fpirali, 6ć ab a h,h e contentum ad fruftu 
a h f,eam habet proportionem, quam utracę fimul ifta, contentum fub a h,h e>ÓĆ 
tertia pars quadrati e f lince 
ad quadratum lineæ h a.
Efto itaque Circulus in quo 
c. q. cuíus femídíametros fit 
ín potêtia æqualis conten
te fub a h,h par
ti quadrati e f. Et fîtangu- 
lus ad centrum eius æqua- 
lis angulo ad h conftituto. 
Fruftum itaque 9 q, ad fru- 
ftum h a f eandem habet 
proportionem ,quam con
tentum fub a h,h e,et tertia 
pars quadrati cf,habet ad 
quadratum h a. nam iftoru 
ièmidiametri hanc propor
tionem potentia inter fe ha 
bent. Oftendendum iam 
eft, fruftum 9 q, æquale ef- 
fe fpacio contento fub a b c d e linea fpirali, Sd fub a h, h e redits. nam fi non, 
uel maíuserit, uel mínus. Sít itaque primo maius,fieflè poteft.Spacio igiturpo- 
teft figura quçdam plana circûfcribi ex fruftis fîmilibus copofîta, ita ut ipfà addat 
fuper fpacium minus eo quo 9 q fruftum excedit ipfum fpacium didłum.efto cir- 
cumfcripta, & fîtfruftorum exquibuscomponitur dićła figura maius quidem 
h a r,mínus uero h o d.Manifeftú eft, his pofitis figurám círcúfcríptam minorem 
haberifrufto^q. Iamadiæ funt lineæ quæ faciunt angulos æquales adh,uerfus 
circumferentiam frufti h a f, in quam incidunt. Erunt iam quædam lineæredłae 
fefeæqualiter excedentes, quæ ab h in fpiralem incurrunt, quarum maxima qui 
dem h a, minima uero h e. erunt item aliæ lineæ rectæ numero quidem una pau- 
dores illís,magnítudine autem inter fe Si maximæ illarum æquales,quæ à pudło 
h ad frufti a h f circumferentiam ipfi occurrunt, dempta h f. & ab omnibus confe- 
dła funt frufta fimilia, Sd ab his quæ feiè æqualiter excedunt, Sd ab his quæ in
ter fe Sd maximæ illarum funt æquales. Sdearumquæfefeæqualiter excedunt, 
ab h e,nil confedłum eft. Frufta igitur quæà lineis inter feiè æqualibus Sdmaxi
mæ illarum confećłafunt,ad frufta confećła à lineis fefe æqualiter excedentibus, 
dempto quod a minima frufto, minorem habent proportionem, quarn quadra
tum h a adhæc utracę fimul, ad contentum fub h a,he,Sdtertiam partem quadrati 
e f. Fruftis autem quæ à lineis inter ïê,et maximæ aliarum æqualibus conftaht,æ- 
quatur fruftum h a f.Illisuero quæ à lineis ièïèæqualiter excedentibus funt,circö 
fcripta figura eft æqualis .Minorem ergo proportionem habet haf fruftum ad fi
gurám círcumfcríptam, quàm quadratum h a ad utracę fimul,ad contentum fub 
h a,h e,Sd tertiam partem quadrati ef. Quam autem proportionem habet ad di- 
dła quadratum lineæh a, eamhabetfruftumhafadfruftum^q. Quarefruftum 
9 q,minus elfe concluditur figura circumfcripta. Verum pofîtum fuerat maius ef- 
fe,Sd demonftratum ex pofitione.Non eft igitur 9 q fruftum maius fpacio coten- 
to fub a b c d e linea fpirali,Sd h a,h e. Nęcę utique minus efïè poteft. ponatur nâ- 
tpie minus, fi elfe poteft, Sdreliquaeadem difponantur. Rurfus fpacio poteft fi- 
gura quædamplana infcribi,ex fîmilibusfruftis compofitafttautdidlûfpaciûfti



tum eft eíus triplům, 
quíntum eftquadru 
plum : & fie deínceps 
fecundum numéros 
crefcentes, femper íe 
quens fpacíúeftmul 
típlex fecúdí, primů 
autem ípacium fexta 
pars fècundieflëde
mo nitra tur. Efto li 
nea fpíralis propotí- 
ta, SC in príma, & in 
fecunda,óč in cæteris 
deínceps deferípta re 
uolutíoníbus quot- 
eunep. Efto púcftum 
h lineæ fpíralis ínítí- 
um, Qt recta h e ínítí- 
um reuolutionis. Pri 
mum uero ípacium 
fit kjfeeundum 1, ternům m, quartum n. Oftendendum eft ítaque ípacium k,fex>

um 
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pra figur! ínfcríptá mínus addat,eoquoípfum ípacium excedítc- qfrufium.in- 
feríbatur ítaque : & truite- 
rumexquíbus iníčripta fi 
gura conftítuítur, efto ma
ins h b c, mínus uero o h e.
Confiât ígítur,ínfcríptam 
figurám frufto 9 q elfe ma
iorem. Rurfus erunt quæ 
dam lineæ fefe æqualiter 
excedentes à punćto h, ad 
lineám fpíralem acceden- 
tes : quarum maxima quí- 
dem h a,minima uero h c. 
Eunt quoq3aliæ inter fe, 
&maximæ íllarum equa- 
!es à punélo h, adcircum - 
ferentiam frufti h a f pro- 
dudtæ, excepta h a,quænu
mero quidê illis funt una pauefores, magnitudine uero inter iè Si maximæ alíarů 
æquales. & ab unaquaque frufta fimilia confcripta iunt:à maxima uero earû quæ 
ieie equaliter excedunt, nullum conièriptum eft.Frufta igitur à lineis æqualibus 
inter fe,SC maximç aliarum confećła,ad frufta à lineis fefe gqua liter excedentibus 
contenta,dempto eo quod à maxima,maiorem habent proportionem,quàm qua 
dratum h a,ad contentum fub h a,h e,& tertiam partem quadratie f.Quare SC fru 
ítum h a fad figurám inferiptam, maiorem habebitproportionem, quâm ad 9 q 
fruftum. Vnde fequitur 9 q fruftum maius efle figura ínfcríptá. At uero pofitû 
fuerat,minus elfe. Non poteft igitur fruftum 9 q minus etïe fpacio à fpíralí linea, 
Sćrećtis h a,h ecomprehenfo. quareeidem æqualeefle necetfeeft.

2 8 T7 Orum quæ continentur à lineis ipiralibus,ÓĆ rećtis quæ in reuolutionibus re 
r^putâtur fpaciorum, id quidem quod tertium datur,eft duplum fecundi,quar
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tam partem eile fpactj fe tequentís,8é fpacíum m duplutn eífe ípfius I,ípfum n trí> 
pltím ípfius 1. Eteorum quæ tequuntur, temper íd quod deínceps fumitur multi
plex ípfius 1 tecundum numéros te fequentes. Quod autem k fit texta pars ípfius 
l,ficoftédítur:quoníaml fpacíum eáhabetproportíonem adcírculum, fecúdum 
quam habent teptem ad duodecím. Secundus uero círculus ad primů,ficut 12 ad 
3. confiât enim. Círculus uero prímus ad fpacíum k, ficut tríaad unum. k ígítur 
texta pars eft ípfius I. Rurfusklm fpacíum adcírculum tertíum,eam oílenfum 
eil habere proportíonem, quam utracp fimul, cótentum fub ch,h b,ettertíapars 
quadratícb ad quadratum ípfius ch .Tertíus uero círculus habet fe ad fecúdum 
círculum,ficut quadratú h b. Círculus ítemfecundushabet ad kl fpacíum, ficut 
quadratúh b ad utracp fimul, ad cótentum fub h b,h a, ÓĆ tertíam partem quadra- 
tiab.Hæcautem eamhabentínterte,quam decem &nouem adteptem.Spacíú 
uero klad fpacíum 1,ficut teptem ad fex. Cófřat ígítur fpacíum m, ípfius I effe du 
plum.Quod autem ea quæ deíndefequuntur,tecundum numéros deínde fequě 
tes habeant proportionê,deinceps oftendetur. Nam k 1 m n x, ad círculum cuíus 
ea quæ ex centro eil h e,eam habet proportionê quam utracp fimul,contentú fub 
h e,h d,8č tertia pars quadrati d e, ad quadratum h e. Círculus uero,cuíus quæ ex 
centro eil h e,ad círculum cuíus quæ ex cêtro eil h d,eam habet proportionê, quâ 
quadratum h e, ad quadratum h d. Círculus autem cuíus quæ ex centro eil h d, 
ad fpacíum k 1 m n,eam habet proportíonem,quam quadratum h d,ad utraque fi 
mulifla,adid quod continetur fub h d,h c,Sê tertíam partem quadrati dc. Spacíú 
ígítur kl m n x,ad fpaciùm kl m n, eam habet quam contentum fub h e,h d, Si 
tertia pars quadrati d e,ad contentum fub h d,h c,Sć tertiam partem quadratic d. 
Díuídendo,& fpacíum xad fpacíumk 1 m n, eam habet quamexceilus contenu 
fub e h,h d,cum tertia parte quadrati ed,ad contentum fub d h,h c,&tertiam par 
tem quadrati e d,ad contentum fub d h,h c:Sč tertíam partem quadrati d c. utracp 
uero ilia fimul excédent ifta fimul utraqj, eo quo contentum fub e h,h d,excedit 
contentum fub dh,h c. Exceduntautem eoquod fubdh, ec. Spacíum ígítur x 
ad fpacíum kl m n,eam habet quam contentum fub h d, ce,ad contentú fub d h, 
h c,&tertia parte quadrati cd. Per hæcaùt eadem oftêdetur, quod fpacíú n ad fpa 
cíúkl m, eam habet, quâ cotçntum fubh c,b d,ad utraepfimulífta, ad contentú 
fub ch,h b,Sć tertiam partem quadratícb. Spacíum ergo n, ad fi icíum klmn, 
eam habetquam contentum fub h c, b d. ítemép quod fub b h, h c, ô£tertia pars 
quadrati cb,ad contentum fubhc,bd. Conílatenímdíuídendo, Sêconuerfim» 
Hæc autem æquantur cotento fub d h,h c,8C tertiæ parti quadrati c d. Quoniam 
ígítur fpacíum x,ad fpacíum klmn, eam habet quam contentum fub h d,c ead 
utraq?fimulifta,adcontentum fub h d, h c, & tertíam partem quadraticd. Spací 
um uero kl m n,ad fpacíum n,eam quam utraep fimul ifta contentum fub d h,h c 
& tertia pars quadraticd, ad contentumfubh c,db . Habetígítur fpacíum x,ad 
fpacíum n,eam quam contentum fub h d,c e, ad contentum fub h c,d b.Conten 
tum autem fubhd,ce,adcotentum fubhc,db, eamhabetquamhdadh c,cum 
ce fit ipfi b dçqualis. Confiât ítacp, quod fpacíum x ad fpacíum n,eam habet quâ 
h d ad h c. Símílíter oftendetur,fpacíum n ad fpacíum m, eam habere proportío
nem quam habet h c ad h b, & m ad 1,ficut b h ad h a. Lineæ uero e h,d h,c h,b h, 
a h,habent proportíonem,quam numeri deinceps commenter fumpti.

Slínlíneafpíralíquacúq? reuolutíonedefcrípta, duo půda fumant, quæ non l9 
fînteius termini,S< ab iftis ducant lineæ redæ ad inítíú lineæ fpiralis,& cêtro 
fpiræ ínítío,ínteruallís uero ípfis lineis quæ ad inítíú fpiræ à púdís dudæ fint, cir 

culí deferíbantur:fpacíumcompræhenfum, abea maioris círculí circumferentia 
quæ media inter lineas redas, ôQpiram inter eafdem lineas compræhenfam, & 
à linea extra duda capitur,eâ habet proportionê ad fpacíú compræhêfum à círcú 
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ferentia mínoris circulí, 8č ab eadem fpira 8ć à linea recfta,quæ earû termines iuü' 
git, quáíp ex centro circulí maíorís cumtertíjs duab. excefius dus quo ea quæ ex 
centro maíorís circulí excedít eam quæ ex centro mínoris ad eam quæ ex centro 
maíorís, cum una eíuídem excef 
fus tertia parte. Efto linea fpp 
ralís,ín qua a b c d ín una reuolu 
tíonedefcrípta. 8C fumantur ín 
ea duo punčía ac. Efto punćłu 
li ínítíum Îpiræ.êC ab a S< c ducá 
tur ad h línep.SC cétro h,ínterual 
lis h a,h c,circulí deferíbantur.
Oftendendum quod ípacíum x 
ad fpacíum p, eam liabetpropor 
tíonem,quam utraqjfimulah,et 
duæ tertiæ g a,ad utramqj fîmul, 
ad a h, & unam tertíá ipfîus g a. 
nam fpaciû np,adfruftûgeh, 
oftêfum eft eam habere propor- 
tionem, quam habet contentum 
fub gh,h a, Sć tertia parsquadra 
ti a g, ad quadratum h g. ipfum 
ergo x,ad n p eam haber,quam contentum fub h a,a g, Sć duæ tertiæ quadrati a g 
ad utratp fimul,ad contentum fuba h,h g,ÔC tertiam partem quadratiga.Etquo 
níam fpacíum n p,ad fruftum n p x, eam habetquam utracą fim ul, contentû fub 
b a,h g, ÔCtertia pars quadrati g a, ad quadratum h g. Fruftum aût n p x, ad fru
ftum n,eamhabetquá quadratûh gadquadratûha .Spacium quoqjn p,ad ip- 
fum n,eam habebit quam utracą fîmul,contentum fub h a,h g,SC tertia parsqua 
drati g a, ad quadratum h a.Igiturnpadpæamhabetquamutraq? fimul, con
tentum fub g h, h a, SC tertia pars quadrati g a, ad utraep fimul, ad contentum fub 
g a, h a, & tertiam partem quadrati ga. Quoniamfpadumxadn peamhabet, 
quam utraque fîmul,contentum fub h a, ag, SC duæ tertiæquadratig a,adutra- 
que fîmul,ad contentum fub g h,h a,SC tertiam partem quadrati g a. Spacium au 
tem np ad p,eam habet quam utraqj fîmul,contentum fub g h,h a, & tertia pars 
quadrati g a,ad utraep fîmul,ad contentum fub g a,a h,SC tertiam partem quadra 
ti g a.Habebit quoqj x ad p,eam quam habentutraque fîmul,cotentum fub h a, 
g a,SC duæ tertiæ quadrati g a,ad utraq? fîmul, ad contentum fub h a, ga,8Ctertíá 
partem quadrati g a. Ifta uero utraep fîmul, contentum fub h a,g a,SC duæ tertiæ 
quadrati g a,ad utraep fimul,ad contentum fub h a,g a,SC tertiam partem quadra 
ti g a,eam habent quam utraque fimul,ipfah a, SC duæ tertiæ ipfîus g a, ad utraep 
fimul,adipfam h a,SC tertiam partem ipfiusga. Confiât ígítur, fpacíum x ad fpa 

cium n,eam habere proportions,quam utraq? fimul,ipfa h a,SC duæ 
tertiæ ipfîus g a, ad ipfam h a,SC tertiam ipfîus g a,u- 

traqj fimul fumpta.

U KIT ARC H IMED I S TRACTATVS 
de Lineis fpirali bus.
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ARCHIMEDIS PLANORVM AEQVE'
PONDERANTIVM INVENTA, VEL CEN» 

tragrauítdtis planorum.

etimvs grauía æqua!ia,æquali díftantía pofita,ínter fe 
æqualiter ponderare. Grauía item çqualia,díftantía inæquali 
fufpenfa, non æqualiter ponderare : fed íd quod ínlongiorí 
díftantía pendeqad graue deferrí. Item,fi grauíbus fecundú 
quandam díftantiam æqueponderantibus, alten eorum adtj 
ciaturaliquodgraue,tunceanonæqualiterponderare,ièdil» 
lud ad grauedeferrí, cuí quodgraue fuerítadíecfium.Simili»

ter etíam fi ab altero eorum auferatur graue, tune non æqualiter ponderare, fed 
íd à quo níl fit ablatum,ad graue deferrí. Fígurís planíš fimílíbus Ść æqualibus in 
ter fe coaptatis, centra quoqj grauitatis earum erunt inter fe coaptata. Si uero figu 
ræfimiks fuerínqnonautem æquales,centragrauitatisearum eruntfimiliter po» 
fíta.Dídmus pundafimílíter pofita effead fimiles figuras,à quíbus lineæredæ, 
feeundum angulos æquales duélæ, ad latera ínuicemcorrefpondentía æquales 
angulos efficíant.Item fi magnitudínes quædam in quíbufdam díftantíjs pofitae 
æqualiter pondèrent, Sć quæcunq; eis æquales in eífdem díftantíjs pofitae æquali 
ter ponderabunt.Cuíufcunq; figuræcuíus círcum limbus fuerít,ín eandem par» 
tem connexus, centrum grauítatís íntra figurám effe oportet. Suppofitís his, 
fequícur:

GRauia,quæ in díftantíjs æqualibus pofita æqualiter pondèrent,æqualia ef- i 
fe. Si enfin client inæqualia, auferreturqp à maíorí exceffus, relíqua non a*» 
qualirerponderarent:cum ab altero æqueponderanuû alíquíd fuerítablatum. 

Quare grauía in díftanttjs æqualibus æqueponderantia;æqualiaeiTe neceffeeft. 
GRauía in díftanttjs æqualib.pofita ,fi fuerintinæqualia, non æquepondera , 

bunt,iêd maíus eorû ínclínabítur. Ablato enim excefl’u,æqueponderabut: 
cum æqualia in díftanttjs pofita æqualibus æqueponderent. Eo autem quod ab» 
latum fuerit adiecïo,iam in maíus ínclínabítur, cum alterí gqueponderantium fît 
alíquíd adiećłum.

SI grauía inæquah'a in diftantijsinæqualibus fuipenfa, æqualiter pondèrent: s 
maíus in mínorí, mínus in maíorí díftantía fuípendetur.Efto grauía inæqua 
lia a b, 8é fit a maíus,b minus: ÔC

æqueponderent ab a c,c b diftâ» 
tijs. Oftendendumeft,quodac 
minor eft c b. nam fi non,ablato 
exceffu quo a excedit b,cum iam 
ab altero pqueponderantium fît 
ablatum alíquíd,ínclínabítur ad 
b: quod non uerum eft.namac 
fi effet æqualis b c, æquepodera 
rent.nam æqualia ín díftanttjs g 
qualibus. Si autem a c maior eft 
fet b c, indinaretur ad a. nam æ» 
qualiain diftâtijsinæqualib.no 
æqueponderât. Sed quod in ma 
iori diftâtia eft, indinatur.ac iam 
propter hæc ac minoré elfe b c neceffe eft. Manifeftû aôt,quod grauía quæ in di» 

q 5 ftanttjg

dift%25c3%25a2tijsin%25c3%25a6qualib.no


Igi tur a b æqueponderabunt ín a d,d b difianttjs,quod efië non potefi.na æqua 

centrum grauitatis eße magnítudínís exípíb a Sćipib b compofitæ.
$ autem triům magnitud

magnítudines æqualem

n6 A R C H î M E D I S L I B . I.
ftantrjs inæquaïibus æqueponderât,inæqualia  funt. SC eorS maius eil illud quo d 
in minorí diftantíapendet-

4 Q' I duæ magnítudines æquales non idem centrum grauitatis habuerínt,magní 
j^tudínisexutraque compofitæcêtrum grauitatis efi medium lineæredîæ,quæ 
dićlarum magnitudinum centra grauitatis coníungít. Eftoítaqjípfius a centrů 
grauitatis ípfuma,etípfius bipfum b.
Ec fit d ucfia linea a b, quæ díuidatur ín 
duo æqualiain punćło c.Dícoquod 
utrarumq? compofitarum cětrum gra^ 
uitatis efi ipfum c. nam fi non, efto m 
trarumq? a b magnitudinum compofi 
tarum centrum grauitatis d, fi eíTe po- 
tefi. Quod autem efi ín linea ab,pra> 
demonftratumeft. Quoníamigíturd 
efi centrum grauitatis magnítudínís, 
compofitæ ex a SC b,apprehenfo d pS, 
éto æqueponderabût magnítudines 
L ’ ... . ..............................
lia in dífiantřjs inæquaïibus non æqueponderant. quare manifeftum eft,ípfum c 
centrumgrauitatis eße magnítudínís ex ipib a SCipfob compofitæ.

SI autem triům magnitudinum centra grauitatis ín una linea fuerínt polita, 8ć 
magnitudinesæqualeminterfegrauitatem habuerint,SClineæ redtæ inter 
tra dutfiæ æquales extíteríntimagnítudínís ex dićtis magnitudinibus compofitæ 

centrum grauitatis pundlum illud erit, quod idem efi mediæ magnítudínís cen
trum grauitatis. Efto třes magnítu* 
dînes abc, centra uero grauitatis ea. 
rum fint a b c,pù<fîa in una reefia linea 
polita. Sintquoqjabc pquales: SClfi 
neæ a c,c b redïæ æquales. Dico cen
trum grauitatis magnítudínís íllius, 
quæ ex omnibus íllismagnítudíníb. 
compofîta fuerit,eft puntfium c.Quo 
níam ítacpa b, magnítudines æqualê 
habentgrauítatem,centrum grauita* 
tísearumerítpunčíumc. Quoníam 
a c, c b, redæ æquales lunt : efi etíam 
ípfius c centrum grauitatis c puntfium.Confiât quod magnítudínís quoq? ex om 
níbusíllís compofitæ centrum erít grauitatis punctum, quod efi magnítudínís 
mediæinterillas centrum grauitatis. Exhocmanífefium efi,quod quotcunqj
magnitudinum numero 
ímparíum, fi centra grauí 
tatis •> ín eadem linea fint 
conftítuta, SC fi magnítu- 
dínes cpteræ ab ea quæea 
rum media exíftít, hinein 
deæqualiterqupque duæ 
correfpondentes deftite- 
ríntjhabueríntép grauíta- 
tem inter fe æqualem, SClí 
neæ retfiæinterearum cê-
tramediæfucrintinterfcæquales,eíusmagnítudínís qup exillisomnibus corn-
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pofita fuerít,centrum grauítatís erít punčíum, quod magnitudínís mediæcentrïï 
grauítatís exíftít. Quod fí pares numero fuerínt magnítudínes, ÓĆcentra earum 
grauítatís ín eadeni linea rećła pofita fuerínt, earum mediæ grauítate æquali in 
ter íeconftíterint, Sć lineæreçftæ inter earum centra mediæ inter fe æquales fue- 
rint,eius quæ ex íllís omnibus componetur magnitudínís centrum grauítatís e- 
rit medium lineæ rećłatpunćtum,eius uídelícet quæ centra grauítatís magnítudi 
nutn coníungíqutí ín figura fubfcrípta patet.

MAgnítudínes quæ fuerínt ín grauítate commenlurabiles5æquepondera- g 
bunt, fiín díftanttjs quæ íecundum grauítatum proportíonem fuerínt co- 
ftitutæ, permutatím fuípendantur. Efto magnítudínes ín grauítate commen 

furabilesab. Eftoed item 
quædam díftantía, & ficut 
a ad b, i ta d c ad c e. Often- 
dendum ítaq?, quod ma- 
gnítudínís ex utnfqj a ÓĆ b 
compofîtç centrum grauft 
tatíseftc punćium. Quo- 
níam ítaqj eft ficut a ad b, 
íta d c ad c e. ípfum uero a 
eft ípfi b comméíurabíle. 
ípfa ergo d c eft ípfi c e com
menfurabílís, reďta ícílícet redîæ.quare e c, c d erítquædam eommünis menfura 
quæ fit n,& ponatur ípfie c æqualis utracp íftarum d g, d k. Ípfiaut d cefto e 1 æ- 
qualís. Et quoniâ d g æquatur c e, d c æquatur e g. quare & 1 e æquatur ípfi eg. 
Igi t 1 g dupla eft ípfius d c, & ípfa g k ipfîus c e. Quare n utrâcp 1 g, gk menfura- 
bít, cum earum medietates metiatur. Et quoniam eft ficut a ad b, ita d c ad c e.Si- 
cut autem d cad c e,fîc 1 g ad g k. nam utracą utríufque dupla exíftít. Igítur ficut a 
ad b,fiel g ad gk.Quotuplex autem eft I g ípfius n, eo fît numero multiplex ípfa 
a ípfius f. Erít ergo ficut I g ad n, fie a ad E Eft autem ficut k g ad 1 g, ita b ad a. ab 
æqua ígítur eft,ficut kg adn,fîcb ad f.æquemultiplexeft ígítur kgipfîus n,ficut 
b ipfîus £ Oftenfum uero eft,& ípfum a quoq; ipfîus f multiplex elfe.quare ipfS 
f,erit ipfôrum a ôi b communis menfura. Dftiifa ígítur I g in partes æquales ipft 
n,& a in partes æquales ipfî f: partes ípfius I g, quæ ipfî n in magnitudineæquan 
tur, tot erunt numero ,quot funt partes ipfîus a ,ípfif ín magnitudine æquales. 
Quare fi unicuicp partium 1 g apponatur, magnitudo æqualis ípfi f cêtrum graut 
tatis habens ín medío portíonís, Sć omnís magnítudínes æquanturipfî a,8ćma- 
gnítudínís ex omnibus compofîtæ centrum grauítatís erít ípfiím e. nam omneš 
numero pares funt propterea, quod ípfa 1 e æquatur ípfi e g. Símilíter autem o< 
ftendetur, & fí unícuíqj portíonum k g apponatur magnitudo æqualis ípfi f,cen 
trumgrauítatíshabens ínmedíoportíonís,& omnísmagnítudínes æquales e- 
runt ípfi b,Sv magnitudínís ex omnibus íllís compofite centrum grauítatís erít íp 
fum d.Eft ígítur a quídem ímpofitum ad ípfum e, & ípfum b ad ípfum d.Sunt i- 
taque íam magnítudínes inter fe æquales ín lineám retfiam pofite, quarum cen
tra grauítatís æqualiterinter fe díftantcompofitp, & numero pares. Conftatígx- 
tur,quod compofítp ex omnibus magnítudíníbus centrum grauítatís eft díuifio 
ín duo equa lineç redæ,in qua centra magnítudínum medíarum funt pofita. Cu 
ígítur 1 e fît æqualis c d,Sč ípfa e cípfi d k: totaígítur 1 c æquatur ípfi c k. Quare ma 
gnítudínís ex omnibus compofitæ centru grauítatís eft c puntfium.Pofito igítur 
ípfo a ad ípfum e,óčípfo b ad ípfum d, pquepondcrabút íecundum c pundlum. SI magnítudínes íncommenfurabíles fuerínt,fimílíter equeponderabunt,fi ín 7 

díftanttjs fufpendantur,qup proportíonem ínter fe magnítudínum mutuam 
ha-

n
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habuerint. Sunto a b c magnitudines íncommeníurabíles, diftantięuero d e,ef» 
Habeat autem a b ad ipfum ceam proportionem, quam diftäntia ed ad e f.Dico 
quod magnítudínís compofitæ ex a b c, centrum grauítatís eft punctum e.nam fi 
non, pqueponderabit a b 
poiîtum adf, ipfîc pofito 
ad ipfum d,uel maius eft a 
bipfoc,itaut pqueponde- 
ret ip Îî c, uel non. Efto ma 
tus, Siauferaf ab ipfo a b, 
minus exceiïuquo ab ex- 
cedit c,ita ut æquepoderet: 
SCrefiduum fitcommenfu 
rabile ipfï c,quod fit a.Quo
niam igitur magnitudines a c funt commenfurabiles, Sć minorem habet propor
tionem a ad cquàm d ead e f,non gqueponderabunt a Sic in diftanttjs d e, e f,po 
fito ipib a in f, ÓĆ c in ipfb d. Per hgc eadem neque fie maius exiftit,quàm ut çque* 
ponderet ipfî a.

s QI ab aliqua magnitudine magnitudo aliqua auferatur,quæ non habeat idem 
centrum cum tora, refiduæmagnítudínís centrum grauítatís exíftít ín linea re 

čta, quæ centra grauítatís totíus magnítudínís Sč ablatæ coníungat,Sč ín eaíílíus 
parte ín qua linea íp fa à centro totíus magnítudínís educítur extra, atep ín eo pun 
čte quo i pía líc termínatur, ut íp ía íam edučla ad eam quæ íungít centra prgdíčta 
eam habéat proportionem, quam magnítudínís ablatæ grauítas ad grauítatem rč 
fiduæ. Efto magnítudínís Afiduæ. Efto magnítudínís 
alícuíus centrum grauítatís 
c,ípfauerofita b.Sčaufera- 
tur ab ípfa a b magnítudo 
a d,čuíus centrum grauíta
tís fit è. d utfta uero e c, ôi ex 
tra dućta íntercípíatur c f, 
quæeam proportíoněha
beat ad e c,quam habeegra 
uítas magnítudínís a d ad grauítatem magnítudínís d g. Oftědendum quod ma- 
gnítudínís dg centrum grauítatís eftf punčíum.Nam fi non,efto fifierípoteft,h 
punctum. Quoníam ígítur a d magnítudínís centrum grauítatís eft e,ípfius uero 
d g eft punčíum h, magnítudínís ex utraque compofitæ centrum grauítatís erít 
ín linea eh, ira díuífa ur partes mutuam ínter íemagnítudínum proportíoně ha- 
beant.Quare non erít cpunčíum feeundum proportionalem ièdlionem,eiquæ 
díčía eft.quare cnon eft centrum grauítatís eíus magnítudínís,quæ ex a d,dgco- 
pofitaeíhhoc eft ípfius a b. polituru uero fuerat,ípfum ceíTe díéium centrum.no 
erítígíturh punčíum centrum grauítatís dgmagnítudínís.

9 ✓'"'I Víuslíbet figuræ æquediftantíú laterum cětrum grauítatís eft ín linea rečta, 
V^quæ coníungítlatcra oppofita ípfius figuræ æquediftantium laterum, díuí- 
fæ ín duo æqua, quæ latera ín díuífione figuræ fečrafuerínt. Efto figura æque
diftantium laterum ab cd,ín díuífione uero in duo æqua ípfius ab cd,efto ef. 
Díco a b č d centrum grauítatís elfe ín linea e f. nain fí non,efto fí elfe poteftpun
číum h, Sč ducatur h í æquediftans ípfi a b. Linea uero e b continuæ ín duo æqua 
díuíia erít,tandem quædam intercepta minor h i. Et díuídatur utraq; e b,e a in li- 
neas æquales e k, & à punčíís diuifionum æquediftantes ípfi e f. Diuidetur itaqj 
tota figura in figuras æquediftantium laterum æquales, & fîmiles ipfî k f. Figu- 
fis itaep æquediftantium laterum fimilibus?&æqualibus ípfikf,ínuícem coapta-

tÎSi

e

d
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e Č f b

centrum.no
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tís, & centra quocp grauítatís earum erunt inuicem coaptata. Erunt iam magni- 
tudines quædam æquediftantiâ laterû æquales ipfî k f, numero pares, & centra 
grauítatís earû in eadem linea pofita, Cť media æqualia, Sćomnia quæ utrincp i * 
pfîs medtjs affîftunt,Sù ipfa 
æqualia funt.&lineæ inter 
centra medig funt gquales. 
Magnítudínís ergo ex o - 
mnibus compofitæ centrů 
grauitatis eft in linea recta, 
quæ iungit centra grauíta
tís fpacíorum eorù quæ in 
medio funt. no eft autem.

4

nam h eil extra figur as mé
dias. Confiât ergo,centr um grauítatís figuræ a b c d æquediftantium laterum ef- 
fe,ín ef linea rećła.

Víuslíbet figuræ equedíftantíum laterum centrum grauitatis eftpuncfium, 
^_yín quo díametrí coincídunt. Efto figura æquediftantium laterum a b cd, ÓĆ 
ín ípfa fit linea e f, díuidens in duo æqua a b c d líneas. Sč item k, 1 díuidens a c, 
bd.Eftiamfiguræabcdç- a e V
quedíftantíum laterum cen í 
trum grauítatís ín linea e f.
Ofteníum namqj eft hoc, A V 1
et eadem rations eft ín linea 
k I.Igítur punćłum h eft ce- 
trum grauítatís. ín punćło ------------------- ---------- -----------------------------
autem h díametrí figuræ æ- c ’
quedíftantíum laterum co' 
current, ut prius demonftratum fuit. Contíngít autem & aliter hoc idem de-
monfirare.Efto figura æquediftantium laterum a b c d. eius diamètres d b.trian- 
guli ergo ab d,b d ccrût inter fe fimíles SCæquales.quareipfis coaptatis, & eorum 
centra grauítatís inter fe co- 
incident.Efto iam triangu- A b 
li abd, centrum grauítatís 
é pńćłum,&t ducatureh, 
Sćprotrahatur donec aflu- 
mätur h f æqualis e h. Coa - 
ptato itaq3 a b d triägulo ad 
triangulum bdc, ÓĆ latere 
a b ad latus d c. accommo >

Ť Wellige 
diametrunt 
b d diuifatn 
eße perme 
diüinhpun 
fio.

io

dato uero latere a d ad latus
bc,coaptabítur quoepeh linea rećła ad h f rećłam, 6će punćłum in f cadet, fed et 
in centrum grauítatís triangulí bdc. Quoníam ígítur tríangulí a b d centrum gra 
uítatís eft e punćłum, tríangulí uero b d c eft f, manífeftum efi, quod magnítudí
nís ex utrífcp compofitæ centrum grauitatis eft punćłum medium lineæ e f retftæ, 
quod quídem eft h punćłum.

Slduo tríangulí fueríntínter fe fimíles,& duo ín ipfis punćła fimílíter ad tríam 11 
gulos fe habentía in pofitione,2ć punćłu unum eius in quo eft,triâguli fit cen 
trum grauítatístrelíquum quoep punćłum eius in quo eft,tríangulí centrum gra

uítatís exíftet. Punćła uero dicímus fimílíter fehabereín pofitíone ad fimíles fi
guras, à quib .lineæ reefiæ ab angulis çqualibus educlæ.ad latera inter fe correfpo 
dentia angulos æquales efficíant. Efto duo tríangulí a b c,d e f.& efto ficut a c ad
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d f,fic a b ad d e, SC b c ad e f. SC fint in dićlis triangulis punćła fîmiliter pofita,quae 
fint h, n, fîmiliter fe ín pofitíone habentia ad triangulos a b c,d e ESC fit h centrum 
grauitatis a b c mangu- 
li. Dico quod n eft cen
trum grauitatis d e f tri- 
anguli.nam fi non,efto 
fi effe poteft g punćłum 
grauitatis trianguli d e f, 
SC iûgantur h a,h b,h c 
item n d,n e,n f. Quoní 
am igítur tríangulus a b 
c eftfimilis trianguio d 
ef, SC centra grauitatis 
funt h g punćła : fimili- 
um uero figurarum cen 
tra grauitatis fîmiliter
pofita funt,ira ut æquales angulos efficiant ad latera eiufdem rationis unûquod- 
queadunumquodcp. Angulus igítur g de,erit æqualis angulohab. Sedangu- 
lus h a b eft æqualis angulo e d n : quia punćła h n, fîmiliter pofita funt-Angulus 
igítur e d g erit æqualis angulo e d n,maîor ici licet minori : quod efîe non poteft. 
Noneftigítur g punćłus centrum grauitatis trianguli d e £ quare punćłum n erit 
centrum dićłum.

SI duo trianguli fuerint fîmiles,SCcentrum grauitatis aiterius eorum fuerit in It 
nea redla,quæ ab uno angulo eius ad mediam baftm ducatur : aiterius quocp 
trianguli erit centrum grauitatis ín linea fîmiliter in eo dućła.Sunto trianguli duo 

a b c,d e f-SC efto ficut a c 
ad d fftta a b ad d e,£C b c 
adfe.etacdiuîfain duo 
equa in punćło g,iunga 
tur b g • Et efto centrum 
grauitatis trîâguli abc, 
in linea b g, quod fît h. 
Dico quod centrum gra 
uitatis d e f trianguli erit 
ín linea rećła, fi militer in 
eo ducia. Diuîdatur df 
in duo æqua in punćło 
m . &Ć iungatur e m, SC
fiat ficut b g ad b h, fie m e ad e n : SC iungant a h, h c,d n,n f. Cum igítur ipfius c a 
dimidia eft a g, & ipfius d f dimi dia eft d m : eft ficut b a ad e d,ita a g ad d m. Sć la
tera circa æquales angulos exiftentia, funt proportíonalía. Angulus igítur a g b 
eft æqualis angulo d m e.SC eft ficut a g ad d m, fie b g ad e m. Eft autê SC ficut b g 
ad b h,fie m e ad en: SC per æquam ergo,ficut a b ad d e, fie b h ad e n. Et circa an
gulos æquales latera proportíonalía confîftunt. Eritigítur angulus b ah,æqualis 
angulo e d n.Quareangulus h a c reliquus erit çqualî s angulo e f n.et angulus h c 
g,æqualis angulo nfm.Oftenfum eft autem,quod angulus a b heft æqualis an
gulo d e m.quare SC angulus h b c reliquus, erit æqualis angulo n e f. Et omnîno 
eademrationepunćłah n,ad latera proportíonalía fîmiliter pofita funt, ÔCangu
los æquales faciunt - Cum igítur h n punćłafimiliter pofita fint, SC h eft centrum 

grauitatis trianguli abc, eritn quoep centrum grauita-
tis trianguli def.

Cuiuf-
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CVíufcunq? trianguli centrum grauitatisexifîitinlinearedîa,quæab angu- 15 
lo ad dimidiam bafem dućłafuerit. Efto triangulus a b c,Sć ín ipfo a d du 
ćta ad dimidiam bafem. Eft itacp oftendcndum.quod in linea a d centrum grauí

tatís tria gul i a b c e- 
xíftít. Namfinon, 
efto fi cíle poteftpu 
ÓSh ,SCperípfum 
ducaturh i, æquedi 
ftansípfibc. Conti 
nue ígítur díuífa d 
cín duo æqua, tan- 
demrelínquetur. li
nea minor h i. Díui 
datur utraqj bd,dc 
in duoçquatet àpû 
ćtis fećtionum du- 
cantur aequcdíftan 
tes ípfi a d, et ítígan 
turef,gk,lm.Erút 
íam ípfte aequedíftá 
tes ípfi bc. lam figu
rx æquediftantium laterum m n,centrum grauítatís eftín fy. Ipfius aut k xín y t, 
SC ipfius fo,ín t d. Magnítudínís ergo ex omnibus compofitæ centrum grauíta
tís eftínlineafdrecfta, quod fîtr. Et íungaturh r, SCeducatur SCprotrahatur, SC 
ducatur eu æquediftansipfiad.triangulus autem a dc,ad omnistríangulosam, 
m k,k f,fc,líneís defcríptos fimiles ípfi a d c,eam habet proportions, quam habet 
c a ad a m. Quia a m,m k,k f,f c æquales funt. Quoniam autem ÔC triâgulus a d bj 
ad omnis triangulos àlineisa 1, lg,ge,eb defcríptos,fimilesfibi,eâhabetpropor 
tionem,quâ b a ad al.Triangulus ígítur ab c,ad omnis díčlos triangulos,eam ha 
bet,quá c a ad a m. Sed c a ad a m maiorem proportionem habet,qj u r ad r h .nam 
proportio c a ad a m eadem eft ei quam habet rota u r ad r p.quía trianguli fimiles 
exiftunt. SCtriangulusquoq-3abc, additfios triangulos maiorem habet propor- 
tíonem,quám u r ad r h. Fiat ígítur,ut ficutfiguræ æquediftantium laterum fe ha- 
bent ad triangulos, fie q h ad h r .Quoniam ígítur aliqua magnitude exiftit abc, 

xr cuius centrum grauítatís eft h : & aufertur ab ea magnitudo copofîta ex m n,k x, 
fofigurisæquediftantiumlaterum: SC ablatæ magnítudíníscentrumgrauítatís 
eft r punćłum. rcliquæ ígíturmagnítudínís, qua: ex tríangulís círcumrelícftís có 
ponítur, cětrum grauítatís in linear h habetur, quæ edutfta SCprotraÓa eft ad h rt 
eamqj habet proportionem ad íllam,quam magnitudo ablata ad relíquam. Pun- 
číum ergo q centrum eft grauítatís magnítudínís compofitæ ex omnibus círcum 
relíélis, quod elfe non poteft. nam linea rećla á puncto q æquediftâter ípfi a d du- 
claín piano,ín eadem ipfius partethoc eftín altera ipfius parte,centra omnia ha- 
bentur.Manífeftum eft ígítur propofîtum. Aliter idem.Efto triangulus a bc,
SC ducatur a d linea ad dimidiam bafem. Díco ítaqj,quod ín linea a d centrů gra
uítatís trianguli a b c habetur.Nam fi non ,efîoh,fiefie poteft: ÔCiunganturha, 
h b,h c,SCed,df,fe,admediasba,ac. Ducanturipfiahæquediftantes ek,f kSC 
ïungantur kl,l d,d k. item m n æquediftans ipfi a h. Quoniam itaqp triangulus 
abcfímílísefttríangulo d fc, cumbafitæquediftansipfif d,SC trianguli a b ccê- 
trumgrauítatíseftpunćtumiSCf dctrianguli quoq;centrumgrauítatíseftpun- 
dïum l.nam h 1 pundïa funt firn ihrer pofita ín utroq? tríangulo, cum adlatera eíuí 
dem ratíonís æquos angulos eftícíant, conftatením íftud.Eadem autem ratíone 

t 2 SC tri-
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Sćtriangulieb d centrum grauítatís eftk punćtum. quaremagnítudinisexam
fa abus b c d,d f c triâgulis compofîtæ centrum grauítatís habetur in medio lineae 
k I. cum triâguli e b d, f d c, 
fiut æquales. Et ipfius kl, 
medium eft n : cum fit ficue 
b e ad e a, íta b k ad h k. Sí- 
eut autem c f ad f a,fîc c 1 ad 
Ih. Síautěhoc fiefe habet, 
erít b c ípfi k 1 æquediftans. 
Et iunćła eft d h. erít ígítur 
fícut b d ad dc, fíckn ad 
n 1. Quare magnítudínís 
ex utrífcp dídtís tríangulís 
compofîtæ centrum grauí* 
tatís eft n. eft quoqj figura: 
æquediftantium lateruma 
edf,centrum grauítatís pú 
čtum m. Quare magnítu* 
dínísex omnibus compoíí 
tæ centrum grauítatís habe
tur ín linea m n. Eft autem tríangulí a b c centrum grauítatís h pundíum. ígítur 
m n protrafta per punctum h tranfibít,quod eflenon poteft.Centrum ígíturgra 
uítatís tríangulí abc,non extra lineám ad ufquam habetur. ínea ígítur necef-
fe eft ípfum baberí. Quare confiât propofítum. 

S4 Víufcunque tríangulí cêtrum grauítatís eft
V_>pnncftum,ínquo lineæ ředíte ab angulísad 
dímídías baies dučíe concurríít. Efto tríangulus 
a b c, & ducatur a d linea ad medíam b c, & linea 
b e ad media a c. Sí íam centrum grauítatís tri an* 
guli a b c habetur in utraep a d b e, fîcut demonftra 
tum fuit,erít utique punćtum h centrum grauita * 
tis tríangulí abc,

; Viufcunçp meniâlis figuræ, quæ duo latera
habeatæquediftantia inter íe,centrum grauí

tatís habetur in linea retfta, quæ íungít laterum æquediftantium fedorumin du® 
æqua punćła díuífionís,atcp íneo 
ipfius didtæ linete loco, ubí ípfa fic 
díuífa fît,ut pars eíus termínataad 
mínus laterum pquedíftantíum in 
duo æqua íedlorum ad relíquam 
partem cam habeat proportion?, 
quam habet utraque fimul, duplü 
maioris æquediftantium cum mí* 
noře, ad duplum minoris cum ma 
iore. Efto menfalis figura ab cd, 
quæ habeat a d,b c æquediftantes. 
éče f íungatpundtadíuífionís íp* 
faru a d,b c, quæ ín duo æqua díuí 
fæ funt. Quod itaeß in linea e f, fit 
centrum grauítatís menfæ,tnanife
ftum eft.nam fi protrahantur c d g, f e g, b a g, confiât eas in idem puntfîum con> 

currere:
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curere: critqj trianguli b g c centru grauítatís in ipfa g f, Si fimílíter trianguli a g d 
cétrum grauítatís ín ipià e g.& reliquæ igítur menfæ ab c d,erit in ípfa e f. Dueta 
uero b d diuídaturín tria æqualia ín punćłis k hiSCpereapuněíaducátur «que 
diftantesípfíb clineælh m,nkt.ÓCíungantur df, be, o x.Erítígítur centrum gra 
uítatís tríágulí d b c,ín linea h m,cum h b fît tertía pars b d, & per h dućia eft h m 
aequedíftansípfibafi.Eft autem centrů grauítatís trianguli db c,ín linea d f.Qua 
re x erít centrum grauítatís díčlí trianguli.Eadeni autem ratíone eríto punětum 
centrum grauítatís trianguli a b d. Magnítudínís ergo ex utrífq? tríangulís a b d, 
b d c compofitae, centrum grauítatís erít ín linea rečía o x. Quæ quídem magnítu 
do menfalís cum fit, erít eíus centru grauítatís ín linea ef. Quare meníalísab cd, 
centru grauítatís erít punctu p. Habet autem tríangulus b d c ad triágulum a b d 
eam proportions, quam o p ad p x. Sed ficut tríangulus b d cad triangulûa b d, 
fie b c ad ípfam a d.Eft autě ficut o p ad p x,íta R. p ad p s. Igitur ficut b c ad ipfam 
ad,fic R p ad ípfam p s.Quare ficutduæ b c,cum a d ad duas a d, cum b c: fie duæ 
Rp cum p f, ad duas p f cum Rp. Verum duæ R p cum p fieft utraep fimul eR, 

Rp,hoceftpc:duæueropfeum pRutraquefimul,eftp ff,hoceft 
p f, Oftenfa ergo funt ea quæ propofita fuerant.

FINIT PRIMVS ARCH1MEDIS LIBER 
de Aequeponderantibus,

ARCHIMEDIS DE H I S Q.VAE
AEQ.VEPONDERANT Lb 

berfecundiiï,.

I dvo ipaciacompræhenfaàlinearc&aSëfeôïoneconiredâ' 1 
guli, quæad lineám rećłam datam poffîmus applicare,nonhabeât 
idem centrum,centrů grauítatís eorum erít inlineaquç íungít cětra 
grauítatís eorû: eritćp punětůílludquod díčíamlineám reétam fie

1 díuídequt partes eíusinter fe mutuam habeant proportionem fpa» 
ciorum. Efto duo fpacia a b,cd,qualía dítftum eft. Cêtra autem grauítatís eorum
fint punćła e,f.Sć quam proportionem habet a b ad c d,eam habeat f h ad h c» Q-

ftendendum eft,quodmagnitudinis exutrífque ab,cd fpadjs compofitae, centrů
r 5 gra>
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uítatís eft punćłum h. Sít autemípfieh haramutraq?æqualis fg,fk. ípfi autem 
f h,hoc eft g e,fit e I æqualis. erít igitur &ć I h ipfi k h æqualis. Et eíl fícut I g ad g k, 
fie a b ad cd.namutraq^utriufcp dupla eíl. Protendatur autem in parte pućłi a li
nea æquediilans ípfi 1 g,íta ut fiat ípacíum m n ípfi lineæ I g utríncp adieôlû,æqua 
íe ípfi a b.erít íam ípfiusm n centrum grauítatís punćłum e. Compleatur ítaque 
n x.Habebítígítur m n ad n xeam proportíonem, quam Igad g k. habet autem 
& a b ad c d eam,quam I g ad g k. Igítur fícut a b ad c d, fie m n ad n x.SC permuta 
tím. A t uero a b æquatur ípfi m n,ergo c d æquatur ípfi n x. Et centrum grauíta
tís eíus eft f punćłum-Et quoníam 1 h eft æqualis ípfi h k,& tota 1 k latera oppofi- 
ta díuídítín duoæqua totíusp m,centrum grauítatíserít punćłumh.Sed mpeft 
æquale utríque fimul m n,n x. Quare &C compofití ex utrifque a b,c d centrů gra- 
uítatis erít h punćłum.

Sííntra portioncmàrećłaSć conirećłanguli iećłione compræhenfàmtrian- 
gulus inferibatur, qui bafem habeat cum portioneeâdem, 6ćaltítudínem ípfiæ- 
qualem,óćitem ínrefiduís portíoníbus tríangulí ínfcríbantureafdem cum por
tíoníbus baies Sć altítudínes æquales habentes, atep item &hoc ídem ín refíduís 
portíoníbus fíat:Sť huíufmodí tríangulorum ínfcríptío contínuetur figura, quæ 
hoc modo ín iećłione deferíbítur, perfpećłe ínfcríbí dícatur. Manífeftum eft au
tem, quod figuræ hoc modo inièriptæ lineæ quæ iungentangulos eos qui uertici 
portionis proximi exiftunt Sć eos qui deinceps fequentur æquediftabunt balí íp
fius portionis,ôù'n duo æqua díuídentur à díametro portionis,&diamerrumip- 
fæ diuidentin proportiones ànumeris ab unitate commenter imparibusdićłas, 
eapartequæipfiuerticicontunćła erít pro uno computata.hocautemrnordint- 
buseft oftendendum.

2 ^71 autem in portione quæà rećła Sć rećłanguli coni iećłione corn præhêditur, 
j^rećłilinea figura inferibatur-pcrfpcćtc centrum grauitatisfiguræinfcriptæe- 
rit ín díametro portio' ,
nis. Efto abc portio 
qualís dicitur, SCinfcri
batur ei perfpećłe figu - \ x
ra rećłilinea aefgbh 'fi / m\ \
ikc. Oftendêdum eft, / / \ x. ’X

• • f f /____________ _ \__________ _ x X
centrum grauítatís re- e // / x X
dlilineæ figuræ eftè ín Í / \
bd.Quoniâenimmê- // \
iulæ a e k c centrů gra- y .................... \_________________ \
uítatíseftínld,menfii Ai c
læ uero efík centrum
eft ín linea m l.ípfius ue
rofghimenfulæcentrum eftínlinea mn. Ad hæcquoque tríangulí g bh cen
trum grauítatís eftín b n .Confiât quod totíus figuræ rectilineæ centrů grauítatís 
eft ín linea b d. quare confiât propofitum.

? Q" lín utraqueduarum portíonum fimilíum à conirećłanguli iećłione,ÓĆ linea 
rećła compræheniàrum redîilineæ figuræ ínferibantur, perfpećłe quæ latera 

numero inter fe æqualïahabuerint ,rećłilinearum figurarum centra grauítatís iê- 
cabunt fímílíter díametros portíonum. Sínt duæ portíones a b c, x o p, ÓĆ eis ín 
feribanturfiguræreëlilineæ notæ feeundů omnia latera quæ fintín utraq; nume
ro æquali. Sínt díametrí portíonum b d,o r.Sćiungantur e k, f í ,g h.& f t,y u,qz«. 
Quoníam ígítur & b d díúídíturà líneís æquediftâtibus ín proportiones à nume 
rís ímparíbus,commenter ab unodífpofitis nomínatas: SCp o fimílíter,6<díuífio 
nesearumfunt numero æquales interfe: confiât quod partesdíametrprtim eíf-

dem
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dem propórtíonibus habebuntur , SC lineææquediftantes cafdcm proportion 
nés ièruabunt,■ 
ÓĆ menfularum 
ipfius quidem a 
e k c, SC ipfius x 
ft p,centra gra
uitatis erunt in 
d l, 9 r lineis re
dits fimiliter po 
fita ,cumeandë 
habeât propor- 
tionem ac,ek, 
quant p x ad ft, 
Rurfus autem
Sć menfularum e f Í k, fy u t, 
centra grauitatis diuident fi
militer líneas I m, p T.Sût au 
temSCtriangulorum gbh,q 
oz centra grauitatis in lineis 
bn, o 9 fimiliter pofita. Ha- 
bent autem eandem propor- 
rionem menfulæSCtriangu- 
li. Coftatigitur, quod totius 
figuras redlifineæin portione 
abc infcriptæjCentrum gra, 
uitatisfimiliterdiuiditb ddiametrum, ficut figure inxo p portione infcriptæceft 
trum grauitatisin o r.quod demonftrari oportuit.

CV iufcunqj portionis à linea rcćla SC lećlione rećianguli cont compræhen - 4 
fe, centrum grauitatis in diametro portionis exíftít. Efto portio, ut dicitur, 
ab cteius diametros, b d. Oftendendum oft,didlæ portionis cêtrum grauitatis ef 

fein b d.Narn fi non,efto ipfum e, ÔC per ipfum ducatur e f, ipfi b d æquediftans, 
SCinfcribatur portion! triangulus a b ceandem bafîm habens, SC altitudinem eu 
portione eandem. SC quamhabetcfadd f,hanchabeat triangulusabc,adfpa- 
cium k. Infcribaturiâ 
in portione reélilinea 

.. figura perfpetfièdta ut 
quæ relinquêtur por- 
tíóes, fint minores ip- 
fo k. figur æ infcriptæ 
centrum grauitatis eft 
ínbdfSíth,SCíunga- 
tur h e,et producatur, 
Sč ducatur c 1 æquedi- 
fians íp fi b d. Confiât 
autem, quod maíorě 
proportíonem habet 
ínfcripta portion! fi
gura ad cas quæ reliclæ funt portiones, quàm ab c triangulus ad fpacíum k,quí 
eam habet quam c fad d f. Figura igitur ínfcripta, ad portiones relićlas maiorem 
habetproportíonem,quám c f ad f d,hoceft el ad eh .Habeat itaque m e ad e h,ea 
proporiionem,quamrećłilineafiguraad portiones. Quoniam igitur e eft centru 

totius



de,Sć note a b c,et di* 
uidatur b d in pundo 
e,itautbefit dupla e 
d. erít ígítur triangu* 
babć centrum graui 
tatis pundume.Diui 
datur iâ in duo æqua 
utraq? a b,b c,ín pun* 
dis f g: 6ć per f g ducá 
tur f k,l g, equedíftan 
tes ipfibdÏEft ígítur 
portíonís a k b centrum grauítatís ín linea f k.portíonís uero b c 1,centrum grauí* 
tatis ín g 1 linea. Sínt autem ea h i, & íungantur h í:& quoníam h fg eft figura la- 
terum æquediftantium, 8č g i eil æqualis ipfî f h : eft ígítur f g æqualis h i. Quare 
magnitudinis ex utrifquecompofîtæ ex a k b,&b 1 c portíoníbus,centrumgrauí* 
tatis eft in media h itcum portíones quídem fint æquales,hoc eft pundum q. quo 
níam autem trianguli abc centrum grauítatís eft e> magnitudinis uero exutriftp 
akbjblc compofitæ centrum eftq: conftatquod portíonís to tins a b c centrum 
grauítatíseftínlinea q e:id eft inter pundaqe. quare centrumgrauítatístotius 
portíonís erít uertící ípfíus portíonís propínquíus, quám centrum trianguli ín íp 
ía per fpedé ínfcríptí.

Rurfus portíoní pentagonům ínfcribatur rcdílíncum peripcdè,quod fît a k 
b 1 cEt efto totius por 
tíonís díametros bd, 
utríufque uero por* 
tíonís utraquekf, Ig 
díametros.Et quonía 
ín akb portione ín* 
fcrípta eftredílíneafi 
gura perfpede, fiue 
note, totíus portíonís 
cětrum grauítatís eft 
propínquíus uertící 
ípfius portíóís ,quam 
cêtrumredilineæ ín*
fcriptæ. Efto ítaqueípfius portíonís centrum grauítatísh, trianguli uero I. Rur* 
fus efto portíonís b I c centrum grauítatís m,tríangulí uero nt Eft autem magnítu

dínís
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totíus portionis:figuræ uero infcriptæ portíoní centrum eft h : confiât quod ma* 
gnítudínís compofitæ ex relíquís portíoníbus, centrum grauítatís eft ín parteh e 
produda, quæ eam adh e proportíoně habet, quam figura ínfcríptaadrelíquas 
portíones. Quare erít magnitudinis ex relíquís portíoníbus compofitæ centrum 
grauítatís pundum m:quod eft ínconueníens. nam eí quæ per m pundum ducí 
tur lineææquediftanteripfibdq'neandem partemeruntomnís reliquæ portío* 
nes.Manífeftum eft ígítur, quod ín díametro b d centrum exíftít grauítatís.

SI ín portione à reda linea Sć fedíone redangulí coní cótenta,figura redílínea 
ínfcribatur perípedé totíus portíonís centrum grauítatís erít uertící portíonís 
propínquíus, quám centru figuræ redilineæ ínfcríptár portíoní. Efto a b c por 

tío qualís dícítur,cu* 
íus díametros b d, &Ć 
ínfcribatur eídemtríá

c

c
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dinis ex utrifque a kb,b I c portionibus compofîtæ,centrum grauitatis qtmagni- 
tudínís autem ex utrifque a k b,b I c triangulis compofitæ,centrum eft T.Rurfus 
quoniam trianguliab c centrum grauitatisefte, compofîtæ autem ex utrifque 
a k b,b 1 c portionibus, centrum eft q : confiât quod totius abc portionis cêtrum 
grauítatíseft in linea q e,fîc diuifa,utquâ proportionem habet a b c triangulus ad 
utraftp fîmul a k b,b 1 c portiones,eam habeat eius pars terminata ad q,ad partem 
minorem.Pentagon! autem a k b 1 ccentrum grauitatis eft in lineareda e t, fie di 
uifa,utquamproportionemhabetabc triangulus adakb,blc triangulos,eam 
habeat eius lineæ pars terminata ad t ad reliquam. quoniam igitur maiorem ha* 
bet proportionem abc triangulus ad a kb,b 1 c triangulos, quàm adportiones, 
manifeftû eft portionis abc centrum grauitatis effe uertici b propinquius,quàm 
centrů figuræ redilineæ inferiptæ. ÓĆ in omnibus figuris redilineis infcripu's por 
tíoníbus notæ eadem ratio habetur»

Ortione à linea reda & fedione redanguli conicompræhenfadata, poteft $ 
JL ipfi portion! figura redilinea perfpedè íta ínfcríbí, ut linea quæ inter cen
trum grauitatis portionis 8£ centrum figuræ inicriptæ capítur, fit quacunque li
nea reda data mínor.Detur portío a b c, qualís dícítur,cuíus cêtrum grauitatis fit 
h,Sć ínícríbatur ipfi perfpedè triâgulus a b c, óć fit data linea f: & quá habet pro- 
portíonembhadfieamhabeattriangulus abcadfpacíum R}íníčribaturedam 
ipfi portion! abc perfpedè rećłili- 
nea figura a k b 1 c, ita ut portion es 
refidue fint minores fpacio R: ÔC e- 
fto figuræ inferiptæ centrum grau! 
tatis e. Dicoiam lineám h e mino* 
rem effe linea f data. Nam fi non, 
uel æqualis,uel maior erit.Quoniâ 
itaque a k b l c figura redilinea ad 
refiduas portiones maiorem pro - 
portionem habet,quàm abc trian- 
gulus ad R, hoc eft quàm h b ad f: 
habetautemhb adf no minorem 
proportionem, quàm ad h e, cû no 
fit minor f : muko magís ergo figu
ra a k b 1 c redilinea ad reliquàs por
tiones maiorem proportionem ha- 
bebit, quàm b h ad h e. Quare fi facíamus,ut íicuti a k b I c figura inferipta ad refi
duas portiones habet,fie alla quæcuncp linea ad h e: cum iam portionis a b c cen
trum grauitatis fit h, protrada e h, & ailumpta aliqua reda eam ad e h proportio
nem habête ,quam figura a k b 1 c redilinea ad refiduas portiones,erit ipfa maior 
h b :habeat igitur g h ad h e talem proportionem. erit igitur g centrum grauitatis 
magnitudinis ex portionibus refîduis compofîtæ: quod quidem effe non poteft» 
nam eft,quæ per g duda equediftanter ipfi a c in eandem partem portion!. Con
fiât igitur,lineam h e minorem effe linea f.quod fuerat demonftrandum.

DVarum portionum fimilium,quæ linea reda Sêconi redanguli fedione 7 
compræhenduntur, centra grauitatis in eandem proportionem diametros 
earum diuidunt. Sint duæ portiones, quales dicitur abc, efg, quarum dia- 

metri b d, f h : Sć efto portionis abc, centrum grauitatis k pundum : ipfîus ue- 
ro e fg , fit centrum grauitatis 1. Oftendendum quod in eandem proportio
nem diuidunt ipfas diametros centra kl.Nam finon,eftoficut kb ad kd,fic 
fmadh m,& infcribaturipfîefg portion! figura redilinea nota?, ira ut linea in
ter centrum portionis} & centrum figuræ inferiptæ capta}fitminor 1 m. & efto fi- 

f guræ
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b 1 c punôum n. Et iungantur f g,m n,k I. magnítudíníš ergo ex utraque portio- 
ne compofitæ centrum grauítatís eft q .Et quoniam eft ficut b h ad h d, fie k m ad 
m f,& componendo, 8C permutatim ficut b d ad kf,itah d ad m f. Sed b d ad k f, 
quadrupla eft. hoc enim in fine oftenditur,ubi eftfignû : igitur h d eft quadru 
pîa m f.Quarerefidua b h,ad refiduam k m quadrupla eft : hoeeft ipfius fq .reli- 
quarum ergo utraque fimub hoc eft b f,q h tripla eft ad fq. efto b ftripla fx:&*qh 
ergo erit tripla x q. Et quoniam b deft quadrupla ipfius b fihoccnim demon fira- 
tum eft:SC b feft tripla fx: igitur b x eft tertia pars ipfiusb d. Eft autem Sć e d pars 
tertia ipfius b d, cum punćłum e fit centrum grauítatís trianguli a b c: 6ć relíqua i- 
gitur x e erittertia pars b d. Quoniam uero totius portionis centrum grauítatís eft 
h puncfium : magnítudíníš autem ex utrifcp akb,blcportionibuscompofîtæcê- 
trum grauítatís eft punctum q: trianguli a b ccentrum eft e : eft quoque ficut tria- 

1 guli
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guræinièriptæ centrum grauítatís xpuncîuin, Infcribatur quoqjipfîabc'por* 
tioni figura 
rećłilinea fi- 
milis figura: 
ipfîefgpor- 
tioni infcri- 
ptæ, hoceft 
fimiliter no-
tæjCuius cen 
trum graui - 
tatis uertici 
portionis e- 
rit propin -
quius, quant centrum por
tionis: quodquidem efieno 
teft. Confiât igitur,b k ad k 
d eam,quam f i ad i h,habere 
proportionem.

® Viufcunçp portionis à 
\_>retfia linea &C rećlangu 
li coní fečtíone compræhen 
iæ, centrum grauítatís díuí - 
dít díametrum portionis, íta
utparseíus ad uertícem termínata,fit ad partem eamfefquialtera,quæ adbafim 
portionistermínatur. Eftoab cportíoqualísdícíturteíusdiamètreseftobdie
tním grauítatís punćtumh.Oftendendumeft, quod b h adh d eft fefquíalcera. 
Infcribatur ípfí a b c 
portíoní tria gul us per 
ípeóřéa b c, cuius cen 
trum grauítatís efto e: 
&Ć utraque b a, b c ín 
duo æqua díuídatur 
punefiis f g,Sč durant 
k f, I g çquedifta nter b 
d. Erút ígit k f 1 g día- 
metrí portíonú a kb, 
blc . Sít ítaque por
tionis a k b centrů gra 
uítatís m : ipfius uero

b
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guli a b c ad refiduas portiones,fîc q h ad h e. T ri pl us uero eft triangulus a b c ad 
refiduas portiones, cum tota portio fit ad triangulum abc fefquitertia '.igitur q h 
eftadhetrípía.Oftenfum autem eftqh triplameflèqx. Igitur xe quincuplaeft 
ipfius ehthoceftdeadhe.nam illæ funt æquales. quare dh fexcupla eft ipfius 
h e,SC eft b d tripla ipfius d e. igitur b h ipfius h d fefquialteram effe necefîe eft. 
SI quatuor lineæ fuerintin proportionalitate cétinua proportionales,8C quam 9 

proportionem habuerit minima earum ad exceffum quo maxima mínímam 
fuperat,eam habeat quædam linea fumpta ad très quintas eius exceflus quo ma> 
xima proportionalium tertiam fuperat: quam uero habueritlinea fumpta æqua- 
iis fimul iftis,duplæ maximæ proportionalium ,8C quadruplæ fecundæ,SC fextu- 
plætertiæ,8Ctriplæ quartæ,ad lineám fumptam iftis fimul æqualem, quincuplæ 
maximæ, ôi item decuplæ fecundg SC tertiæ, SC quincuplæ quartæ, eam habeat li
nea quædam fumpta ad exceffum quo maxima proportionalium excedit terti- 
am: lineæ fumptæutrgq? fimul crût duæ quintæ illius lineæ quæ maxima eftpro' 
portionalium îinearum. Sintquatuor lineæ proportionales a b,b c,b d,b e:SC 
quam proportionem habet b e ad ea,eam habeatfg ad très quintas ipfius a d. 
Quam uerohabet linea æqualis iftisfimul duplæ a b, quadruplæb c, fexcuplæ 
b d,triplæbe3adlineám æqualemfimuliftis,quincupîæab,decuplgcb3ôib d,SC

* c de- <à
r-------- 1-------------- - -i
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quincuplæ b e,eam habeat proportionemgh adfpfâmad. Ofîendendum eft, 
quod fh eft duæ quintæ ipfius a b.Quoniam enim a b,b c,d b,b e funt proportio 
nales : erunt etiam a c, c d, d e in eadem proportione. et utraque fimul a b,b c ad 
ipiàm bd, eam habet proportionem,quam ad ad de: SC fimiliter utraquefi
mul c b, bd ad e b, SComnes ad omnes. Eam ergo habet proportionem a d linea 
ad de,quam linea æqualis iftis fimul, dupla a b, tripla cb, ÔCb d,ad lineám æqua
lem iftis fimul, duplæ b d, SC e b . Quam autem proportionem habet linea æ - 
qualis iftis fimul,duplæ a b, SC quadruplæ b c,SC quadruplæ bd, SC duplæ b e, 
ad lineám iftis fimul æqualem, duplæ d b, SC ipfibe,eam habebit da ad ali
quant minorem ípfa d e.Sit ilia d o,8C utræque ad primas eandem habebunt pro
portionem: habebit itaque oaad ípfam ad, eam quam linea æqualis iftis fimul 
duplæ a b, quadruplæ b c,fexcuplæ d b, SC triplæ b e,ad compofitam ex dupla u- 
tríufque fimul a b,b e, SC quadruplæ utriufque fimul c b,b d .Habet autem SC a d 
linea ad g h, eam quam quintupla utriufqj fimul a b, b e cum décupla utriufque 
fimul c b,b d, ad compofitam ex dupla a b, SC quadrupla c b, SC fexta b d, & ter- 
tiaeb.Díffímíliterautemproportíonibus ordinatistid eft in proportionalitate 
perturbata. peræquam ergo eam habet proportionem a o ad g h, quam com- 
pofitaexquincupla utriufque fimul a b, be, ÔC décupla cb, b d, ad compofitam 
exduplautriufcpfimulab, b e,8C quadrupla utriuiqj fimul c b, bd. Verumcom- 
pofita ex quincuplautriufqj fimul a b, b e,8C décupla utriulqj fimul cb,b d,ad cô 
pofîtamexduplautriuiêpfîmulab,b e, SC quadrupla utriufcp fimul cb, b d,eam 
habet proportionem quam quinqj ad duo. Igitur o a ad g h eam habet proportio 
nem, quam quintæ ad duo.Rurfus quoniamoa ad da eam habet proportione, 
quam e b,cum dupla b d ad æqualem lineæ compofitæ ex dupla utriufque fimul, 

f z ab,
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a b,b e,cum quadrupla utriuftp fimul c b ,b d. Eft autem Sć ficut d a ad d e, fie co - 
pofita ex dupla a b,tripla b c, ÔC ipfa b d, ad æqualem ipfi c b, cû dupla b d: diffimi 
liter igitur proportionibusordinatisSC fećłis, id eft perturbata proportíonalítate 
per æquam ficut o d ad d e,fíc dupla a b,cum tripla b c, Si ipfa b d, ad compofitam 
ex dupla utriufcp fimul a b,b e, SC quadrupla utriufcp fimul c b,b d.quare SC ficut 
o e ad e d,fic c b cum tripla b d,SC duplaeb,ad duplam utriufque fimul a b,b e,SC 
quadruplant utriufcp fimul cb,b d. Eft autem 8C ficut d e adeb,fîc a cad cb,8ćcd 
ad d b. quare fecundum compofîtionem tripla c d, ad triplam d b,ficut dupla d e 
ad duplatn eb.SC ideo compofita ex a c,SC triplacd,8Cdupla de,adcompofitam 
ex cb,SC tripla db,SC dupla e b. Diffïmiliterrurfus proportionibus ordinatis,id 
eft,in perturbata proportíonalítateper æquam, eandem habebit proportionem 
o e ad e b,quam a ccum tripla c d, SCdupla d e, ad duplam utriufcp fimul a b, b e, 
cum quadrupla utríuíčp fimul cb,bd. Totaigituro badeb,eamhabetpropor
tionem,quam tripla a b,cum fèxcuplacbtSCtripladb,adduplam utriufcp fimul 
a b,b e,cum quarta utriufcp fimul c b, b d. Et quia e d, d c, c a in eadem funt pro- 
portione,SC utraque fimul, unaquæq; cb,b d,d b,b c,cb,b a, erit ficut e d ad da, 
fie utraque fimul e b ,b d ad utramq? fimul d b,b c, cum compofita ex cb,b a. Igit 
componendo ficut e a ad d a, fie utraque fimul e b,b d, cum utraep fimul a b,b c, 

utraep fimul c b, b d : quæ eft utraque fimul e b, b a, cum dupla utriufip fimul 
d b,b c,ad utramcp fimul b d,d a,cum dupla b c.Quare SC dupla ad duplam ean ' 
dem habebunt proportionem:hoc eft,ficut e a ad d a,fie dupla utriufcp fimul e b, 
b a,cum quarta utriufque fimul cb, b d, ad duplam utriufque fimul a b,b d,cum 
quadrupla b c. quare SC ficut e a ad très quintas d a, fie compofita ex dupla utriuf 
que fimul e b,b a, SC quadrupla utriufcp fimul cb, b d, ad très quintas compofita: 
ex dupla utriufcp fimul a b,b d, ÔC quadrupla c b. Verum ficut e a ad très quintas 
a d,fic e b ad fg.Sicut igitur e b ad f g,fie dupla utriufcp fimul a b,b e,cum quadrn 
pla utriufcp fimuld b, b c,ad très quintas compofîtæ ex dupla utriufcp fimul a b, 
b d, cum quadrupla c b . Oftenfum eft autem, fîcuto b ad e b, fie tripla utriuf
que fimula b,b d cum fexcupla cb, ad duplam utriufcp fimul a b, b e,cum quarta 
utriufcp fimul cb,b d. per æquam igitur ficut o b adfg, fie compofita ex tripla u- 
triufip fimul a b,b d, ÔC fexcupla c b, ad très quintas compofitæ ex dupla utriufcp 
fimul à b,b d,SCquadrupla c b. Verum compofita ex tripla utriufque fimul a b, 
b d,SC fexcupla c b,ad compofitam ex dupla utriufcp fimul a b,b d, SC quadrupla 
cb,proportionem habet quam tria ad duo.SC ad très quintas eiufdem,proportio- 
nem habet quam quincpad duo.Oftenfum eft autem, quod o a ad g h proportion 
nem habet,quant quincp ad duo. Tota igitur a b ad totam f h proportionê habet, 
quam quincp ad duo. Quod fihocuerum eft, necefîe quoep eft f h duas quintas 
ipfîus ab eife. Quod fuerat demonftrandum.

CViuslibet frufti à fećtione rećłanguli coni ablati, centrum grauitatis eft in 
linea reéîa, quæ frufti exiftítdíametros:quaínquíncp partes gquasdiuifa,cê 
trum in quinta eius mediaexiftit, atep in eo eius punćto quo ipfa quinta fie diui- 

dítur,utportíoeíus propinquíor minoribafi frufti adreliquameius portionem 
eam habeat proportionem,quam habet íblídum,cuíus bafis fît quadratum lineæ 
illius que frufti bafis maior extiterit. Altitudo uero iftis utrifep fimul equalis, lineg 
quæ dupla fît minoris bafis frufti,8C bail maiori eíufdem,ad foliidum quod bafîtn 
habeat quadratum bafis minoris frufti,altitudinem uero iftis utrifep fimul æqua
lem,lineæ quæ dupla fit maioris bafis,ÔC bafî minori. Sint in ftefiione redtan-
guli coni duæ lineæ redîæ a c,d e:diamètres abc portionis efto b f. Confiât quod 
a c,d e funt æquediftantes ei lineæ,quæ per puneftum b dudla,contingit ipfam fc- 
dîionemiôCdiuifaef inquinquepartes æquas,efto quinta media h k.ÔC h ladí k 
<am habeat proportionem,quant folidum,quod bafim habeat quadratum a f,al- 

titudinem
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títudínem uero æqualem iftís utrífqj fimuftduplæ d g,& ípfí a f, ad íblídum cuíus 
bafisexíftat quadratum fg3altítudo uero æqualis iftís utrífcp fîmul dup!æaf,ÔC 
ipfidg.Oftendédumeft, 
quod fruftí a d c e3 centrů ~ ____ .
grauítatís eft punčíum 1* ř)i x o t n
Eftoítacpmn æqualis íp 
fí f b, & n o æqualis b g: 
fićfumaturipfarumm n, 
n o media proportíonalís 
mx3óć quarta proportío
nalís nt. &fitfícuttm ad j
tn3ítaf h ad quandam ab 
ípfo í,quocunque proue- 
níat ín frufto punćłum.
Nihil enímrefert fíue in
ter f g,fiue inter b g púcta A 
proueníat: quæ fit i r. Et 
quoníá ín reéiangulí co '
nífečlione díametrosportíoníseftfb,ípfa fb uel eft príncípálís ípfius íečífo* 
nís3uel eí díametro æquediftat.lineæ uero a f,d g ín eam intentæ3funt dutftæ,cum 
fint æquedifiantes eí lineæ quæ à punćło b dućla fecftíonem contíngít. Si autem 
hoc fuerít3erít ficut a fad dg potentia, fie f b ad b g longitudine: hoc eft mn ad 
nx potentia.Sícut ergo a fad dg potentia3fic m n ad n x potentia. Quare S< Ion* 
gitudine funt in eadetn proportíone .Sícut ergo cubus lineæ a f3ad cubum lineæ 
dg3fic cubus ipfîusmnadcubumnx.Verumfîcut cubusaf ad cubumdg, fie 
portiobacadportionemdbe.Sicutautemcubusmnad cubumnx, fi'cmn ad 
n t.Quare & diuidendo erit,ficut frufti a d,c e ad portionem d b e, fie m t ad t n-: 
hoc eft très quintæ fgadir.Etquoniam folidum bafim habens quadratu af3alti* 
tudinê uero compofitam ex dupla d g, & ex a f ad cubum a f,eam habet propor* 
tíonem quam dupla d g,cum a f ad a f Quare 8č fícut dupla n x3cum n m ad n m. 
Eft autem fícut cubus a f ad cubum d g 3 fie m n ad n t. Sícutautem cubus dg ad 
íblídum, bafirn habens quadratum d g ,altitudinem uero compofitam ex dupla 
a f3cum d gtfic d g ad compofitam ex dupla a f SC d g.Quare & fîcut t n ad compo 
fitam ex dupla o n et t n.Sunt igitur quatuor magnitudines: folidum3quod baiim 
habet quadratum a f,altitudinem uero compofitam ex dupla dg & a f : ÔC cubus 
a f3& cubus d g:Sć folidumbafim habens quadratum d g, altitudinem uero com 
pofitam ex dupla a f,8C d g. quæ quatuor magnítudíníbus funt proportionales, 
duabusfimulfumptis compofîtæ ex dupla nxSćmn36ć alt) magnítudíní ípfi 
mn,óćaltj deincepsnt3Sć poftremó compo fitæ ex dupla no óčtn .Per æquam 
ígítur fiet, ficut folidum bafím habês quadratú a f, ÔC altitudinem compofitam ex 
dupla dg,Sč af3 ad folidum quodbafim habeat quadratum d g, altitudinem ue* 
ro compofitam ex dupla a f:Sč d g eam habeat proportíonem, quam compofita 
ex dupla n x3ÓĆ m n,ad compofitam ex dupla n o,Sč n t. Verum ficut folidum dí* 
tftum,ad folidum dícftum 3fich i ad i k. Sícut ergo h i ad i k,ficcompofita ad com 
pofitam. Quare SC componendoantecedentíbus fequentía, erítígítur ficut f g 
ad í k3fi'c quíncupla utríufque fîmul mn,n t3 & décupla utríufque fimul n x3 n o, 
ad duplam 11 o 8C t n.Et ficut f g ad f k, quæ eft duæ quintæ íllíus: fie quintupla u- 
triufque fîmul m n3n t,& décupla utríufque fîmul n x, n o3ad duplam utríufque 
fîmul m n3n t,&quadruplant utriufcp fimul n x, xo . Erítígítur ficut f g ad f i3fic 
quíncupla utriufq? fîmul m n:n t,et décupla utriufq? fimul xn>n o3ad côpofitâ ex 

f 5 dupla
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dupla ni n3Sć quadrupla n x,&fexcupla o n, ÓĆ tripla n t.Quoniâ igitur funtqua 
tuorh'neære(ftæconièquenterproportionales3m.n,nx,on,nt: &ćcftficutn t ad 
tm,iîcquædamiumpta3hoceftri3adtres quintas fg, hoc eft mo. Sicut autem co 
pofita ex dupla m n,Sć quadrupla n x3& fexcupla o n,ettripla n t3ad compoiîtam 
exquincupla utriufquefîmul m n,n t3&decupla utriufcp fimul x n,n o3ficaltera 
quædam fumpta3hoc eft i fadf g,hoc eft ad m orerit per ea quæ prædidia funt r f, 
duæ quintæ m n, hoc eft f b. Quare centrum grauitatis portionis abc erit r pun- 
âum. Efto iam d b e portionis centrum grauitatis q punćłum. Fruftiitaque a d 
c e3centrû graüita tis erit in linea q r rećła,terminans lineám ab r edu<ftam3quæ ea 
demhabetad illamproportionem3quam fruftum ad refîduam portionem.Eft au 
tem punćłum^centrumipfum:quoniam ipfius fb trèsquintæeftipfab r:ipfius 
uero b g très quintæ eft b q. Reliquæ ergo,hoc eft g f, très quintæ eft q r. Quoniâ 
igitur eft ficut a de c fruftum ad b d e portíonem3fic m t ad n t. Sicut autem m t ad 
n tjfic très quintæ g f, quæ eft q r,ad r i. Erit igitur Sć fîcut fruftum a d c e, ad ppr- 
tionemdbe,ficqradlineamquæeftintercentrum grauitatisabc portionis^ 8Ć 
centrum grauitatis frufti.Sed cêtrum grauitatis a b cportionis, eft r punćłum, et 

centrum grauitatis portionis d b e eft q. Confiât igitur3frufti a d e c, 
punćłum i elfe centrum grauitatis*

fINiVNT INVENTA A R C H I M E D H DE H I S 
quæ æqualipondereaptantun

ARCHIMEDÍS QVADRATVRA PA/
■ RABOLAE, ID EST PORTIONIS CON, 

tentes à linea recla<& feaione reélan '
guli conú

ARC HIMEDE S . D O S I> 
theo reélè agere*

v m audíflem Cononem mortuumeife,quinobisadhucin 
amicitia refidebat: teép hominem Cononis antea admodum 
familiärem extitifle3Sć in Geometria maxime uerfatum,eíus 
quidem uíta príuati defiderío ■> 6čdolore maximo affećłi fu- 
musjcum eíTethomo3cum meí amantiffímus, tú ín fpecula - 
tíonibus ingenío admíralí,acpropé díuíno.Tibí uero,ueluti 
antea Cononí fcríbere confueueramus fèpiflimè3 præconatt

fumus inter cætera Geometricæ facultatif theoremata, hoc unum confcriptuni 
mittere:quodcumantea tentatum effet ânullo,nuper à nobis infpećłum, &de- 
præhenfum eft : primo quidem Mechanicaratione perquiiîtCqpofteauero Geo* 
metrica quocp demonftratum * Eorum enim qui antehac Geometriæ operám de 
deruntjuonulliidinueftigare, ÓĆmemoriæ mandareftuduerût, circulo dato,ueí 
circuliportionequacuncß, fpaciumrećłilineum æqualeillipoffeinuenïri.ltêfpa 
ciumàconitotius rećłanguli fediionecompræhenfum3ôilinea rećła3ad qua dra* 
ti formám & menfuram reducere conatí funt 3 fumentes non facile conceftibilia 
fundamenta ípfts jiànècumhæcipfaà quàmplurimis non inuenta fintdilud etia 

diuul*
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diuufgatum, portíonem árečíangulí coní fectíone contentam ueterů neminem 
íngrefíitm quadrare comperímus,quod nuper a nobís ínuentum efi. Hoc ením 
demonftratur, portíonem. omnem àrećlalinea Sćconí rečíangulí fećłione com- 
præhenfam,trianguli íllíuselTefefquítertíam, qui quídem triangulus bafímha* 
beat SC altítudínem cum portíonc eandem. Hoc fundamentů ad eíus demonfira* 
tíonem fumpto, fpacíorum inæqualium exceffus quíbus mínus à maíore fupera 
tur, fibí ípfis totíens coaceruarí poffe, ut quodcunq? fpacíum propofitum quod 
fitfinítum fuperent. Superíores quoque Geometræhoc fundamente uß funt: 
6Ć circules habere inter fe proportíonem díametrorum duplícatam, hoc demon* 
firauerunt,illo fundamente munítí.Itcm fphatras ínter fe proportíonem fuarum 
díametrorum habere tríplícatam. Amplíus ,omnem pyramidem tertiam elfe par 
tem eíus prífmatís, quod eandem pyramídí bafimóć altítudínem æqualem ha- 
buerít. Item,omnem conum tertiam elfe partem eíus cylíndrí, qui bafim cono 
eandem, ÔCæqualem habuerítaltítudínem.Símílíter eodem fundamente proue* 
<ßi,illa fcrípferuntjcum íd accídat,eorum quæ predíčía funttheorematum unum 
quodcpníhíl mínus fibífideí compara re, quám ca quæcunque fine eofundamen 
to funt demonfirata.Nuper autem his quæ ànobís expofíta funt,ín fimílem hu* 
íus fundament! fidem adduótís, defiríbentes ígítur eíus demonfiratíones míttí- 
mustprímum quídem quo paćło per Mech anícas ratíones ínfpeóa fuerunt, dc' 
índe Gcometricís arguments demonftrata.Præmittuntur autem ínitto ea Coni 
ca elementa, quíbus adeorum demonfiratíones maximě índígemus » V ale«.

SIconi rečtáguli fect:o fit,in qua 
abc, et linea b d rećta fît,aut æ* 
quedifians díametro, aut ipfadia- 

métros, & a c fît æquedifians lineæ 
contingent! in punefio b fečtíonč 
rećtanguli conítarqualís erít adíp 
fidc.Quodfîadeft ipfîdcæqua- 
Iis,æquediftantes erunt a c,& con- 
tingens feefiionem coni in pun* 
ćło b.

SI coni rećtanguli fedîiofît abc,’ 
fîtép b d æquedifians díametro, 
aut ipfa díametros :línea uero a d c g- 

quedifians lineae coni fećlionem in 
punćło b contíngentú&línea ec fe* 
dîionem coní in puntfio c cotingati 
crantb d,2Cbeæqualest

SI fećtio rećtanguli coni fit a b c, 8č b d,aeqúedíftans díametro ,autipfadiame j 
tros:& ducanturquædam tequediftantes illi, quæ inpunâo b contingit fe- 

ďtíoncni
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dionem, quæ fint a d,e £ Erít fient b d ad b f longitudine, ita a d linea ad e f po 
tentia.Hæc autem demonftrata funt in Conicis démentis.

EStoportiocompræhenfaâ coni redanguli ièdione, óćlineareda ab c,8ćli
nea b d.á medío a c ducaturæquediftans díametro, autípfadíametros : & fit 
b c linea íúda, etprotrada. fi íam ducatur a- 

lia quædam æquediftâs ípfi b d, quæ fitfh, 
díuídens líneas redas c b, a c : ducatur item 
alïa æquediftans ípfi a c,fecans ííneam b d, 

é

quæ fit k gieandem habebít proportíonem f h ad h g, quam d a ad d £ Duda eft 
namqueperpundumí, linea kg æquediftans ípfi a c. Eft ígítur ficut bd ad bk 
fongítudíne3ítadcadkgpotentía.namhoc demoftratum eft.Erítígíturficutb c 
adbílongítudíne,íta d c ad dfpotentú.Acqualcs funt čním d£kg.&ídeo ficut 
b cad b h potentíatproportíonales ígítur funt bc, b h,b i lineæ. Quareeam habet 
proportíonem b c ad b h3quam c h ad h i. Eft ígítur, ficut c d ad d f,íta f h ad h g. 
V erum c d eft æqualis ípfi d a. Cóftat ígítur, d a eam ad d f habere proportíonem, 
quam f h ad h g.
T7 Sto portío cotenta à linea reda, ÓĆ coni 
I^redangulí fedíone abc, 6ć ducatur à 

pundo a, linea a f3æquediftans díametro. à 
pundo cducatur contíngens fedíonem co* 
ní, cocurrens cum a f3ín pundof.Sííamdu- 
catur alíqua in tríangulo f a c, quæ fit æque* 
díftás ípfia fiípfadudafecundúeandépro* 
portíonem à fedíone redanguli coní feca* 
bítur, óćipfaac abípfa produda propor* • 
tíonalíter. Eíufdem uero ratíonís erít pars li 
neæ a c uerfus a,cuíus pars lineæ dudæ uer* 
fus a c lineám.Ducatur ítaq? aliqua d e3æque 
diftans lineæ af: 6ć primo fecet lineám a c 
in duo æqua.Quoniam ígítur a b c eft fedio 
coni redanguli, ÓĆ b d duda eft gquediftans 
diametro,óć ad dc funt æquales3erit acæ. 
quediftans lineæ contingent!' fedíonem fe- 
danguli coni in pundo b.Rurfusquoniam 
de díametro eft æquediftans,ÔCà pundoc 
duda eft c e contíngens fedíonem redangu 
li coni in pundo c, óćlinea a c æquediftans li 
neæ contingent!' fedíonem coni, erít e b æ- 
qualis b d,Qiiare eandem habet proportíonem d a ad d c? quam d b ad b e. Siqui 

dem
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de ígítur linea duda,per æqualia diuídatlineá a c,oftenfum eft.Sin no per æqua 
díuídat,ducat aliaquçdâ kl,æquediftans ípfí af.Oftendendû quodeandě habet 
proportions a k ad k c,quam kh ad h I. Cü ígítur b d, fît æqualis ípfí b e, æqualis 
erít ď i I ípfi kí .Eandě ergo proportions habet k i ad í I, quá d cad d a. Habet aut 
& ki ad í h,eam quá d a ad d k.nam hoceft prius oftêfum ín præmiifa. Quare eâ 
habet k h ad h 1, quam a kad kcproportíonem.Demóftratú eft ígítur propofitû. 
INtellígatur autem hoc primům, quodeftínínfpedíonepropofitum, fitćpcon í 

fpedum ad horizontem erećtum,óć lineæ a btdeinde pars quidem uerius d in 
telligatur infra,pars autem uerius aliud fuprà. Triangulus autem b d c fit redan- 
gulus, habês redum 
angulum adc,ôcbc 
latus squale dímídío 
libra;: ut fit linea a bií 
neæbcæqualis. Su- 
fpen datur autetrian- 
gul u s ex p undis b c, 
item fufpendatur ali- 
ud fpaciumf exalte- | 
ra parte libra; in pun 
ćto a.Si fpacium ffu- 
fpenfum in pundo ~ 
a,æqueponderet ip- 
fi triangulo b c d, fie 
pofito ut nunc eft collocatum.Dico tune f fpacium trianguli b c d tertiam partem 
elfe. Quoníam ígítur fuppofitum eft,librám æqueponderare, a c linea ípfí libræ 
aflimilatur .Termínantur autem lineæ ad angulos redos ex ipfa a c dudæ in pia
no,eredo fuper horizontě: óćerutperpendicularesfuper horízotem.Díuídatur 
tam linea b cín pundo e, ítautc e dupla fit ípfíus eb: ÔCducaturke æquediftans 
ípfi d b, ÓĆ hæc in duo æqua díuídatur in pundo h. trianguli ítaq? bac centrum 
grauitatís eft pundum h .nam hoc eft oftenfumín Mechanícís. Sí ígítur trianguli 
b d cfufpenfio, quæ eft ad b c,foluatur,Sč ípfe íuípendatur ad pundum e,manet 
tríangulus ut nunc fe habet. Vnumquodcpením fuípenforúexquo pundo con 
ftítutum manetjítautfecundum lineám perpendícularem fit pundum fufpen- 
fibilís, & centrum grauitatís fufpenfi.nam hoc quoque oftenfum eft. Quoníam 
ígítur tríangulus b d c eandem habet conftítutíonem ad librám,æqueponderabit 
fimílíter ípfi fpacium f. Quoníam autem æqueponderât ffpacium fufpenfum ín 
pundoa,&tríangulusbdcínpundoe, conftatquod mutuam ínterfe habent 
proportíonem longítudínú : & eft ficut a b ad b e,íta tríangulus b d c ad fpacíú f„ 
fed a b tripla eft ípfíus b e. ígítur tríangulus b d c fpactj f triplus exíftít. Manífeftú 
quoq? eft,quod fi trí
angulus b d c fpacíj f 
triplus extíterit, am - 
bo fimílíter coftítuta 
æqueponderabunt, 
EStoítě libra linea 

ac, medium aút 
eíusfítb, & fufpéda- 
datur fecúdum b tri - 
angulus cdg: trían
gulus uero c d g fit tri 
angulus amblígoní-
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us,quibafitn habeatlineâ d g,aïtitudinê uero çqualem dimidiæ libræ, SC fufpen- 
dat d c g triâgulus ex b c püch's. fpaciú uero f fufpenfum ad a,æqueponderâs efto 
ipfi cd g triangulo,fiefehabenti uti nunc pofitû eft. Similiteroftêdetur fpacium f 
eifetertiam partem trianguli cd g. fufpendatur autem SC quoddam aliud fpaciú 
ex a, quod fît tertia pars trianguli b c g. triangulus Iraq? b d c æqueponderabit fpa 
ciofl.Cum itaqjbcg triangulus æqueponderet ipfil,8Cbcdipfif 1,8C trianguli 
bcd tertia pars eft ffmanifeftum eft triangulum c d g fpactj f triplům haben'.

le, SC fufpendatur ex libra fecundum ce, 
SC æqueponderato ipfi c d e triangulo, fie fe haben

C

dat d c g triâgulus ex b c pûcîis. fpaciú uero f fufpenfum ad a,æqueponderâs efto 
i
eífetertiam partem trianguli cd g. fufpendatur autem SC quoddam aliud fpaciú 
ex a, quod fit tertia pars trianguli b c g.triangulus Iraq? b d c æqueponderabit fpa 
ciofl.Cum itaqpbcg triangulusæqueponderet ipfil,8Cbcdipfif I, SC trianguli 
bcd tertia pars eft ffmanifeftum eft triangulum c d g fpacij f triplům haben.

EStolibra ac,medium eius b:SC fufpendatur fecundûb triangulus cd erećlan 
gulus,qui recfúangulum habeat ad <

SCfpacium f fufpendaturexa, ‘ 
teficutnûc pofitum eft. 
Quam autem propor* 
tionem habet a b ad b e, 
eam h a beat c d e triâgu* 
lus ad fpacium k. Dico 
iam,f fpacium triangu* 
locde minus elle,fpa' 
cio autem kmaius. Su * 
matur ûaep triaguli c d e 
centru grauïtatis quod 
fit h,et ducatur h g eque 
diftans d e. Quonia m i*
gitur triangulus c d e æqueponderatfpacio f, eandem proportionem habet fpa* 
cium c d e ad fpacium f quam a b ad b g.Quare fminus eft c d e. SC quoniam c d 
e triangulus ad fpacium f,eam proportionem habet, quam b a ad b g : ad k uero 
eam quam baadbetconftattriâgulumcdemaioremproportionê habere adk, 
quàm ad f.quaref fpaciiimípío kmaiusexiftir.

ESto item libra a c, ÔC medium eius b,& c d k triangulus ambïigonius, qui ba* 
fim habeat dk,altitudinem uero ec,SC fufpendatur exhbrain punâis ce, 
Spaciûuerof fufpen

datur, SC æqueponde 
rato dek triangulo, 
fie fe habêti ficuti nûc 
iacet. Quam aût pro* 
portionemhabet ab 
ad b e,eam habeat c d 
ktriangulus ad fpaci 
um I. Dico iam fpaci* 
um f, ipfo 1 maius ef* 
Îè,et ipfo d ck minus. 
Hoc fîmiliter præmif 
fo, demonftrabitur.

10 T7 Stoítemabcíibra,eíusmedíumb,menfula uerobdgk habeat anguîos ad 
JLpunâa b grećtos,latus uero kd inclinatumm crSCqùam habetproportioné 
b a ad b g, eam habeat b d kg menfulaad 1 fpacium. Sufpenfa autem iîcmenfu* 
la b d kg exlibra in b g punćtis, fufpenfum quoep fit f fpacium in a,8C æquepon 
deraroipfibdkgmenfulæ, fie fehabendfîcutnunciacet: dicoiam ffpaciumip* 
fo I minus eife.Diuidatur itaep b g, in punâo e, ita ut quam proportionem habet 
dupla d b, ÔC ipfak g ad duplam ipfîus k g, SCipfam b d,eam habeat e g ad b e : SC 
dućła per puncîum e,linea e n æquediftans ipfi b d, diuidatur in duo æqua in pu* 
doh.iammenfulæ bdkgcentrumgrauitatisefth.namhocoftenfum eftin Me

1 ’ chanicis.
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chanítís.Síígíturbdkgínefuípendatur,á punćłis autem b g foluatur, manet 
eandem habens eon 
fiftentíam, per eandě 
quæin fuperíoríbus 
radonem, & æque- 
ponderabít ípacío f, 
Quoniam ígítur mé 
fulabdkgínefufpě 
fa equeponderat fp a 
do fin a fufpenfo,e- 
rítficutb aadbe,íta 
menfula b d k g ad 
ípadum f. Maíorenl 
ígítur propordoem 
habetmenfulabd k
gadfpadum f, quamad ípadum í, cum ab habeat ad be maíorem proportion 
nem,quàm ad b g. Quare fequítur f ípadum eile ípfo I fpado mínus,

ESto item a b c libra,Sć medium dus b,& b d t r menfula fit quæ habeat latera 11 
kd,tr uerfus c índinatadatera uero d r,k t fuperb cperpendícu!aría,S<d r ca 
dat ín b. Quam autem proportíonem habet a b ad b g,eam habeat k d t r menfula 

ad Ifpacíúrméz 
firla uero kdrt 
fuípendatur ex 
libra ín punćłis 
b g, 8C foacíum O* ä.
fin punćłoa,et 
æquepondera > 
to ípadum f mě 
fulækdtr,liefe 
habend uti nûc 
iacet, Similiter 
íam fuperiorib. 
oftendetur?ipa- 
cium f ípacío 1 
minus eiiè.

ESto item líbraabc, medium eíusb , 6ć menfula de kg fit, quataiigufos ad t2 
e g punćła rećłos habeatdineas uero k d,e g uerfus c indinatas.et quam pro
portíonem habet a b ad b g,eam habeat d ek g menfula ad m. Quá autem habet 

abadbe,eamhabeat d 
ek gmenfula ad I.men* 
fiala uero d e k g fuipen- 
fa fit ín libra ex punćłis 
egtípacíúuerof fuípen 
datur ex a,æqueponde# 
rans ipfî menfulæ, fie iè 
habend uti nunc iacet, 
Dícoíam ípadum f ipz 
fo 1 r laius efle,ipfo uero 
m minus, Sumam enim 
centrum grauitatis men
fuîæ d e kg>quod fit h,Sumetur autem fimiliter fuperíoríbus: Sćducatur h i çque 

t ® diftans
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diítansípfíde.Sí igitur menfula ex líbrafufpendaturínpundoi, St'ibluaturà 
pundís eg,maneteandemhabens confiftentiam,&æqueponderabitipfif fpa. 
do eadem qua fupenus ratione: quoniam menfula fufpenfa in pundo i,ęquep5 
derat fpacio ffufpenfo in a.eádem habebit proportion? menfula ad fpaciûf,qua 
a b ad b i. CÓftat igitur dek g rnaioré ad 1 habere proportíonem, quàm ad f: ad m 
uero minoré, quam ädf.Quaref fpaciû ipibl fpacio maius efhipfouerom minus. 
EStorurfuslibraac, mediumeius b,8ćmenlulakdtr, ita utlateraeiuskd>t r 

fintuerfuscindinataapfauero d t,krfintad ab perpendicularia .Sufpenia 
autem fit ex fibra in pundo e,& fpacium f fufpendatur in a,& æquepôdcrato ip< 
fi méfulæ kd tr,ficfe ha a y
benti, utnunc habet.Sć 
quam habet proportion 
nem a b ad b e, eam ha. 
beat d t kr,ad fpacium I. 
Quâ uero habet a b ad 
bg, eam habeat mcn. 
iùlaad fpacium m.St'mi 
liter , ut fuprà proximè 
oftédetur,f fpaciû ipío 1 
fpacio elfe maiusp'pfo m 
uero minus»

EStoportioboccompræhenfaà redalinea,Séredanguh'conifedione.Efto 
primům bcad angulos redos fuperdiametrum,ÓĆ ducaturà pundo b æ. 
quediftans ipfi diametrotSéà pundocducatur cd contingens fedionem redan- 

guficoniin pundo 
c.erít íam b cd triati *  L—/ ,ł '
gulus redangulus. 
Diuidafbcin par
tes quotcunc£,b e, 
ef/g, gi: SCapun* 
dis diuifionum du 
cantur aequediftan. 
tesdiametroef, fc, 
gy,ix. àpundis au 
tem,quibus ipfg fè- 
cant fedionem ro
ní, cducâtur&iunn 
gant adc. Dícoíí, 
b dc triangulû mé. 
fulis quidêke,lf,m 
g,ni, SCtrtâguIoxi 
c minoré efle,^ tri- 
plû.mêfulis aûcfu, 
gh,ip,Sťtríangulo 
ioc maiorem efie, 
quám triplům. Du 
caturítaq? linea re
da a b c,Ść fu matur a b æquals ipfi b c,8C íntellígatur libra a c,cuius medium b,et 
pendeatexb. Sufpen datur autem bdcexlíbrainpundís bc: ex altera autem lń 
bræpartefufpendanturfpacíarqz p AÍnpundo ar&ípacíum r æqueponderet 
menfulæ d e, fie fe habend ut nunc tacet : ípactum uci-0 q menfulæ f 1 : fpacium z 

kmenfulae
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menfuîæ tg:ípíum p menfulæxí: ípfum uero a tríangulo cixræqueponderabit 
íam totö rotí.Quare tríangulus b d c,tríplus erít fpacio r q t 9 A.Et quoníá eft por 
tío b co,quæ compræhenditur à reda & fèdione redanguli coni, óć à pundo b, 
duda eft b d æquediftans diametro:£k à pundo c duda c d, contingens fedionê 
coni in pundo c; dudaquoqjalfa æquediftâsdiametro fe,eandem habebitpro- 
portionem b c ad be,quam fead e u.Quareb aad b e, eam habet quam menfula 
d e adke.Similiter oftenditur,a b ad b f eam habere proportionem,quam f f men 
fula ad 1 f, ad b g autem eam quam t g ad m g.ad lineám uero b i,eam quam y i ad 
n i. Quoniam igitur menfula d e habet angulos ad puncta b e redos, latera ue- 
rouerfuscindinata : acqueponderat autem ipfiquoddam fpacium r, fufpenfum 
ex libra in p undo a, menfula fie manéte uti nunc pofita eft : ÔÉ eft ficut b a ad b e, 
fie mêfula d e ad fpacium k e. £ ficut autem b a ad b f,íťa menfula d e ad fpacium q. 
Spadům igitur q fpacio r maius eft.nam hocoftêfum eft.Jquare fpacium ke ma
ins eft fpacio r.nam hoc oftenfum eft.Rurfus menfula f f,quæ angulos ad i epun 
darećłos habet,Sć latus ft inclïnatum uerfus c,& æqueponderat ei fpacium q ex 
libra fufpenfum inpundo a, menfulaficmanenteutinunciacet: & eftficut ba 
ad be, fic ff menfula ad fu. Sícut autem ab ad b f,ira ff menfula adl f. Quare q 
fpacium menfula 1 f minus exiftit, ipfa uero fu maius.Hoc enim oftêfum eft.Ea- 
demratione Si z fpacium, menfula quidem m g minus : ipfa ueroh g maius efie 
probatur. & 9 fpacium menfula n i minus, ipfa uero p i maius. Similiter autem 
ôc'd fpacium tríangulo quidem xicminus,ipfouerociomaius. Quoniamigi- 
turmenfula ke eft maior fpacio r, Sdpfalf maioripfoq, &mgipfor: 6<ni ip- 
fo9,&ixi c triangulusipfoA ’.conftatquodomnia fimul didafpaciamaiorafunt 
fpacio rqz$> a . Eft autem fpacium rqz 9 A tertíaparstríangulí b.cd. Quare ma> 
nifeftum eft, triangulu b c d minorem eile quám triplům menfular um k e,l f,m g, 
n i, ÓĆ triágulo x i 
c. Rurfus quoni
am mêfula fu mi 
nor eft fpacio q, 
menfula hg mi
nor fpacio z,Sćip 
iàip ipfopjóć trí- 
angulus íoc ípfo 
a : confiât, dićła 
fpacia fimulom
nia minora elfe 
fpacio q z 9 a . 
Quare manifeftö 
quoqtxe eft,bdc 
tríangulum maío 
rem elfe quam tri
plům mcnfularu 
uf,hg,íp,& trian. 
gulo i co: minore 
ueroquàm triplů 
earûquæ antèicri 
ptæ funt.

ESto rurfus b 
oeportio are 

čta linea ôi à fećłione redanguli coni compræhenfa, ČCbc linea non fît ad 
angulos redos fuper diametrum , neceffe tam eft lineám à pundo b du- 

t 5 dam,
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Sto item portío b o c cetenta à linea 
j~\reda,SC a fedione redanguli coni. 

et ducat per b linea b d æquediftâs dia
metro, 6ťá pundo c ducaturcontíngés 
fedionem coni in pun do c,quæ fit c d. 
Efto tríangulí bcd tertia pars ípacíum 
f. Díco iam, portionem b o c equalem ef 
fe fpacío f. Nam fí no,érít uel maíor,uel 
minor. Efto primům fi fierí poteft ma- 
íor,Óč fit ut excefius quo portío b o c fin 
perat fpacíum f, fi bij pfí totiés coacerue* 
tur,donec compofitum ex ípfo excedat 
tríangulum b c d. Poteft ítacp futní ípa
cíum quoddá mínus íllo exceflu, quod 
fpacíum fît pars tríangulí b c d. fit ergo 
b e c tríangulus dído exceflu minor, ÓĆ 
pars tríanguli b c d. Erít quoqg linea b e 
pars lineæbd.Diuidatitacpbd in par
tes, & fint díuífionum punda g i k : Sč à 
pundis g i k, ad lineám c e redam ducá 
tur linea: redæ, quæ fecabút fedionem 
con i, cum1 linea c d contíngat eam ín p3 
do c. Sć per punda quibus redae fecant 
fedíonemconí,ducatur lïneæredætn 
u, n r,x h,p f æquediftantes diametro.e- 
runt eædem æquediftantes quoque ípfi

iço A R c H I M E D I S
dam , aequediftantem diametro uerfus portionem faccre anguîum obtuium 
in parte uerfus b, aut uerfus c, & intra fedionis portionem, aut extra. Efto ita- 
que quod faciat angulum extra obtuíum uerfus b, ČCducatur b dæquediftans 
diametro à pundob : & à pundo c ducatur c d contingens fedionem in pundo 
c,8ć diuidatur b cín partes æquas quotcunq; b e ,e f,f g,gi,i c. à pundis uero e fg 
i ducantur e f ft,g y,ixdiametro æquediftantes, S£à pundis quibus ipfæ fecant 
fedionemconiiungantur lineæadc,&extrahantur. Dicoiam Sú nunc trían
gulum b d c elfe m enfulís J u, 1 f, m g ,n i, & triangulo c i x elfe minorem quám 
triplům:menfulís uero f u,g h,í p,SĆ tríangulo co i maíorem elfe quam triplům . 
Extrahatur d b ín aítcram partem,8ća pundo c ducatur ad ípfam c k perpendícut 
laris: 6ćprotendatur,donec.fumatur a kæqualisipfi ck. Intellígaturruríus libra 
aCjCuíusmediumk, &pendeat libraexkpundo:SCckd tríangulus fuípédatur 
ex media libra in pudíš k c,fíc íe habens ut núc íacet. Ex altera parte libræ fuípé- 
danturín pundoa,fpacíar qz$» A:Sćr quidêmenfulæ d eæqueponderet,fie ma
něnu uti nunc pofita eft: & ípacíum q menfulæ f f, ípacíum z menfiilæ t g: Sdpíu
5 ípfi y í.8č ípfum a ípfi ci x triangulo,æqueponderabit quoqs totum toti. Quare 
tríangulus d b c tríplus exíftítípatío r q z 9 a. fîmiliter fuperiori proximo oftende 
tur, mêfulam e Z fpacío r efie maiorem,
6 menfulam 1 f maíorem fpacío q, 8ć f u 
minorem : Sč menfulam m g maíorem 
fpacío z,ípfam uero g h minorem. 6ćn i 
maíorem ípacíop, Sć ípfam p i minoré» 
& x i c tríangulum ípacío a maíorem,íp 
fum c í o minorem eodem. Quare con*
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b d. Quoníá ígítur tríangulus b e c eft minor exceftu, quo portío b o c excedít fpa 
Cítím f.Conftat utracp fimul,fpacíum f,et triangulum b e c,minora efte portíone: 
&t íriágulo b c e æquales funtmenfulæ illæ per quas fèdio coní permeat, quç funt 
me,u 1,hr,h ocum triangulo co f. nam menfulame eftcommunis:m 1 autem eft 
æqualisu l,Sć l x æqualis ipfi h r,8ć qx æqualis ípfí h o,& tríangulus c q p æqualis 
triangulo c o f.Spacium ígítur f minus eft menfulis m l,x r,p h,cû triangulo p o c: 
Sć eft tríangulus b c d triplus fpactj f. Quare b c d minor eft,quàm triplus menfa* 
larum m l,r x,h p cum triangulo p o c, quod quidem effe non poieft. nam often <- 
fus eft maior eife, quàm triplus. non eft ígítur portío maíor fpacío f. Díro item 
eam neqjeffe minorem ilío.Efto enímftiefte potefhmínor.Rurfus exceffus quo 
fpacíum f fuperat portíonem b o c, ípíe fibqpfi totíěs coaceruetur, donec fuperec 
tríanguIumbcd.Poteftítaq? fpacíúaliquodfumí quod íitminus exceftu, quod- 
que íic pars triangulí b c d,Sć relíqua eadem difponantur ut prius. Quoníam igit 
tríangulus b ce minor eft exceftu quo fpacíum f fuperat portíonem b o c,mangu 
his b e c,ÓC portío b o c,utracą fimul funt minora fpacío f.Eft autem Sć ípfum f fpa 
dum mínusquadnlaterís em, un,ix,p t,&triangulo c p í.nam b c d tríangulus 
fpacrj f eft tri plus: fpaciorum autem prædidorum minor, quàm triplus, ut in prę 
míffo eftoftenfum.lgiturtriangulusbce, 4 c e
£ť portío b o c,fimul funt minora quadríla* 
teris e m,u n,z x,p t, SCtriangulo c p f-Qua 
re pontone índe ablata,que communis eft, 
tríangulus b c e minor erítípfis fpacqs com 
præhenfis,quodeftènon porcí í.nam often 
fumeft,triangulum bcemenfulís em, ul, 
h r,h o, Sć triangulo co fefle æqualem,quæ 
fimul funtmaíoradídísfpacijs compræhê 
fis. Non eft ígítur portío b oc minor fpacío 
f:8č oftenfum eft eo maíorem effe nö pofte. 
Portío ergo fpacío erít æqualis.

HOc autem demóftrato,manífeftueft, 
portíone à reda linea et áfedíone re* 
dangulí conicompræhenfam,effe feíquí- 

tertíam triangulo,qui habeat bafim cû por- 
tíoneeandem,Sdaltítudínem eídem æqua* 
lem.Efto portíocomprehenfa à linea reda, 
& fedíoneredangulí coní: uertex eíus efto 
pundum h,ÓĆ ínfcríbatur eí tríangulus b h 
c,quí bafim habeat cum portíone eandem, 
Sčaltítudínem æqualem. Quoníam ígítur 
pundum h eft uertex portíonís,linea reda 
á pundo h duda æquediftans díametro in 
duo æqua díuídít lineám b c, &b c eft æ* 
quedíftans lineæcoringenti portíonemín 
pundo h .Ducatur autem eh diametro æ- 
quedíftanstducatur item à pundo b æque* 
diftans díametro quæ fit b d, ÓĆ a pundo c 
ducatur contíngens íédíonem ín pundo 
c,quæ fit c d.Quoníam ígítur e h klínea eft 
díametro æquediftans, ÓĆ c d contíngens fe 
díonem ín pundo c,5£ linea b e c eít æque
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do h,erít tríangulus b c d quadruplas tríangulo b h c. Cum ígitur ttíágulus b c d 
fît quadruplas tríangulo b h c , & triplus portioní, mamfeftum eft portíoně b h c 
tríangulo b h c fefquítertíam elfe.

Barum portíonum quæ contínentur à curua,8C á reda linea, balím uoco ípfam 
redam:aitítudínem aero maxímam perpendícularem,qupácurualínea ad bafim 
portíonis aptata fittuertícem autem, pundum ílíud à quo perpendicularís maxí- 
ma adbaíim ducítur.

18 Ç7lín portíoně quæ compræhenià litá linea reda,&à coní redangulí fedione, 
à media bafi ducá tur reda diametro æquediftans, pundum íllud in quo dída 

æquediftans diametro fecat coní fedíonem,eft uertex íědíonís. Biło a b c por
tío compræhenfa à linea reda, Sć á íe- 
dione redangulí coni, Sća medio a c 
ducat d b diametro æquediftans. Quo 
niâ ígitur in redangulí coni fedione 
duda eft b d diametro æquediftans,e- 
rit a d æqualis ipfi d c. Confiât a c çque 
diftâtem efièlineæ contingent!' fedio- 
nem in pundob. Manifeftum eftígú 
tur,quod perpendicularís quæducet 
à ièdione ad h'neâac, eritmaxima o-
mnium ilia que â pundo duda fuerít. Pundum ígitur b portíonis uertex exifîit* 
IN portione à linea reda, & à redangulí coni copræhenfa fedionelinea duda 

à media bafe, æquediftâs diametro,eft fefquitertia lineæ dudæ fimiliter à dimi 
dia dimidiæ bafïs. Efto abc portio contenta à reda, &C à fedione coni redangu 
li: SC ducatur b dàdimïdiabafi æque> 
diftans diametro, SC efducatur à dimi 
dia a d: ducatur item fh æquediftâs ip - 
fi a c. Quomâ ígitur in fedione redan 
guli coni duda eft b d equediftans dia 
metro,8Cadfh funtæquediftantes co 
tingenti fedionem in pundo b, con • 
ftateandem habere b d ad b h propor- N 
tionem longitudíne.,quam a d linea ad 
f h potentia. Igitur b d eft quadrupla
ípíiusbhlongítudíne. Confiât igiturbdipiîus efeflefefquitertiälongitudine* 

a° Çl portion! à reda, & fedioneredangulí coni contentæ tríangulus infcriba- 
P)tur, qui habeat bafim cum portíoneeandem,Sčaltítudínem eandem,triangu 

lus dimidio portíonis maior exiftit. Efto itacp abc portío qualís dícítur ,Sčín* 
fcribatur eí tríangulus a 
b c, eâdem habens bafim 
toti, SCaltitudinem æqua 
lem. Quoníam ígitur trí
angulus habet bafim, SC 
altítudínem cum portío- 
neeandem.neceífeeft pu 
dum b uertícem elfe por a 
tíonís. Quare linea a c efi: 
æquediftans contingent!
fedionem in pundo b. ducatur b e, per pundum b æquedifîans ipfïa c.SC à puti 
dis a 8Ć c,ducantur a d,c e æquediftaiïtes diametro. cadentiam ipfæ extra porub
ném . Quoníam ígitur tríangulus abceftdímídium figuræ ad ec æquediftanti- 

um

c

Efto ítacp abc portío qualís dícítur ,óčín'
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um laterum,confiât ípfum plus quam dímídíum elfe portíonís. Hocdemonftra-- 
to manífeftum eft, poffe figurám multorum angulorů ínfcríbí portíoní, íta ut por 
tíones refîduæ fint quocunq? fpacío dato minores, nâ continué plus dimidio ab- 
lato ex hoc conftabit, quod diminuentes hoc modo tandem faciemus portiones 
refiduas quocuncp fpacío propofito minores »

S lín portíone à rećla,Sćafećłione rečlanguíí coní contenta, tríangulus ínfcrú zi 
batur, eandem bafím cum portíone, ÓČ eandem altitudinêhabensdtem in por 
tionibus refiduis altj trianguli infcribantur, eandem & bafim ÓĆ altitudinem 

cum portionibus habentes: utriufqj trianguliin refiduis portíoníbus ínfcríptí, 
oćłuplus eft tríangulus i 11 e qui in to ta portíone defcríptus exiftít» Efto a b c por 
tío qualís dícítur,óč díuídatur a c pun
cto d,& ducá tur b d díametro æquedi 
ftans.punćłum ergo b erit uertex por 
tíonís, ÓĆ tríangulusab ceandemba- 
firn habet cum portíone, etaltítudíné 
eandem.Díuídatur ítem ín duo gqua 
a d pun<fioe,6č ducat ur efequedíftás 
díametro : díuídatur autem abpun- 
ćło h.pńćłum ígítur f, erit uertex por' 
tíonís a fb:6č tríangulus a fb,eandem 
& bafim & altitudinem cum portíone a 
lum a b c,oćłupl um efle trianguli a f b .Eft ítacp b d fefquítertía lineæ f e, 8ć .dupla 
ípfius eh. Quare e h,dupla eft ípfius h f.Quare a eh tríágulus ,duplus ęftaf h: Sč 
ideo æqualis tríangulo a f b:8ć tríangulus a b d quadruplus eft tríangulo a h e.ígi 
tur Sč trianguli a f b. Quare totus tríangulus a b c,erít trianguli a f b oćłuplus. Sí' 
militer oftendetur oćłuplus effe tríangulo ín b g c portíone defcríptí.

SI fit portío à rećła & à fećłione rećłanguli coní comprphenía,8C ípacía quotcír 2a 
que ponantur confequenter ín quadrupla proportíone:fít autem horum ípa 
cí or um maximum æquale tríangulo,qui bafim habeat, óč altitudinem cum por

no ne eandem:ípacía hæc fimul omnia fant ípfa portíoneminora» Efto ítaqj
portío a b e c,á rećła Sć fećłione rećłan- 
gulí coní compræhenià. Sunto itê fpa- 
cia quotcunq? numero commenter po 
fita, fghí:&fit præcedensquadrupla 
fequentís. Efto autem eorum maximu 
f, & efto f æquale tríangulo habend ba 
firn ,óć altitudinem cum portíone ean- 
dem. Díco a d b e c portíonem,fpací]'s 
fg h i, fimul omníb. efle maíorem. E' 
fto totíus quídem portíonís uertex b, 
ÓÉrefiduarum portíonum uertíces d, 
e.Quoníamígítur tríangulus ab c,eft 
oćłuplus utríufcp trianguli ab d,b ec: 
Confiât quod utríuíqp fimul quadru
plus exíftít. Et quoníam a b ctríangU' 
lus æqualis eft fpacío f, eadem radone 
St trianguli a d b,b e c fant fimul æqua 
les fpacío g. Símílíter oftendetur,tríangulos deínceps relíquís portíoníbus ínfcrí- 
ptos, eádem bafim Sćaltitudinem cum portíoníbus habêtes ,æquales efle fpacío 
h,óćtríangulos portíoníbus deínde refiduis ínfcríptos æquaies elfe ípacío i,Spa 

u . da

f b habebít. Oiłendendam eft, tríangu-
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ciaigitur propofîta fimul omnia, font atqualia figura cuidam multorum anguïo- 
rum portioni infcriptæ.Quare ipià portions conftateiTe minora»

SI magnitudines quotcunq? coniequenter in proportions quadrupla difponî 
tur,hæ magnitudinss fimul omneš cum tsrtia parteminimai illarum, font ièf 
quitertiæ magnitudini illarum maximal Sunto itacp quotcunqj magnitudinss 

continsntsr pofîtæ,u- 
naquæcp præcedens, 
quadrupla proximæ 
fsqusntis abcds: &Ć 
fît sarum maxima a » 
Sít autêf tsrtia pars ip 
fius b, et g tsrtia pars 
ipfîus c, óćh ipfius d, 
et i ipfîus e.Quoniam 
igitur f eft tsrtia pars 
ipfius b, Si b quarta ip 
fius a ,eritbjf utraque 
fimul tsrtia pars ipfius 
a. Sć sadem ratios cg, 
tsrtia ipfius b,st h d ip 
fius c,óć i e ipfius d:Sć 
tam fimul omnia b c d 
e fg h i, tsrtia pars cô- 
pofîtæ ex omnibus fi' 
mul a b c d e. Sunt au- 
tem fgh tsrtia pars ip 
fàrum b c d. Quare SĆ
refîduû b c d si, erit refidui, hoc 
eft ipfius a tsrtia pars.Conftat i' 
gítur ea fimul omnia a b c d e, eu 
ipfo i tsrtia ipfius e, efîe ipfîus a 
fèiquitertia rquare, Sic, 
QVæcuncp portiocontEnta 

à linea reâa,& fcâionc re 
čtangulí coní,eft íefquitertía tri- 
angulííllíus quibafîm habuerit, 
Sćaltitudinem cumipfa portio
ns eandem. Efto itacp portio a 
d b e c compræhenfa à rećla,& à 
feélione reêîanguli coni: & a b c 
fît triangulus qui eandem bafîm 
habeat,& altítudínemcum por- 
tione eandem : ipfîus uero trían- 
gulíefto kfpacíumfefquítertíS. 
Oftendendum sít, ípfum k eíTe 
æquale portioni adbec.Namfi 
non,erít aut maíus,aut mínus ea 
de.Efto prius, fi efie poteft, por
tio a d b e c maíor ípfo k fpacío : 
ínfcríbam íam tríangulos adb, 
SC b ec,utí fupradiâum fuit » Et 
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ítem in refiduis portíoníbus ínfcribam alios tríarigulos eandem bafim,Sč altitudí 
nem cum portíoníbus eandem habentes: Sčfimíhterínrefiduís portíonibusín- 
fcríbam duos tríangulos,bafim SCaltítudínem cum portíoníbus eandem haben
tes,donec refiduæ portíones fint tandem minores excefTu,quo portio a d b e c ex
cedít ípacíum k.Quare figura mukíangulaípfi portíoníínfcrípta,maíor erít fpa
cío k,quod eífe non poteft. Cum fint quædam fpacía ín proportíone quadrupla 
dífpofita,quorum primům eft triágulus a b c, quadruplus tríagulís a d b,ôc b ec: 
deínde ipíí triangulí funt qu^druplí tríangulís, qui in portíoníbus fequentíbus 
funtdefcríptí,6čreliquí identídem. Quare conftat omnia fimul triangulorů fpa
cía mínus quám fefquítertia eífetríanguloabc,maxímí eorum : pofítumeft,k 
ípacíum eífe íéfquítertíueídě maximo. Non erít ígítur portío a d b e cmaíor k fpa 
cío.Eftoítem fí eífepoteft,minoreodem.Ponaturautemtríangulusabc a?qua- 
lis fpacío f,SCfit g quarta pars ípfíus f,et fit h quarta pars ípfius g:Sč côtinuæ fern- 
per ponantur coníequenter íta, donec ultimum fumptum fit minusexceífu quo 
ípacíum k excedít portíonem,& fitípfum minus i ípacíum.funt íam fg h i ípacía 
fimul cum tertía parte ípfius í,feíquitertía ípfius f. Eft autem Sć k ípacíum íeíquí- 
tertíum ípfius f. quare ípacíum k erít æquale fpacijsfgh i fimul,cum tertía par
te í. Cum ígítur ípacíum k excedít fpacía fgh ímínorí quantítate quám fit í, por - 
tíonem uero excedít maíorí quám fit ídem í, collígítur ípacía fghí fimul maiora 
eíTeportíone:quodeflenon poteft.Oftenfumnamcpeft, quodfí fintfpacíaquot 
cuncpín quadrupla proportíoneconfequenter  pofita,&maximum eorum æqua 
lefuertt tríangulo portíoníínfcrípto, fpacía íllafimulomnia eífeminoraportío- 
ne. Noneftígíturadbecportíominorfpacíok. Oftenfum quoq? eft, eam non 
poíleípíb eftemaíorem . Quare eídem æqualemefie necefieeft.Atuerofpacíú 

k fefquítertíum exíftít triangulí a b c, portío ígítur a d b e c, eíuí 
dem triangulíabc fequítertíaexíftet.

flNÍVNT ARCHIMEDIS INVENTA DE Q_V A- 
dratura Parabola?, hoceftportíonís contenta? à lineare- 

čta, SC fečtíone rečlangulí coní.

ARCHIMEDIS TRACTATVS
de arenae nvmero.

xistiman T quídam,rex Gelon,arenameflemultítu- 
h dine ínfinítam. Ego autem díco,non eam folum quæ circa Syrá
Æ cufasjSć circa relíquá Sícilíam exíftít, uerumetíá íllam que in uni
H uerfahabítabílí fimuletínhabítabílíregioneubíqjcótinetur,cer
s toquodamnumerocomprehenfameífe.Nonnullíueroínfiní-

tam eam míníme opínantur : nullum autem tantum excogítarí 
poffe numerucredût, que íllíus multitude no fuperet. ígítur qui hacopíníone du 
euntur, fíeíufmodí cumulum arenæ concepíífent, qualís effet fiuníuerfe terrætu 
mor repleto maří, óčomnibuscanalíbus ufque adcuíufq? altiffimímontís uer- 
tícern arena collećłus haberetur, huius quoeß tantí alter præterea multiplex exco - 
gítaretur,eos míníme dubiûeftfenfurosfore,huíufmodí cumulí muliítudínem 
nulloprorfus numero pofiecóntínerí. Ego autem hocdeclarareexperíar demon 
ftratíoníbus Geometrícís,quib.te afleníurú míníme dubírarím,quodexíllis qui 

U a à nobís
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ánobisexpre(Tí,Sčínhís quæ ad Zeuxíppu ícrípfimus, expofîti funt numeiíno 
nulíi excellunt non folum arenę magnitudínem quæ fuerít tumorí terræ pqualís, 
quæ quídem terra utí díxímus ubíq? repleta fuíífet : uerum quæ totí mundo par- 
haberetur.Nonautemtefugit,quodmundusàquàm plurímís Aftrologís appel 
letur fphæra,cuius centrum eft centrum terræ : quæ uero ex centro linea æqua eft 
lineæreéfæ quæà centro folis ad centrum terræ fit dućła. Hæcitacpquæapud Ä- 
ftrologos confcripta inueniuntur,refutas óć comutans Ariftarchus Samius fup' 
pofitionibus quibufdam, feripta quædam tradidit, in quíbus id perfpícítur, ex 
his quæillicfuppofita funt,euenire mundum,dúfio nuper mundo eífemultíplí- 
cem.Nam apud eum fupponítur ftellas,quænon errant,SC íblem immobile per- 
manere,terram uero circa foíem ferrí in circuit círcumferětía,quí eft in medío cur- 
fufitus.Sphæram uero ftellarumfixarum circa idem centrum cum folefitam efie: 
eaueromagnítudínehaberí, utcírculus circa quem pofitum eftterram ferrí,eam 
habeatproportíonemadfteílarum fixarumdíftátíam,quam habet centrum fphg- 
ræ ad círcumferentíam.Hoc utícp confiât,eflenon pofie. Nam cum fphæræ cen
trum nullam habeat magnitudínem, non utíqj ulfam habere poflêad fuperficiê 
fphæræ proportíonem,eft opínandum.Oftendendum eftautem, Ariftarchum 
hocíntellexífTe & fenfiffe.Quoníam ítacp opínantur terram uelutí circa centrum 
mundíconftítutam quam proportionem habet terraadmundumà nobísdíčtú, 
eam habere fphæram in qua circulus exíftiqin cuíus círcumferentía fupponítur, 
terram ferríad fphæram ftellarum fixarum. Nam demonftrationeseorum quæ 
apparent,id quod fie fuppofitum eft accômodat, & maxime apparetmagnítudo 
fphcræ,in qua ponit terram moueri, æqualiter fupponi ei qui à nobís dícíturmú 
dus. Dí čímus utícp, fi fieret fphęra ex arena, quæ tanta effet q!'antam Ariftarchus 
fphæram ftellarum fixarum fupponitefîe, etiâficquafdam haberi,óć oftendi pof 
feexhisquæin principes habenturnumerorum denominationibus, quæhanc 
ípfamarenammultítudíne fuperarent, quæ magnitudínem ditfiæ fphæræ habe- 
retæqualem his quæ dicam fuppofitis. Primům quídem ambitům terræ eífe ue- 
luti ter mille milia ftadiorum,uel etiam maiorem,cum tu quoq? illis afientias,qui 
experientia oftenderunteumeffetrecentorum milium ftadiorum. Ego autem ex 
uberans, SC ponens terræ magnitudinë décupla eius quam fuperiores pofuerût, 
Sćopinati funt, ambitům eius pono efle ter mílie mília ftadiorum. Pofthoc,día- 
metrum terræ maíorem eífe díametro lunæ,& díametrum folís maíorem eífe día 
metro terræ,fimílíter eadem fumens quæ plurímí fuperíorum Aftrologorum po 
fuerunt. Poft hoc, díametrum íblís eífe trícefies díametrum lunæ,&magis.ôë á 
prioríbusaftro!ogís,abEudoxo quídem utí nonuplum,Píidiauero utí duodecu 
plum:ab Aríftarcho, qui demóftrareconatus eft díametrum íblís díametro lunæ 
maíorem efte,quám očto et decies ípfamtmínorem uero quam uígefies eandem- 
Ego autem Sčhuncexcedens, utíuppofitumcumoftenfum fuerít fit míníme arn 
biguum, fuppono díametrum lunæ uelutí trígefies tantum quantum nunc poni 
tur,uel etíam maíorem. Adhæc quocp díametrum fólís maíorem eífelatere figu- 
ræ mílie angulorum, inferiptæ maximo círculomundí.Hoc autem fuppono, cú 
Ariftarchus dícat folem uíderí efteuígefimáfeptímam parte círculí Zodiaci. lpíc 
ením hoc modo perftrutatus, conatus eft ínftrumentís depræhendere angulum 
cuí fol aptatur, qui uertícem habeat in oculo. Simile uero non facile eft fumere, 
cum necp uííus,neq5 manus,necp ínftrumenta,per quæ experírí oportet,fatís ha- 
beant fideí ad dedarandum íd quod čertům eft. De his autem ín prgfentíarů non 
expedít difceptare : alioquíncumhæcfæpefuum errorem déclarent. Suffïcitau- 
tem mihi ad propofitum demonftrandum,angulum fumere, qui maior fit angu- 
lo íllo cuí fol accommodatur,quí uertícem habeat in uifu.Et item alterum fumere 
angulum, qui non fit minor eo cuí íblaccommodatur, quíqj uertícem habeat in
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eam partem in quam uiTus. Pofita ígítur longa reguła fuper planum eredum,ín 
loco unde fol oriri debet, & fol afpici poffit,deinde cylindra per tornum fado, Sć 
longo pofito fuper canonemerede illico poft ortům íblís, deínde precedente ip» 
fo uerfus horizontem & poffit contra folem ínfpícere,uertatur canon in fotem ,et 
uífus conftítutus fit ín extremo regulæ, 6č cylíndrus in medio pofitus folis ÓĆ uf 
fus,íta ut occultetur íbl uífuí, íeparans autem cylindrům à ttífu donec íncípíat ex 
utracp parte cylindr! folis extremú quíd 3č minimu lymbí ínfpíceretcóftítuatur il» 
líccylíndrus.Síquídemfimílítercontíngít uífumab unopundo ínfpícere,óčuí- 
dere dudís líneís redis ab extremo reguła;,ubí uífus ín ínípícíendo fuerat confti 
tutusquæcontmgantcylindrum, angulus,compræhenfus à líneís dudís maíor 
eft uno quodá ex his angulís, quíbus fol accómodatur, qui uertícem habea t ín jií 
fupropterea,quodfol utrícp ex cylindra uidet .Quoníáuero uífus nô à půdo uf 
deqfed à magnítudíne quadá, fumatur magnitude quædâ uoíubílís non minor 
uifu,Sć hac magnítudíne pofita ín extremo regułę ubí uífus fuerat cóftítutus,du 
cantur linete redæ contingentes magnítudíne & cylindru : angulus ítaq? à lineis 
dudís côpræhenfus minor eft angulo cuí fol accómodatur, qui uertícem habeat 
uerfus uífum. Magnítudo uero quæ no fit minor uífu,hocmodorepcritur.Duo 
cylíndrulí fumantur leues,terfí, æqué craífi ínter fe,unus albus,alter non; Sč fie di 
fponâturaduifum, ut albus à uífu remotior fit : nô albus íuxta uífum proxímus, 
icautattingatfaciem.Síquídem ígítur cylíndrulí leuíffímí óćterfiffimi fuerínt, a» 
fpedu proxímus uífuí ab ípfo uífu præteritur-,& albus confpícítur:fiquídem ípíi 
admodum terfi,et qui íuxtaeft fuerít omníno leuíor.fin autem non íupra modů, 
partes'quædâuidebûtur  cylíndrulí albfiexutraq? parte cylíndrulí ad uífum admo 
tí. Sumptís deínde his ípfis cyííndrís,S< poíitís, íta utcrafíitudíne alteríus alter uí
fuí occu! tenir. & amplíorí loco.Tanta ígitur magnítudo, quanta eft craffîtudo cy 
líndrulorá hocfacíentíum maximě quodam modo eft non minor uífu. Angulus 
autem non eftminor angulo cuí íbl accommodatur, qui uertícem habetín uífu, 
Sic ergo fumatur,Sćremoto per regulam ab ípfo uífu,ítautá cylindra fol occulte 
tur totus,6ú ducantur lineæ redæ ab extremo regulæ,ubí uífus eft conftítutus,co 
tíngentes cylindrům,angulus ab ípfis dudís compræhenfus non eft minor, an» 
gulo cuí foi accommodatur, quiuertícem habetín uífu. Iftís angulís fic fumptís, 
dimetíatur angulus redus,Šč fiat pundo & aculeo, ut angulo redo in centum 
fexagíntaquatuor partes díuífo, unus angulus qui fit minor quàm una pars ilia» 
rum ; & ipfe angulus minor fadus fit redo angulo díuífo in ducentas partes, 
maíor una íllarum partium. Confiât ígítur, quod angulus cuí fol accommoda» 
tur, qui uertícem habet ín uífu minor eft, quàm una pars ředí díuífí in centum 
quatuor & fexagínta partes : minor autêangulo folisdído eft maíor, quàm uną 
pars anguli ředí díuífí ín ducentas partes. Confiât item quod angulus cuí fol ac
cómodatur, qui uertícem habet ín uífu,minor eft quàm una pars angulí ředí dú 
uííí in centum quatuor &Ć fexagínta partes, maíor autem quàm una pars ředí dí» 
uífí ín ducentas partes.Iftís autem fic concefiís,ex quíbus fequítur folis díametrS 
latere figurce maíorem elfe, quæ figura mílie angulís confteqatq? ínfcrípta fit cír» 
culo qui in mundo maxímus habetur. Intellígatur planum per centrum terra; e- 
dudum,&per centrum uífus mínímo folís,uel fere íllíco cum fol fuper horizon
tem fteterít. Díuídat autem planum edudum mundum íecúdum círculum a b c, 
terram uero feeundum d ef, Sť folem feeundum fg círculum. fit autem centrum 
terræ h,Sć folis centrum k,óć centrum uífus d. Et ducantur lineæ redæ contíngen 
tes circulûfgàpundo d,quæfintdl, dx,Sfcontíngantínpundísn Sč t.&ápun 
do h ducantur h m,h o cotíngentes eundem ín pádíš q 8ć r. Círculum uero a b c 
diuidantlineæh m,h o,ínpundís ab.Eft itaq? okmaíor quàm dk,cum fol po 
natur fuper horizontem elfe. Quare angulus contentus líneís d l,d x, maíor exí- 
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ftet angulo contentolineis h n,h o. Angulus autem contenais lineis d 1, d x,maior 
eft quàm ducentefima parsangulirećli, minor uero quàm una pars angulirećłi 
diuifi in centum quatuor SC fexagínta partest Huic autem angulo æqualis eft an

gulus cui foi accommodatur,qui uertícem habet in uífu. Quare anguîus conten
ais lineish m,h o, minor eft quàm una pars angulí redli, diuifi in centum quatu
or SCièxaginta partes: linea uero a b rećla, minor eft quàm lineaquæ fubtêditur 
uni portion! circumferenttæ circuli a b n,diuiiç in fexcentas fex SC quinquaginta 
partes, ambitusuero didlæfiguræmukorum angulorum,adièmidiametrumcir 
culí abc, minorem habet proportionem, quàm quatuor SCquadraginta ad iè- 
ptemipropterea quod cuiuftunque figuras multorum angulorum circule inftri- 
ptæ,ambitus habet ad femidiametrum proportionem minorem, quàm quatuor 
SC quadraginta ad fèptem.Nofîi enfin à nobis demonftratum efle,cuiufcuntp cir 
culí círcumferentíam maiorem effe,quàm tríplam feíquíodlauam díametrfimíno 
rem uero,quàm tríplam fefquífeptímam eíufdem. Minorem uero habet propor
tionem b h ad h k, quàm undecim ad mille centum oćło SC quadraginta. Quare 
linea b a minor eft, quàm centefima pars lineæ h k.Ipfi uero b a æquatur diame- 
tros circuit' e g. quoniam eius dimidia u a eft æqualis k r, cum h k fit æqualis ipfî 
h a,cum fint perpendiculares dudlæ ab eifdem angulis iundlæ ♦ Coftat igitur, dia 
metrum circuli abc minorem eile quàm centefimam parte lineæ h k. ôieh y an
gulus minor eft diametro circuli a b g,cum d e f drcidus fit minor circuIoeg.Mi- 
nores igitur utræc^erunt h y,kf lineæ, c|? centefima pars lineæ h k. Quare h k ad 
y f minorem habet proportionem, quàm centum ad nouem & nonaginta. Et 
quoniam linea h k y minor eft quàm h r,SC linea fy minor linea d amínorem igi
tur proportionem habebít h rad de, quàm centum ad nouem Sć nonagínta.CS 
uero h kr, d kttríanguli fint reélanguíí,latera kr,k tæqualia crût: lineæ uero h r, 
d t inæquales;& angulus maior contentas lï ticis d t,d k, ad angulum contentum 

lineis



D E H A RE N AE N VM E R O.
lineis h r,h k, maioremhabet proportionem, quàm h kad dk: minorem uero,^ 
h r ad d t. Si enim fint duo trianguli reéîanguli, Sd altera duorum laterum cotiné- 
tia angulum rećłum fint æqualia,altera uero ingqualia,maior angulus ex his qui 
eruntapudlatera inæqualia, ad minorem habetmaiorem proportionem, quàm 
maíor linea fubtenfa angulo rećlo ad minorem Cubtentû:Sd habet minore,quàm 
maiorlinea earum quæ circa angulos rećłosCunt ad minorem * Quare angulus 
cotentus lineisdl,dx, ad angulum contentum lineis h n,h m,minoré habet pro^ 
portïonem, quàm h r add ttquæ minorem habet proportionem, quàm centu ad 
nouem Si nonaginta. Quare angulus contentus d l,d x lineis, ad angulum con
tenta lineis h m,h o,minoré proportionem habetquàm centum ad nouem ddno 
naginta.Etquoniam angulus contentus lineis d l,dx,eft maior quàm ducentefi- 
ma pars retfii, erit & angulus contentus lineis h m,h o maior quàm nouem & no> 
naginta partes angulí rečlí díuífi in uigíntímílía partis. Quare maior eft quàm u> 
na pars angulí reétí díuífi in ducentas partes Sd tertia. Igitur b a maior eft, quàm 
fubtenta uni portioni circumferentiæ circuli abc, diuiCæ in partes quadringétas 
duodecim:ipfi uero a b æqualis eft Colis diametros.Conftat igitur, diametrum fo 
lis maiorem eflé latere figuræ, quæ fit mille angulis conftituta.

Iftis fuppofitis demonftrâtur Sč ífta,uídelícet diametrum mundi minorem eC 
Ce diametro terræ,quàm decies milies.Item diametrû mundi minorem eiTe,quàm 
decies miles decem milia centies ftadiorum. Quoniam igitur fuppofitum eft,dia-> 
metrum Colis minorem eflé diametro lunæ,quàm tricefies,êd diametrû terræ ma
iorem eflé diametro lunæ:confiât diametrû Colis minorem eflé diametro terræ, 
tricefîes.RurCus autem,quoniam ofienCum efi,diametrum Colis maiorem eflé la- x
tere figuræ quæmille angulis conftet, maximo mundi circule inCcriptæ : confiât 
ambitům dicte mille angulorum figuræ diametrum Colis minus quàm milles co- 
tínere. Solíš autem diametros diametrum terræ minus quàm tricefies continet. 
Qyare ambitus figuræ mille angulorum, diametrum terræ minus quàm tricefies 
milles continebit.Diametro uero mundi maior eft quàm triplus. Nam ofienCum 
eft, diametrum culuCcuncp circuli minorem effe tertia parteambitus cuiuicunqj 
figuræ multorum angulorum circulo inCcriptæ,quæ plus quàm Cexlateribus con 
ftetteum hexagono inCcripto in circulo, diametros circuli eft tertia pars ambitus 
tpfius hexagoni, erit ut diametros mundi diametrû terræ contineatminus decies 
milles. Quod aût diametros mundi minor fit decies milles decem milibus centies 
ftadiorum,hinc coftat. Quoniam enfin Cupponítur,ambitům terræ maiorem effe 
quàm trecentorum decem milium ftadiorum, Sd ambitus terræ maior eft diame
tro quàm tripla, propterea quod cuiuCcunçp circuli circumferentia eft plus quàm 
tripla diametro, confiât diametrû terræ minorem efléquàm centies decémilia fta 
diorum. Quoniamautemdiametros mundidiametrumterræ minuscontinet, 
quàm decies miliestconftat diametrum mundi minorem eflé quàm decies decem 
miliacenties ftadíorum.Círcadiftantíamígiturmagnítudínů hæcCuppono.Ve 
rum de arena ifta ponantur.Si fuerit aliqua magnitude ex arena compofita,quç 
non fit papauere maior, eius arenæ numerûno maiorem decem milib.effet & dia 
metrum papaueris effe non minorem quadragefima parte digiti. Suppono auté 
hoccofiderans hoc modo : pofita in régula terCa Sdleui fuerût papauerain eadem 
linea reéla conftituta,aptata inter Ce, Sd trigintaquinq? papauera plus loci occupa- 
bant quàm digiti lógítudo exiftat. Minorem itaqj diametrû papaueris ponens fta 
tuo,ut fit pars quadragefima digiti, ôd no minortuolens etiâ per hgc nô ambiguë, 
indubitatiffîme demonftrare propofitû.HæcaûtCuntquæCuppono.  At uero uti »
le effe arbitror,denominationes numerorû enumerare, ut in his qui copofîti Cunt 
à me in libro qué ad Zeuxippû Ccripfi, no curêt qui hic legét, propterea quod nil 
hic præter ea quæ in co libro dićła Cunt, additû habetur. Cótíngít aût nomina nu
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merorum à nobís tradíta in dece míííb. collećła, SC faprà decem milia perfećłe,et 
fatís íntellígímus numeru míliu decem referentes eú in relíquos fuperiores. Sun- 
to itaquc qui à nobis díčlí funt numerí ín mílíes decem mília přímí nomínatí.ho- 
rum ítacpquí přímí dícutur decíes mílíes decem milia, uocetur uniras eorum qui 
fecundí funqóč numerorum fecundorum unítates,& unítatum decem,& cente- 
ní Sč míllení 3ć decíes mílíes erunt uni tatum,quæ dícuntur decíes mílíes dece mí - 
lia : ítě decíes mílíes decem mília fecûdorumnumerorû,uocetur uniras rertíorú 
numerorum, ec numerenrur rertíorum numerorum unítates,SC unítatum decent 
S£ centení,S< míllení, SC decíes míllení,erunt decíes mílíes decem míliům unítatú 
dídlarum. Eodem aurem modo rertíorum numerorum decíes mílíes dece mí
lia uocentur unítates quartorum numerorum: 8č decíes mílíes decem mília quar- 
torům numerorú fímílíter uocent unítates quíntorú numerorútet hoc modo pro 
cedentes numerí huíuímodí nomína habentes,erunt decíes mílíes denorum mi
lium decíes mílíes decem mília. Suffícíútquídem,&ex tantis hí numerí cognofcú 
tur.Licet autě Sć in plus producere.Sunto ígít hí qui nuper dićti funt numerí prí 
mæ períodí uocatí. Vltímus aût numéros períodí unítas uocetur iècundæ perio- 
dí prímorum numerorum,ČCrurfus decíes mílíes decem mília fecunde períodí fe 
cundorûnumerorûifimiliter et horu ultímus unítas uocetur fecúde periodí tertio 
rum numerorum : SC fie Temper numerí procedentes nomína habeât fecûdæ pe
ríodí , eruntdecíes mílíes decem mília denorum míliům decem mília decíes mílí
es. Rurfus ultímus fecûdæ períodí numerus decíes mílíes decem mília uocetur u- 
nitastertiæ períodí prímorumnumerorumdecíesmílíesdecem milium. Et hoc 
modo procedentib.erûtdeciesmilies denorûmilium decíes mílíesděna mília de 
des mílíes decem mííía.Iftíshocmododenomínatís,erútnumerí ab unítate pro
portionales effíčli. qui uero íuxta unítate ad dece procedur,hí oefto přímí cú uní
tate prímorG decíes mílíes dece mihu uocatoruerútprímí. Oćłoautem qui poił 
eos fequútur,numerí uocentur fecundorû, SCaltj eoděmodo iftis erunt fynony- 
morú uocatí : Sć crût diftantiæ oćłoni decíes mílíes denú míliů. Oóauus ením nu 
merus eft mílíes děna mília, g fecudí oéloní erít prímusrquoníádecuplus eft eíus 
oui eú praecedír,decíes mílíes dece mília erít fecundorû numerorú.hic aut eft uní
tas tertiarú m yríadú. Confiât ígít plures efie ocfioní,ut dufiû eft. Côfert aût et hoc 
cognofcere,fi fint numerí ab unítate proportíona!es,8Cquídá exeadéproportío- 
nalítatefefe multíplícauerínt, qproducet, erít ex eadéproportíonalítate,tantú di 
fias à maíore multíplícantíu,quantú míncrmultíplícantíúab unítate dífceflerítíě 
cundúproportíonalítatísratíoné, ÔCprodudusidê ab unítate ín ordíne propor- 
tíonis díftabít uno minus ex numero íllo qui fit collečlus exduobus numerís, dí -, 
clos multíplícátes ín ordíne proportíonís denomínátíbus. Eft o itacpquotcûç^nu 
nierí ab unítate proportionales a b c d e fg h í k 1 : fit a unítas,SC d multíplíceth,SC 
proucníatq.Sumat aůtíneaproportíonalítateex eoordíneunus,qui tâtos ínea 
proportíoneínter fe Sč h habeaqquátí funtínter d SC unítatem,SC hic fit 1. Ofien- 
dendň efi,quod q eft equalís ípfi 1. Cum ígít fint proportionales, 8C totídc d diftat 
abunítateficutlab ipfoh,eandêproportionêhabet dad unítate,quáladípfum 
h. Vcrû d eft multiplex unítatís feeundů feípfum d. ígítur 1 erít multiplex ípfius h 
fecundúípfum d.QuareI eft æquahs ípfi q.Cóftatígít, produtflůefieexeíus pro 
portíonalítatísordíneunůjdCámaíoremultíplícantíú tátís difiabít,quátís minor 
ab unítatedífcedít. Confiât quoq? cum ín ordíne proportíonís tantís ab unítate 
díftare uno mínus, quátuseft numerus ex numens ordínís multíplícátium col- 
lecftus.náabcdefghtantífunt, quantíshdiftatabunítate.fedik 1 unopaucío 
res,quám quíbus d diftat ab unítate. Cum h ergo tantí erunt.

Iftísítadífpofitís,quíbufdáfuppofitís,quíbufdá demóftratís,íd quod propo- 
fítueftdemonftrabítur*Q.uoníáítaqjfupponítur, díametrú papauerísnóefiemt
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norem quadragefima parte digíti, confiât fphæram quæ díametrum dígíto æqua 
lem habeat.maíorem effe regione quâ occupât papauer, fexagefies quater mílíes. 
nam ipfa eft fecundum dićlumnumerum multiplex eíus fphçræ,quæ habeatdía 
metrum quadragefímam partem digíti. Nam oftéfum eft, quod fphæra habet ad 
fphæram proportíonem díametro fuæad díametrum alteríustríplícatam.Quo* 
níam aut fuppofitů eft, numeru arenæ ad magnítudínem pa pauerís no maíorem 
elfe decem milibusæonftatfiarenæfphæramultiplicetur ad magnítudínem fphe 
ræquæ díametrum dígíto æqualem habeat,nomaíorerít arenænumerus quám 
decíes mílíesípfe fexagefies quatermílie. Hic ením numerus eft unítates fex íe- 
cundorum numerorum, ÓĆ prímorum myriades quatuor mília.Minor eft ígítur, 
quám decem myriades fecundorû numerom. Sphçra uero quæ centum digitorû 
díametru habuerít, fphæræ quæ díametrum digitalem habuerít,multiplex eftad 
hæccentummyriadibus,quia habet ad alíam fphæram proportíonem fuædia* 
metrí ad díametru íllfus tríplícatam. Sí ígítur ex arena fiat fphæra,quæ habeat día 
metru centum digitorû, cóftat quod minor erit arenæ numerus,^ numerus ex de 
cê unítatíb. fecúdorú numerom, in centů myriades dućłis collećłus . Quoniâ aût 
numerus decem unitatû fecundorû numerorû decimus eft in ordine proportiO' 
nis ab unitate,in decuplis quoqj centû eft proportionalis,centû uero myriadû nu 
merus feptimus eft ab unitate in eodê proportionis ordine,côftat quod faćlus in* 
defèxtus erit ex eodê proportionis ordine fextusdecimus ab unitate. Nam often 
fam eft,produélû unopaucioribus ab unitate diftare, quàmfintilli qui ex utrocp 
multipíicantíú numero collecte notâtur. Ipforûuero fexdecim octe přímí fimul 
cû unitate primorû uocati funt,reli quiuero poftiftosoćto fecundorû,^eorû ul* 
timus eftmille myriades fecundorû numerû. Coítatígítur multitudinem arenæ, 
quæ habeat magnitudinê æqualê fphæræ, cuius fit díametros centu digitorû, mi
noré elle quám mille myriades fecundorû numerorû.Rurfus fphæra quæ diame 
trum decem miliû digitorû habuerít, multiplex eft fphæræ habentís díametrum 
centum digitorûmyriadib. centû.Si ígítur fiat fphæra ex arenatantâ habens ma- 
gnitudinê, quanta habet fphæra cuius díametros eft decem miliû digitorû, côftat 
numerû arenæ inde prouenientem effè mí norem quám mille myridas fecundorû 
nurtierorûmukiplicatæin centum myriades : quoniam mille myriades ïècundo* 
rum numerorum eft fextusdecimus ab unitate numerus in ordine proportionis, 
& centû myriades eft feptimus ab unitatein eodem eiufdê proportionis ordine. 
Confiât ígítur, quod numerus inde faćlus erit uigefimusiecundus ab unitate in 
eodem proportionis eiufdem ordine. Iftorum uero duorû et uígíntíprímí oćlo cû 
unitate primorû uocati funt:oćfo fecûdi poft illos fecundorû, reliqui uero fex ter- 
tiorum uocabuntur,Sê eorû ultimus eft decem myriades tertiorûnumerorû.Con 
ftatigiturarenæmultitudinêhabentismagnitudinêæqualemfphærææuiusdia* 
metroseftdecemmilium digitorû, minoré effe quám decem myriades tertiorum 
numerorum.&quoniâfphæra,cuius díametrosæqualis ftadio,eft minor fphæ* 
ra, quæhabeat díametrum decem milium digitorû : confiât arenæ multitudinem 
habentís magnítudínem æqualem fphçræ cuius díametros eft æqualis ftadio, mi 
norem eflèquâm decem myriades tertiorûnumerorû.Rurfus fphçraquæ diame 
trum habet centum ftadiorum, multiplex eft fphæræ habentís díametrum unius 
ftadij centum myriadibus.Si ígítur fiat fphæra ex arena,quæ tantam habeat ma
gnitudinê quanta habeat fphæra cuius díametros eft centum ftadiorum : confiât 
eius arenæ numerum minorem efiê numero qui fit multiplicatis decem myiiadi* 
bus tertiorum numerorum per centû myriadas . Et quoniam tertiorum numero* 
rum decem myriadesuigefimus fecundus eft ab unitate inuno proportionis or
dine,centum uero myriades feptimus eftexeodem eiuidem proportionis ordine: 
confiât collcćłum inde numerum foreuígcfímumočlauum ab unitate in eodem 

eiufdem 
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eíufdem proportíonís ordíne.Horú aut uigintioćłonumerorum přímíoćte ctím 
unitate primorum uocatifunc, lecundioćte poftillos fecundorum,tertt) oćteter- 
tiorum,SC relíqui quatuor quartorum uocabuntur, SC eorum ukimus eft mille lí
ní ta tes quartorum numerorum.Manífeftum eft igitur,arenæmukitudinem,cu- 
íus magnitudofueritæqualis,fphæræhabentidiametrum centum ftadiorum,mi 
norêefie quàm milleunitates quartorû numerorum. Rurfus fphæra habens dia 
metrum decem milium ftadiorum, multiplex eft fphçræ habentís díametrú centu 
ftadiorum centum myriadibus. Si igiturfiatex arena fphæra,habens tantam ma 
gnitudinem, quantam habet fphæra cuius diamètres eft decem milium ftadiorû, 
conftat hui us arenæ multitudinem fore minorem numero produite ex mille uni 
tatibus quartorum numerorum per centum myriadas mukiplicatis.Quoniam e- 
nim quartorum numerorum mille unitas eft uigefimusoćłauus ab unitate in eo- 
demeiufdem proportíonísordine: conftatprodućlum inde numerûfore ineo- 
dem eius proportíonís ordine tricefîmûquartum : horum uero quatuor SC trigir» 
ta numerorum přímí oćte cum unitate primorum uocati funt, fecundi oćte poft 
illos fecundorum,tertq oćte tertiorum, SC quart! oćte quartorum, SC reîiqui duo 
erunt quintorum tquorum ukimus erit decem unitates quintorum numerorum. 
Conftat igiturarenæmultitudinem habentís magnitudinem æqualem fphæræ, 
cuius diametros eft decem milium ftadiorum,minorem fore, quàm decem imitâ
tes quintorum numerorum.Rurfus fphæraquæ habeatdiametrum centum my
riadibus ftadiorum æqualem, multiplex eft fphæræ habentís diametrum decêmi 
hum ftadiorum. Si igitur fiatex arena fphæra,habens tantam magnitudinê,quâ- 
tarn habet fphæra cuius diametros eft centum myriadum ftadiorum, conftat nu
meru arenæ iftius minorem fore eo numero,qui producitur ex decem unitatibus 
quintorum numerorum,per centum myriadas multiplicatis. nam quia decem u- 
nitates quintorum numerorum eft tricefimusquartus proportionalis ab unitate, 
SC centum myriades eft feptímus ab unítateín eodem eíufdem proportíonís ordi 
ne,conftat numeru inde produdû, ex eodem eíufdem proportíonís fore quadra- 
gefimum ab unitate : horum uero quadragínta přímí oćte cum unitate prímorS 
uocati funt,fecundi poftillos oćte fecundorum,terttj oćte tertiorum,quartí oćte 
quartorum,SC quíntí oćte quintorum numerorum,SC eorum ultimus eft mille u- 
nitatesquintorum numerorum. Conftatigiturmukitudinem arenæ, cuiusma- 
gnitudo fuerit æqualis fphçræhabenti diametrum centum myriadas ftadiorum, 
minorêeifequàmmilleunitatesquintorum numerorum. Sphæraueroquædia- 
metrumhabeatdecies mille myriadas ftadiôrum,mukiplexeftfphæræ,cuiusdia- 
metros eft centum myriadesftadiorum centum myriadibus. Si aût fiat fphæraex 
arena,tantam habens magnitudinem, quâtam habetfphæra cuius diametroseft 
decies mille myriades ftadiorum, manifeftum eft, quod eius arenæmukitudo mi
norent numero qui producetur ex mille unitatib.quintorum numerorum,mul
tiplicatis per centum myriadas. Nam cum mille unitatesquintorum numerorum 
fit quadragefimus ab unitate proportionalis, SC centum myriades fit feptímus ab 
unítateín eodem eíufdem proportíonís ordine, manífefiú eft, numeru índe pro
dućlum forequadragefimûièxtum ab unitate proportionalemrhorû fex SCquà- 
draginta numerorum,oćte primicum unitate primorum uocati funt,oćte fecûdi 
poft illos iècundorû, oćlo poft iècundos tertiorum,oćte poft tertios quartorum, 
oćte poft quartos quintorum,reliquipoftquintos fextorumfuntuocati, SCeorü 
ultimus eft decem myriades lextorum numerorum. Conftatigitur arenæmultitu 
dinem, quæmagnitudinem habeat æqualem fphæræ,diametrum habend decem 
milium myriadum ftadiorum,minore elfe ty dece m myriades iextorû numerorû. 
Sphæra uero, quæ diametrû habeat ftadiorû centu myriadas myriádu, m ukiplex 
eft/phæræ habend diametrû decêmiliûmyriadû ftadiorû centû myriadibus. Si

«S»'



DE HAREfME NVMERO. i<5j
ígíttir fiat fphærâ ex arena, quæmagnítudínem habeat tantam, quantam ha* 
bet fphærâ cuíus di ametros eft centum myriades myríadum ftadíorum : confiât 
huíus arenæ numerum minoré fore numero produćło exdecêmyriadibièxtom 
numerorum,per cétum myríadas multíplicatís.Nam quoniâdecêmyriades fex* 
torům numer orum,quadragefimusíextus eft ab unitate proportíonalís,S< centu 
myriades feptímusin eodem eíufdem proportíonís ordíne ab unitate,confiât nu 
merum índe produčíum fore quínquageíimumfecundum, ab unítateín eodem 
eíufdem proportíonís ordíne. Horum aútduorum óíquínquagíntaoéío, přímí 
cum unitate primorum uocatí funqočfo fecundí poft prîmes fecundorum,očlo 
deíndetertíj tertiorum,oćfoquartí quartorum,oćfo quíntí quíntorum,očíofex 
ti fextorum.relíquí uero quatuor,feptímorum uocabunturtquorum ukímus eft 
mílie unítates feptímorum numerorum. Confiât ígítur arenę díčtee multitudinê, 
quæhabeatmagnitudinem æqualem fphæræ habend diametrum centum myría 
das myríadum ftadíorum, minoré eíTeq$mílie unítates feptímorůnumerorum. 
Cum ítacpoftenfum fit,díametrum mundi minorem efle centum myriadíb. my* 
riadum, conftat multitudinê arenæ habentis magnítudínem æqualem mundo, 
minorem effe mílie unítatíbus íeptímorum numerorum . quod quídem propo- 
fitum fuerat.Quemadmodum autem probatum eft, arenæ multitudinê,quæ fue 
rit æqualis múdi, illí qui à plurímís Aftrologís pofitus eft, minoré effe mílie unita 
tíbus íeptímorů numerorumtfimílíter oftêdetur,multitudinê arenę magnítudíné 
habentis æqualem fphærætâtæ, quanta Ariftarchus fupponít eífe fphærâ ftella* 
rum fíxarum,eíTe minorem Camille myriades oêlauorû numerom.Quoniâením 
fupponit,terrâhabereproportionê illâad mûdûà nobís dićłu ,quâ habet dićlus 
múdus ad fphærâ ftellarû fixarû, quâ Ariftarchus fupponit:êê diametri fphgrarû 
eâdem habent inter fe proportionê : & oftenfum eft diametrû mundi minoré elfe 
diametro terræ,q? decies milies : conftat diametrû fphgræ ftellarû fixarum minoré 
eife, q; decies milles diametrû mûdi. Quoniâ uero fphæræ habet inter fepropor* 
lionem diametrorum fuarû triplicatâ, manifeftum eft fphæram ftellarum fixarû 
quâ Ariftarchus ponit, minoré eife q? decies milies decê milia mundos. Oftêium 
uero eft multitudinê arenę,habêtis magnítudíné æqualem mûdo,minorêefiè,qp 
mille unítates íeptímorů numerorum .Manifeftum eft igit,quod fi fiat fphærâ ex 
arena, tantâ habens magnitudinê,quantâ habere ponit Ariftarchus fphęra ftella 
rum fixarû, huius arenæ numerus minor eríteo numero qui producitur ex mille 
unitatib. feptímorum numerom, multíplícatís per decê milia decies milies myria 
das.Nam quoniam mille unítates feptímorum numerom eft quínquagefimus íe 
eundus ab unitate proportíonalís,&decem milia decies milles myriades eft ter ti- 
usdecímus ab unítatei proportionalís ín eodé eíufdem proportíonís ordíne fum* 
ptus,conftat produélum índenumerum fore fexagefimûquartû ab unitate, pro* 
portíonalem ex eodem eíufdem proportíonís ordíne: ífteuero eft oéïauorûocla* 
uus,& quíncp myriades oétauorû numerom. Cóftat ítacp quod multitude arenę 
magnítudíné habentis æqualemfphæræ ftellarum fixarû,quam Ariftarchus po* 
nit,minor eft ąmille myriades oêïauorû numerom. Hæc aûtrex Gelon,ćpplu* 
rímis quidê qui in dííčíplínís uerfatí non lunt,non admodû crédits írí arbitrom! 
lis uero quidííčíplínísímbutí funt,& círcadíftátías SCmagnítudines terræ, Sčfo 
lis,ôilunæ,totiusép mundi fanam ínftítutíonéacceperunt, credíbília prorfus pro 

pter demonftratíonemuídebuntur. Quarenonnullos exífti*
mařím ad hæc ínípícíenda nullo pačío poft 

fe accommodarí.
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