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Spbcera & cylindr o.

WM in Archimedis libro quem deiphxra8ć 
cylíndro cofecít,eorum qui nos præceflêrunt ne 
mínem adhuc comperiffem quippiam dignû cô' 
pofuifle3idćp ab eis prætermiflum íntelíigerem 
non propter theorematum, quæ illic habentur, 
facilitatem , quæ utinoftisdoćłrina indigent ex* 
qnííítiílíma,8č inftrudiiïima in přimis excogita* 
tione,aggreffus fumpro uirib.eaquæ inillisob*

fcura & perfpećłu difficilia continentur declarare ♦ adduélus ad hoc ma* 
gis,quod neminem forte in hanc comprghenlîonem deièenfurum cerne 
rem, quod rerum iftaru difficultate deterritus fim* Simul etiam Socrati* 
cumillud mecumreputanSjDeocoadiutore nos commode admodum 
& ad perfećłionem ftudfj noftriperuenturos :
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S B V T O CI I IN ARCH. LIB. J.

DECLARAT1O TERMINORVM.
ÎRA6NVMERANS ca quæ ab ípfo exponenda fùnt 
| theoremata, ut confuetum eft omnibus Geometrís in expo> 
j fítíone, feruans quocp appellationes quíbusipfeper lícenuá 
I ufuseft:přímotermínatíones fupppfítíonum, &ipías quoqj 
j íuppoGtionesíninitio fcribendiuultdedarare.SCait primu, 
; Quafdam eíTein piano curuas lineas,quçlineis redis earum 

____ _J termínosiungentíbús,úelomnís ín eandem partem uergúr, 
uel alíquíd ín alteram habent. Hoc autem quod dídum eft,planum erít,fi íntelle- 
xerímus quas appellat ín piano curuas líneas.Quare aduertendum eft,curuas ab 
eolíneas appellarí non fimplícíter circulares,aut conícas,aut eas quæ continuita> 
tem habent non fra dam Hierum eas omnís fimpliciter,quæ ín piano cum fint, no 
índíredum producantur,curtiasuocat.Vnam autem lineám ín planoquocuncp 
tnodoconnexam, quáuís fiueéx redis pluribusconnedatur, Gue ex curuís, fiue 
ex redis ÔÉ curuís, unam tarnen eam ex ea connexíone poftulat appellarí.

Hic deeft una charta in exempláři graco.

ipß ab cd. Verum quoniamuti fupra didů eft, curuas líneasuocat non qua* cir- 
cumferentíambabentfolas, uerumeríam eas quæ ex redis componuntur: ex his 
erat colledío earum quæ ín eadem cauæ habentur. Contínget ením ín quadam 'i 
nea, quæ m eadem cauafir,duoutcunq? punda notáři, ita ut linea reda quæ ilia 
punda lunxerít. in 
neutram prions lí- 
neæ partem cadať, 
fěd ípfí coaptetur.
Propterea díxít.li* 
neam íneandéca> c 
uamefíeuocaríjín 
qua lineæ redæ, 
per duo quæq? e ' 
íus pundadude.aütömm’sineafdempartes eadant redæ lineæ,aut earum que- 
dam íneaidem partes quædam(upeream, ÓĆnullain akerä partem. Eafdem üe* 
ro licet inter pretari, in fuperficiebus.

Deindeexordinenominat fruftum fobdum ,öd rbombum foh'dû, a perte de- 
claransfignificationem nominum. Poft hęcpetitíones quafdam fumíqquefuní 
ei opportune ad demonftrationes fêquêtes, quæ quidem ex ipíó fenfu tohfefläe 
habentur : nihtlomínus tarnen demonftrarí excommunibus conceptíoníbus,SÍ 
ex his quæ demoftrata funt in Elementís, poftunt. Eft autem petítíonum príma 
huíuímodí: Línearum omnium, quæ eífdem termínis continentur,redam cíle 
breuíffimam. Eftoením 
ín piano linea reda termí 
nata hæc a b : ÔC altera íte 
linea qüædam acb,eífde 
contenta termmís a b, po 
flulat fíbí concedí ípfarn 
a b minoré elfe ipía a c b. 
Díco igitur.quod hoc ctí 
uerum exiftat, petitůeft. 
no tetur i taq? in i p fa a c b, 
utcunqjpundum c:&iú 
gantur a c,c b .confiât ergo, ípfas a qc b efie ípfa a b maíores. Item fumantur ín íp 
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DB SPHAERA ET-CY-LI-NDRO. 1

fis a cæblineis alfa utcuncp punch de,Sčíungantur a d,d c,ce,eb.fimi1iter îam 
hiccôftat duas a d,d c eflemajores a c.Sćduas c e, e b majores.c b. Quare hæ a d, 
dc,c.e,ebmulto maíoreseruntipfa ab.Símílíterautem ÔCfialia punčtá interme' 
día fumpta notauerimus,8C íunxerímus rcćtas ad punćła nunc fumpta, inuente 
mus ipfas item maiores a b. et hoc afiîdue faciendo, quæ magis acceflerint ad line 
am abc rećłę maiores inuenientur. quare confiât ex his,eam a c b efie ipfa à b ma 
iorem, cumpoffîmus in totaipiàptinćłumnotáre, ôiipfâm íungenteslineám 
exrećłiscompofitam,uteam talem eflè lineám oftendamus,quæeadem ratíone 
ipfa a b probetur mator.neqj enim inconueniens eft,in demonftrationibus eorû 
quæ confefla habentur, huïuimodi aflumere conceptiones,

Poft hæc dîcitjiè Turnere hoc:earum quæ eofdem termines habeât îinearum, 
iïlas efie inæquales,quæ in eafdem cauasextiterinteo quo fuprà didïum fuitmo- 
do. Non folum autem dixitin hoc inæquales efie,hocquod eft in eafdem cauas 
eiïè:uerum etiam quum altera altetam, aut totam complecb'tur, auteíus partem 
compleÆtur: partem autem habet cómmunem Si complečíen tem compléta ma 
iorem elfe. Intelligantur au
tem, ut&hocmanifeftùmfi s

 at, in piano duæ lineæ abc —------------------------ jX
dei’SCaghf, eofdcmtermù / X.
nos habêtes hos a f, SC in ca- / j, N. \
demcauæ. & quoniam tota / N. \
agh f complexa eft ab ipfa &x. 
abedef cofdem terminos N. / /
habêre hos a, f. d’coiftas in ' N. 2\ /
æqualeseife,2Cquæcomprç N<\ /
hendit compræhenia maior \\ --J/
eft. lu ngan tur itaqs b h, e f, <x f
d £ Quoniam igiturfiintelli
gatur iunćła h a, ad unum laterum ipfiusab h, intus conftitUtæ funthæ a g,gh, 
his a b, b h,comuni pofita h £ Hæ igitur a g,g h,h £ minores funt his a b b h h £ 
Verum b h.h f,minores funt his b c,e f.nam Tunt intus rurfiis fuper unam b f co- 
ftitutæ. muko magis ergo a b,b c,c fmaiores funt his a g,gh, h f. Verum hæ c d, 
d f,maiores funt hac e£8f hæ d e, ef, funt ipfa d f maiores.multo magis ergo hæ 
a b c d e f, funt his a g h f maiores.

Declarationis enim gratia fupponantur SC aliæ lineæ fimiliter prædicftis,uela 
ti hæ a b c d e-a f g h k e.Dico compraehendentem efie maiorê.Intelligantur enim 
a £g h erecflæ in I. Quoniam 
igitur rurfus f 1,1 g maiores 
funtfg,adie<fiis cqmrtrjni- 
bus a f,g h, hæ a IJ h maiores 
funt a£fgsgh.VerumaI,lh ' \à ,
maíoresfunthísabjbh.muí \
to magis ergo a b,b h rnaio- \ /
res funt his afjfg^gh.adie- N. \ /
čta communih k.eruntab, \/ \ /
b kmaiorcs hisafgh k. Vc- ^nJ\ \ /
rû bh,hk minores fünt bç, \/
ck.MultomagisergomaiO' -------- ------- - vÇ.
res a b c k, his a f g h k, adie- 
ćła commuai ke,erunt hæa b cke maiores his a fg h k e. Verum hç ck,k e mino 
res funt his c d,d e.multo magis êrgo hæ a b c d e, maiores funt a fg h k e.
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4 E VTO CII IN ARCH* LIB I.
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Et fi circumferentiæ fint ud comprendentes ud comprenfæ, aut utrumque» 
ídemlícetinípícere.nam fi pundacótinuata in eífdemnotentur,&in eadem íun 
gantur, rede:fumentur lineæ ex redis compofitæ,quibus accommodabitur pras 
dida demonftratio,his quæ ex redis componun 
tur quales illæ fuerint fadis adiedis.unde & om 
nem lineám in continuatione pundorum exi- 
ftentiâhabentem notato.Quodaûtconuenien- 
ter inæqualitatem linearum non folum ex hoc 
quôd in eadem cauæ fint, dénota uit : uerum ad' 
diditetiam hoc,oportere alteram ab altera com- 
præhendi,ÔCabea quæ eofdem habeatterminos 
reda.nam nifi hoc fuerit, no erit hoc utiq? uerû, 
omnino lineas tune inæquales eifeuti confpice- 
re licet in figuris infraferiptis. nam linea a b c d* 
Sć a ef d,eofdem terminos habent, ôd'n eandem 
cauæ funt : nee tarnen confiât,utra earû fit altera 
maior. nam poteft elfe ut æquales fint, 8č poffint 
utræcp in eadem cauæ intelligi,Sćeofdem termů 
nos habere.ambæ autem contraria inter fe pofi - 
tione côftitutæ,ut utrauis earum quæ funt didæ 
ipfi a g h k d:etita incognitum eft fi inæqualitas 
autæqualitas earum hoc pado ièquatur. quare 
opportune adiedum eft, auttoram alteram com 
prehendi ab altera reda oportere,quæ eofdê ter
mines habeat:aut partem quidem compræhendi,partem autem cum ea commtr
nem h abere: ficuti in his a g h k d, Sč a I m n x d.in his enim quædam compræhen 
duntur,quædam communes funt,utial rri n*

Opportune autem admodum ÔC illud ad inæquaïitatis iudicium afiumptum 
eft,oportere lineas eofdem terminos habere. Si enim non fuerit illud,neq? altéra 
alteram com præh en dere poterit. Quomodo igitur inæquales erunt,nificafu.nâ 
quàdoqj erunt æquales. & contingiteflecompræhenfarnaliquando coprænden- 
te maiorem. Vt autê hoc de- 
claretur, intclligantur.in pia
no duæ redæ, ab, b c,obtu- 
fum angulum ad b continen 
tes : ci fum atur i n b c pundû 
utcunqjdh'ungantur ad,a c.
Quoniam igiturad , maior 
eft ipia ab,ponatur ab æ- 
qualis ipfi d e, & diuidat a e 
in duo æqua pundo f,óćiun 
gatur f c. Quoniâ igitur duæ 
af,fc maioresfunt ac, & æ- 
qualisaf efi ipfi fe, erit ef,fć
maioripfaac, adiedaeorum ab,erunthædf,fcmaioreshisba,ac. quare linea 
bac intelkda una elfe,óć in eadem caua,altéra uero d f c compræhenfa ab altera 
quæ eoidem terminos non habeat, non folum comprçhendens non eft maior cô 
præhenfa,uerum oftenditur minor elfe.

Etin lineis ex pluribus redis compofitis hoc idem licet ínfpícere. nam intelli- 
gantur in piano duæ redæ hæ a b,b c: ÓĆ pûdum d quodcuncp contingat,6ć íun 
gatur a d,Rurfus ponatur d e æqualis ipfi a b,ÓĆ e a diuidatur in duo æqua pun

do
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DE SP H AERA ET C Y LIN DR O» J
êto F, Si ducatur a g ad angulos rećłos ad ipfam a d, Si iungatur f g » 8i ponatur f h 
aequalis t'pfî a g. Si item diuidatur h g in duo æqua punćło k, Si ducatur g 1 ad an
gulos redos ad ip* 
lam fg, Si iungatur 
klatetnk mpona* 
Car æqualis ipfi gî, 
8C diuidatur ml in 
duo æqua punćto 
n. Si item ducatur 
1 c ad angulos re* 
dos, adipfàm kl,et 
iiîgatur n c» Exprg* 
demonftratis igitur 
codât, df maiorem 
elle ipfa a b, Si f k 
ipfa ag, ipfam k n 
iplà g 1, ipfam n c 
ipfal c.quare ettotá 
fineâ d fkn c, ma
iorem ipfa abglc» 
Opportune ergo ad 
iedûfuit,eas opor* 
tere eofdem habe
re terminos, in his
quæ elfe debeantinæquaîes.Poteft autem quihæcconfiderarit,idem defuperfi- 
ciebus demonftrareomnibus, quando cum his qua? prædidæ funt conditïonib» 
fuperficies iumptæ, eofdem termines curn planíš habuerint»

j,N SECVNDVM T H E O R E M A»

AT uero a c fibi ipfi fiipercompofitum, excedet ipfum d,uideficet fictcum ip 
fumab fuperparticulare autfuperpartiens contígeríteíTeípfius d. Siautě 
fit a b multiplex ipfius d,aut multiplex (uperparticularis, aut multiplex fuperpar 

tiens, ablato ab ipfo b c æquali d,reliquum c a fuperabit d, ira ut non arnphus ne* 
celle fit fumi multiplexipfi,uerum ut oporteatïndeponereabæqua 
le ipfi ac, Si eandemaccommodare demonftrationem. Etcompo* 
nenti ipfi f h ad fgminorem proportionem habet,quâmabad b c.nâ 
fi primůmadfecûdumminoremhabeatproportionem, quàmtertiû 
ad quartum, componendo eadem proportio iêquitur.Oftêdetur au* 
rem fic.Sûto quatuor magnitudines a b, b c,de,efi Sćabmaiorem ad 
b chabeat proportionem, quàm d eade£Dicoigitur componêdo, ct

a c habere ad b c maiorem proportionem, quàm d f ad e fi Fiat ent'rn 
ficut c b ad b a,ira f e,ad f h.Ecôuerfo igitur, ficut a b ad b c, ita h f ad ] '
e fi maiorem aût habet a b ad b c proportionê, quàm d e ad e fJgit h f 
habet ad e f maiorem proportionem ,quàm d e ad e f. quare h f maior 
eritipfa d e, Sitotum hemaius toto d£ &Čpropterea he habet adef . e
maiorem proportionem, quàm df ad fe. Verûficuth e ad ef, ita ac 
ad c b,per compofítíonem.ígitur ac ad c b maiorem habet proportio 
nem,quàmdfadef.Atueroac habeatade b maiorem proportionê, 
quàm dfadfe.Dícodíuídendo,quod abhabebit ad bc maiorem 
proportionem,quàm d e ad c f. Rurfus enim fimiliter, fi faciamus fi* 
cutcbadca,itafead eh ,fiet uthefitmaior d£ quare communíef ň 
ablata,erit h f maius d e. quare h f habebit ad f e?qug eft ficut a b ad b c,
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<S EVTOCÏÏ IN ARCH. LIB. ï.
diuidendomaiorê proportions,quàm de adef.ôôcoponendo,8ù'tem diuiden- 

• dôêadem proportio fequef.Exeifdemaûteueriaproportioconftat.habeatenim
a c m aiorem ad b c proportionem, quàm d f ad f e. Dïco quod euertendo c a h abe 
bïtad a b proportionem minorem,quàm fd ad d e. Quoniâenim ac habetad b c 
maiorem proportionem, quàm d f ad f e: & diuidenti a b habebit ad b c maïorem 
proportionem,quàm deade f.Econuerib b cadb a habebit minorem proportio 
nem,quâmfeaded:&c6ponenti,caadabminoremhabebit,quàm fdadde.

IN TERTIO THEOREM A.

ET ab ipfok ducatut æqualisipfi h, quæfît 
k m hoc fieti poteft produda k 1 ad q, & po
lira h æquali ipfi k q:SC cêtro quidem k,interual- 

lo autem k q defcrípto,círcuio uidelicetq m n,co 
fiat k m æqualem elfe ipfi k q.hoc eft ipfi h.

Latus ergo n c figuræ multiangulæ,ÔC æquila 
teræ. Angulo enim redo in fefquiquartam pro - 
portionem addudo, Sć íedíone per parem diup 
fionem fada à redo, confiât quod circümferen- 
tia ièiquiquarta in pariter pares numero diftri -• 
buetur circumferentias. Quare reda que uni ex 
illis circumferentqs fubtenfa fuerit, net figuræ 
multiangulæ æquilateræ ÓĆ parilateræ latus u- 
num.Namfî angulo fub xg n,æqualem feceri- 
mus angulum fub p g d, íungentes ab ipib p in 
g,8č producainus ufq? ad g h,çqüalem ipfi angu 
lo fub p g d, confiât p h elle æqualem ipfi p o, SĆ 
arcingerecirculum» Quoniam enimipfa xg æ-
qualis eftipfigd.nam ipfag communis eibæquales enim compleduritur. Er
go bafisxpæqualiseftipfipd.& angulus fub pxg,reduscum fit,æquaturan' 
gulo p d g.quarecontingitipfum p d .Qjioniam enim qui ad d anguli redi fönt 

qui fub pgdjdghæquales:
6ć eft communis dg, quare g h 
æqualis eft ipfi gp,8ćipià p dip 
fi h d. Item ipfa x p ipfi p d ofiê- 
faefteife çqualis. quare ipfa h p 
exiftit figuræ multiâgulæ æqùi 
lateræ ÓĆ parilateræ latus,defcri 
ptæ circa circulum. Quod autê 
fimïlis figurpinfcriptç fiat,Inde 
confiât. Cum enim ipfa h g fît 
arqualis ipfi g p, ÓĆ ipfa c g ipfi 
g n,æquediftans eft h p ipfi c n. 
eadem ratione & ipfa po,ipft 
n k.Quare angulus fub c n k,æ 
qualis eft angulo fub o p h.qua 
recircûfcripta figura eft infcrb 
ptæfimilis.

Cum enim angulus a d kc,
maior fitangulo fub cgt,fiangulofub cgt cohftituamus æqualem ahgûlum 
fub 1 k r,ipfo k intelledo inter ipfa 1 m, triangulus 1 k r fimilis erit triangulo cg ter 
eritficucrkadkljfîccgadguquaremkad kl, maiorem proportionem habet, 
quàm c g ad g t,

ï N
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IN SEXTVM THEO REMA*

PRopter hoc minus eftcircumfcriptum utroq? fimul.Quoniam enim circum 
ièriptum, adinfcriptum minoremhabetproportionem,quàm utrumqjad 
circulum, muko magís ergo circum fcriptum habet ad circulum minoré propor- 

tionem,quàm utrumcp fimul ad circulum. quare circumièriptum minus eft utro- 
que fimul circulo, commun! ablato,erût reliqua circum refidua fpacio b minora» 

IN OCTAVVM THEOREM A.

PErpêdiculares igitur à uertice ad a b c dutfiæ funt fuper eas.Intelligatur enim 
conus feorfum,8C efto uertex eius g, centrů bafîs eins h>SC ab h ad aiungatur

ha,SCag,gh. Dicoquodgaperpendicularis eft 
ad ipfam d e. quoniam enim g h perpendicula- 
ris eft ad circuli planum, SC omniafecundû eam 
plana, quare triangulus g h a ereéîuseft ad ba> 
firn:SCftatereéîafuper communem feóíonem 
planorum h a, in uno planorum ipfa d e. quare 
tpfa d e, fuper ipfam g h a planû ftat, ad angulos 
retftos : quare ÔC fuper ipfam,ga.Similiter often 
dentur illæ,quæ ad c,b,iunéîæ funt à uertice per 
pendiculares cû fint fuper d f,e f.Sciendum aßt, 
quodin præmiffa opportune additum fuit hoc, 
oportere omníno pyramidem infcriptam hab?' 
rebafim æquilateram. non enim aliter à uertice 
adbafislateraduéîæpoffentefle æquales.ln prç 
iênti non eft additum, efiè bafim æquilateram* 
propterea utcunq? fuerit, idem fequetur* 

IN NONVM THEOREM A»

MAiores igitur funt trianguli a b d,b d c, tri 
angulo ad c. Quoniamenim angulus ad 
d foîidus eft, angulifubad b,b d cmaiores funt 

angulo fub a d c, SC fi á uertice ad feéh'onem ba> 
fis in duo æqua iunxerimus d e perpendicularem fuper a c,erit angulus fub a d b 
tnaior angulo fub a d e.Conftituatur itaqj angulo iub a d b angulus, iub a d f %' 
qualis : SC poftea d fæquali ipfi d c,iungatur a f. Quoniam igitur duæ duabus «- 
quales, SC angulus angulo, SC triam 
gulus abdtriangulo adf æqualis, 
qui eft maior ipfo a de: quare triam 
gulus a b d ipfo a d e maior eft. Simi 
literquocptriâgulusabc, ipfo dec 
maior. Igitur duo ad b, d b c, ipfo 
adbmaioresfunu
IN DECIM VM THEOREMA. 
DVcatur enim g f e contingens 

circulum, SC æquediftans ip' 
fi a c, circutnferentia a b c, in duo 
æqua diuifa puncfto b. Quod enim 
fie ducia æquediftans fiat ipfi a c,o- 
ftendeturduÆs à centro h, his h a, 
h d,h c. Quoniam enim a d eft X' 
qualisipfide,SCdh communis eft, 
duæ duabus æquales, et bafis ah ba 
fi h c, igitur SC angulus angulo æquaiis. Sune autem anguli g b djd b f rcâi. nam 
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àcentroadcontaélumdu&aeft hb.quarereliquus angulus dgb, reliquodf b 
æqualis eft. idcirco ipfa g d,ipfi df eft æqualis : quare ipla i g eft æquediftans 
ipfi ac.

Circumfcribentes itaque multiangula circa 
portionem, fimilitercircumferêtijs circumceptis 
ift duo æqua díuífis,duéiís líneís cotingentibus, 
fumemus quædam refidua minora fpacio h. de 
infcriptis quidem oftenfum eft in Elementis, tri- 
angulos portionibus infcriptos maiores eiTe dû 
midio portionumillarum.ldcirco poffîbilefuit, 
diuidendo in duo æqua círcumferentías , Sćre- 
ćłas ducendo,relinqui quçdam refidua fpacio da 
to minora. In círcumfčríptís autem nondum hoc 
eft oftenfum,! n Elementatione. Quoniâ enim in 
præmifla hoc dixit, quod eft ipfum collegiflè per 
fextum Theoremájcollígendum Sćoftedendum 
quodcontingens auferat triangulum maiorem 
dimidia ea in qua fit portionerueluti in eadem de 
fcriptione,quodgdf trianguius maior eftdimi- 
dio fpacio compræhenfo fub a d5d c, circumfe 
rentiaab c. dućłis enim eifdem,quoniam angu
lus d b f eft réélus,erít ipfa d f maior ipfà b f.& ip 
fa b f æquatur ipfi f c. nam utraq? earum applica-
tur.Igiturdfmaioreftipfafc,quaretrianguiusdb ftriangulobfc maiorexiftit, 
nam in eadem funt altítudíne.multo magis igitur maior eft fpacio b fc compræ- 
henfb. Eadem ratione & d b g maior eft b g a. quare to tum d fg, maius eft dimi- 
dio fpacio a d c compræhenfo*

IN XIII THEOREM A.

INtelIigaturitacpcircuIo b circumftriptum, &infcriptum,& circule acircûfcrf- 
ptum fimilecircumfcripto ipfi b. quemadmodum autem circule dato fit figura 
infcïibenda polygonia, fimilis indeftriptæ alteri circule, à Pappo dićtum fuit in 

Comentarijs elementorum.Circulo autem datocírcumfcríbere figurám polygo- 
niam,fimilem circumftriptæalteri círculo,nondum habemus ab alíquotradítú: 
quod nunc dicendum eft. Nam circula b inferiptæ fimilis circule a inïcripta fuit, 

circa a circumftriptæ fimilis inferipta fuit ipfi a, ueluti in tertio Theoremate.Sč 
eft fimilis circumfcriptæ ipfi b. Et quoniam figurai reélilineæ circulis a,b circum- 
Îèriptæ limites funt,eandem habebunt proportionem, quam illæ quæ ex centris 
potentia.tale quidem de inftriptis oftenfum eft in EIementatione.de circumfcri- 
ptis autem nondum. Often- 
detur autem. fie íntellígan tur 
enim fèorfum circumfcriptæ 
Sć inferiptç figurę rećłilineę, 
ÓĆ à centris círculorum íúgan 
tur k e5k m ,1 h ,1 n. Confiât iâ 
k m I n,ex centris elfe cir cuo 
rum circa circumfcriptas figu 
ras multiangulas deferipto- 
rum : & ad le inuicem haberi 
potentia,fîcut figure circum
fcriptæ. Et quoniam conten 
ti fub k e m, I h n, funt dimidq angulorum eoru qui funtin polygonijs, cum ipfa

fint 
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fini fîmilia, confiât ipfos quoque æquales efte. At uero qui ad m, n, haben - 
tur,anguli rcCÏi funt: quare trianguli k e m,l h n funt æquianguli.SCeft fîcutqua 
dratum k e ad quadratum h l,fic ctrcumfcriptæ inter fe figuræ. Ergo ficut quadra 
tum km,ad quadratumln, fie figuræ circumfcriptæ inter ie habent. Triangu
lus igitur k demandent proportionem habet ad reélilineamfigurám círculobcír 
cumfcríptam ,quam triangulus k d t, ad triangulum f r a. Quoniam enim rećhli- 
neæ figuræ circulis a,b inicripræ iè habent ad ínuícem,ficutí quæ ex centro poté- 
tía, hoc eft ípfa t a ad g po tentía,hoc eil t d ad r f longitudine : hoc eft ficut trian
gulus k d t, ad ipfam fri. Eft autem ipfum k t d æquale circumfcripto ad circulvq 
ad cïrculum a. Eftigitur ficutk t d,ad circa círculúm b defcriptum,ita triangulus 
ktd,ad triangulum fri.

Igitur permutatim prifmahabetadcylindrum minorem proportionê, quàm 
multiangulum circule b inferiptum ad circulum b : quod eft mconueniens. nam 
fi faciamus ficut fuperficies prifmatis ad fuperficiem cylindri, fie inferiptum circa 
lob haben ad quídpiamaliud,erítíd minus circule b,ad quod inferiptum habet 
maiorem proportionem,quàm ad circulum. hoceft fuperficies prifmatis ad fu- 
perficiem cylindri maiorem habet proportionem,quàm inferiptum ad circulum, 
& oftenfum eft habere minorem,quod admittinon poteft.

IN .XIIII THEOREME

IPfa cad ipfam d maiorem proportionem h abet, quàm polygonium infcriptft 
circuloaadfuperficiem pyramidisinfcriptæcono.nam quæex centro Circuli 
ad latuscont maiorem habet proportionem, quàm quæ à centro ad un um latus 

polÿgontj düSîa perpendícularís, ad perpendícularem duefîam à uertíce coníad 
latusípfius polÿgontj .Intellígatur ením feorfum defcríptio inratíonali, 8£poly
gonium fh kínfcríptum círculo a,Sća centro a ad unum latus h k polÿgontj du- 
càcur perpendícularís a g. Confiât iam quod fuperficies contenta fub perimetro 
polÿgontj,& fub a g,eft dupla, polygonio.In- 
telligaturitempûélum 1 uertícemeíTeconí,et 
abipfoladg dućła Igeftperpendícularís fri
per h Jc,uti bftenfiim eft, in limmate oeftaui 
Thcorematis. Quoniam igitur inferiptum po 
lygonium eft æquilaterum,ÔC conus eft æqui- 
cruris,eruntomnis ducfiæab 1 adunumquod 
que latus polÿgontj perpendicularesipfi, æ- 
quales I g. nam unaquæcp earum poteft qua
dratum axis,óć quadratum a g.Et proprer hoc 
contentum fub perimetro polÿgontj, & fub 
lg,eftduplum íuperficíeí pyramidis.quod e- 
nim fub unoquoep latere, SCfub perpendicu- 
laridučía àuerticead latus ipfum, quæ S£æ- 
qualis ipfi 1 gjduplum eft tri angulo iècundutn 
ipfam.quare ficutagad g I,fie polygonium 
ad fuperficiem pyramidis, fumpta cômuni al- 
titudine perimetri ipfiuspolÿgontj dućła gh 
æquediftâte ipfi m 1, fiet ficut a m ad m 1, fie a g 
ad g n.Ipfa uero a g ad g n maiorem proportio 
nemhabet,quàmadgl. namlgmatoreftipfa 
gn. igitur amadmljhoceftcad d maioreni
proportionem habet, quàm a gadgl, hoceftquàm polygonium ad pyramidis 
fuperficiem.

Bb i N

t



BVTO CH IN ARCH. LIB. I«IC
IN XVI THEOREMA.

ET quoniam contentum fub b a,a g,æquatur cótento fub b d,d f,S' content® 
fub a d,óćfub utraqj fimul d fia g,cû d f fit æquediftans ipfi a g. quoníá ením 
"■ d f,eft æquediftâs ípfí a g, eit ficut b a ad a g, fie b d ad d fatep idcirco côtentû fub 

extremis b a,df,æquatur contento fub medijs b d,ag. Verum œtentum fub b a, 
d f,æquatur contento fub b d,d f, & cótento fub a d, d f, per primům Theorema 
libri fècundi Stoichiofeos. Igitur contentum fub b d, a g,æquatur contento fub 
bd,df.8ćcontentofubad,df,adiećłocommunicontento fub da,ag, erit con> 
tentum fub b d,&a g,cum contento fub a d,a g:quod eft contentum fub b a,a g, 
æqualeerit contento fubbd, dftóć contento fub ad, df,8ćitć cótento fubad,ag.

IN XXIII THEOREMA.

MVltítudo autem laterû polygonij menfuretur quaternario. V ult latera po- 
lygonij numerari quaternario, quia circule moto circa diametru a c,latera 
omnia ferentur fecûdum conicas fuperhciesæum hoc fit fibi ufui in fequentibus. 

Nam fi latera polygonij quaternario non menfurêtur, quamuisparilaterumfue» 
ríqnon poflunt omnia ferri fecundum conicas fuperficies,uti percipi potefr in la» 
teribushexagoni.duo enimexoppofito latera eiusjnuicemæquediftâtiaæontin 
get ferri fecundum cylindricas fuperficies : quod quidem fibi non eft ufmadfe- 
quentia5utdićłum eft.

I N XXIX THEORÉ MA.

IPfa uerokh æqualis eftdiamètro circuli ab cd.Si ehimapunćło qiunxerimus 
adpunčíumm5quokfcontíngítcírculumab c d,quod fit m.fimiliter autem Sć 
ipfam qktquoniam q k eft æqualis ipfi q f ,Sć anguli ad m funt refu. namq; k m, 

eft æqualis ipfi m f.item ipfaf kipfi q h eft æqualis : igitur q m æquediftans eft íp
fí k h .Sć idcirco eftficuth fad fq, ica k h ad km.uerum h fdupla eft ipfius q f,igf- 
tur kh dupla eft ipfius q m,quæ eft ex centro circulia b cd.

IN XXX T H E.O RE MA.

HAbet autem diameter circuli m,ad diametrum circuli ipfius n proportion?» 
quam habet e 1 ad a k.nam fi iungâtur hæg l,ck,angulís ad k 1 faćtis redis, 
gćipfa ak æquediftans ipfi I e .* triangulus enim g 1 e eft æquiangulus. idcirco eft 

ficutg 1 ad 1 e,ita c k ad ka.uerum ficutg 1 ad 1 e, fie omnis iungentes angulos cir- 
cumfcriptæ ad diametrum circuli círcumfcřípti. Sicut autem c k ad k a,fic omnis 
iungentes angulos infèripti ad diametrit circuli a b cd. Sicut autem diamètres aej 
latus,fie diamètres ad latus: quo niam & ficut m e ad e l,fic maadak.Sć per æquà, 
ficut omnésiungentesangulos circumfcnpti ad el, itaomnesiungenteś angu
los inferipti ad a k. uerum ficut omneš adlatusel, fiecontentumfub omnibus, 
&Ć fub e 1 : hoceft quadratum eius quæ ex centro m, ad quadratum e I,ipfae I æ- 
qualem altitudinê fumente. ficut automnes adak, fie contentû fubomnibus,Sć 
fub a k,hoceftquadratum eius quæ ex centro n ad quadratum a k, communem 
altitudinem rurfus fumente a k.Eft igitur ficut quadratum eius quæ ex centro m 
ad quadratum e 1: ita quadratum eius quæ ex centro n ,ad quadratum a k. Igitur 
ficut ipfa quæ ex centro m ad ipfam e 1,1tá quæ ex centro n,ad ipfam a k. Et per
muta tím,ficut quæ ex centro m, ad cam quæ ex centro n,itae 1 ad a k. Et duplæ 
antecedentiumificut diametros ipfius m ad diametrum ipfius n,fic e 1 ad ak.

IN XXXII THEOREMA.

HAeautem ihfumptæ,ficutæqualiter ièfuperent ipfa k ipfam fiSčípíaí ip
fam h, &Ć ipfa h ipfamg,propofitumeft duabus récris datisduas médias 
proportionales inuenirein Arithmeticaanalogia:quodidem eft, utfefeæquali- 

ter fuperent. Hoc autem fiet hoc modo. Sint duæ redlæ datæ a b,c k inæquales,et 
ablata ab ipfa a b æqualiipfi ck,quæ fit b d3ťefidua d a diuidatur in tria equa puii 
dis e,f. SCponatur g æqualis ipfi e b,& h æqualis ipfi b f. Erunt itaq? g h perfieien 

tes
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tes,id quod propofitum eft. Dico quod a b,habet ad c k maiorem proportionem 
quàm triplam eius quam habet a b ad g. Fiat e- 
nimficutab ad g, fie g ad alla m quandam l.Et 
quoniam qua fui parte ab fuperat ipfam g:ipfa 
g fuperat eadem fui parte ípfam I. pars uero ip fi
ns ab maior eft parte illaipiius g.lgitur ab maio c
ri excedit ipfam g,quàm ípía g ipfam LT anto au 
tem ipfa a b fuperat ipfam g, quanto g ipfam h .
Igitur ípía g maiorï excedit ipfam h,quàm ipfam f
L quare 1 maior eft ipfa h. Sirurfus fecerimus fi
ait g ad Lfic 1 ad m, muko maíor erít ípía c k. Et c
quoniam funt quatuor recîæ a b,g,l,m continue 
proportionales, habebit a b ad m proportionem, 
abadgtriplicatam.quareabhabetadck maio
rem proportionem,quàm a b ad g triplicatam.

IN XXXV THEOREMA.

VErum contentum iub e h, & fub e f,c d,ka 
oftenfum eft æquale elfe contentofub el, 
k h .In uigefimo enim fecûdo Theoremate often 

fum eft,quodef,cd,kaadh k eâdem proportio- J
nem habent, quam 1 e ad e h. quare contentum - f- > %
fub extremiseft æqualecontentofub medqs. co
tentumautemfubeljkh minuseftquadrato h a. Čuměním contentumíubIh, 
h k,fit æquale quadrato h a,uti confiât,coniunćła a hpropterea quod triangulus 
h a k faćłus eft fimilis tríangulo h a I.Eft enim ficut 1 h ad h a,fie a h ad h k,& ideo 
contentum fub extremis æquale quadrato mediæ.

IN XXXVII THEOREMA.

HAbebit iam idem centrum cum círculo a b. Si enim a d e iûgantur reéîæ ad 
h e I.æquales erunt, proptera quod dudtæ a d ad contacfius retfiæ funt per- 
pendiculares ad aptatas, 8Č diuiduntur adaptatæ in duo æqua ad conta dum. aut 

quando fiat maior enim eft fuperficies fuperficie: quoniam enim m f iêcundum 
fùperficiem conicam fertur,iècundum col uriconi fùperficiem feretur, quæ eft æ- 
qualís círculo,cuius quæ ex centro fit media proportionalis inter fm, & dimidiâ 
utriufquefimul fg^SCm n. Similiter SC fuperficiei coluri coni faeftæ ab m a,æqua- 
lis eft circulus,cuius quæ ex centro fit media proportionalis inter reefîam m a, SC 
dimidiam utriufq; fimul a b SC m n. Etipfa quidem fm maior ipià m a,SC ipfa f g 
ipfa a b maior,igitur media, quare SC fuperficies fuperficie. Superficies igitur con
tenta fub f m,m g,maior eft fuperficie contenta iub m a,n b.

IN XXXVIII THEOREMA.

SVperficies igitur figuræ kf 1 maior eft circule,SC cætera quæ ièquûtur ,obfcu- 
re uidetur collegifie quod dićłum eft. Dicatuqautem apertè hoc modo. Quo
niam circulus n eft æqualis fuperficiei figuræ. quæ autem ex centro ipfius n,po- 

teftcontentum iubmh,fg: contentum autem fub mh,fgmaius eft cotento fub 
cd,dx.nammhoftenfaeftæqualisipficd,6Cipfafg maiordx. Igiturcirculus n 
maior eft círculo cuius quæ ex centro poteft contentum fub cd,dx. contentum 
autemfubcd, d x,æquatur quadratoda. Igitur circulus n,hoceftfuperficiescir- 
cumíčríptí, maior eft círculo cuius quæ ex centro æqualis eft ipfî d a.

IN XXXIX THEOREMA.

VErum fpacia præditfta funt ad inuicem, ficut quadratum lateris e k ad qua- 
dratum lateris a l.Sienim iungatur d 1 k, cum e k fit çquedifians ipfi a I,erit 
ficut e d ad d a,íta e k ad a I. Sícut autem e d ad d a, fie e f ad a c. igitur ficut e k ad

Bb a al,



iz E V T O CI I IN ARCH. LIB. I.
a l,ita è fad a c,8ć dímídía ípfiusc f ad dimídíam ípfius a c. Símílíter & in omnib,' 
íungentibus angulos polygonorum oftendetur, quod eandem ínter fc habeant 
proportionem, quamekad al. Igiturficutunumadunum,ficomnia ad omnia, 
quareficutekadal, fic otnnís íungentes angulos polygoní círcumfcríptí, cum 
dímídíabafeportíonís maíorís,adomnes íungentes, cum dímídía bafe mínorís 
portíonís.quareficutquadratume k,adquadratum al,ficcontentum fubek,8č 
omníbus,ad contentum fub a LÓĆ omnibus.Figuræ ením reâilineæ fimíles funt 
dupla later um fimílíumproportíone,8>č proportíonís ek ad a ! dupla eftquadra- 
tiekadquadratuma 1 proportío. Coíungentíum autem angulos maíoris, adcó- 
íungentes angulos mínorís dupla eft ea quæ contenu fub e k, & omnibus, ad co 
tentum fub a 1,8< omnibus. Símílía ením Óčipfa,cum habeant latera proportío- 
nalía. Eteftficutek.adeamquæ ex centro mínorís fphæræ, fie al adduéîam 
àcentroadalperpendicularem. Si enfin à centro ad contadum iungatur, rećta 
erít duda perpendicularís ad utrafque e k,a I. & eft fient e d ad d a, hoc eft e k ad 
al; fie qui ex centro adcontadumduda,hoceftquæex centro mínorís fphæ- 
ræ,ad eam quæ ex centro ad a I duda eft perpendicularís.

Oftenfum eft autem, ficut e k ad a l,fic quæ ex centro círculí m,ad eam que ex 
centro círculí n. Quoniam oftenfum eft,ficut polygonium ad polygonium, fie 
circulus m ad circulum n:hoc eft quadratum eins quæ ex centro m , ad quadratS 
eins quæex centro n.

IN XL THEO RE AM.

VTracp enfin proportio dupla eft eftïsquam habet latus círcumícriptí poly
goní ad latus ínfcríptí.Oftenfum eft ením ín hoc,quod eft ficut quæ ex cen 
tro círculí æqualis fuperficíeí círcumfcríptí, ad eam quæ ex centro círculí æqualis 

íiiperficíeí íníčríptírficlatus círcumfcríptí polygoní,ad latus ínfcríptí. Círculí au
tem ínterfe funt in dupla proportíone fuarum femídíametrorum.-Superficies í- 
gítur ad fuperficíem,duplam habet proportionem eam ,quá habet latus ad latus.

IN XL! I . THEOREM A.

SOlídum ígítur círcumfcríptum, ad ínfcríptS, minorem habet proportíone, 
quàm folídum fruftum ad conum h. Sí ením círcumfcríptum folidum ad ín- 
feríptum minorem habet,quàm tríplícatam proportions, eam quam habet b ad 

f,8čípfad habet ad e minorem , quam eam tríplícatam. círcumícríptum ígítur 
habet ad ínftríptum minorem proportionem,quàm d ad e,&d habetadenuno 

tem proportionem,quàm fruftum ad conum. Círcumfcríptum 
ergo ad ínfcríptum,minorem habet qüàm 

fruftum ad conum.

EVTOCII A SCAL O NIT AE C O M M E N T A R I V M, 
ín primůmtradítíonís Archímedís de Sphæra 8C cylíndro,af- 

íčríptum Mílefíó mechaníco Ifidoropræcepto- 
ri noftro, finit

I

E V T O/



DE S F H AE R A CYLINDRŮ» 15 .

EVTOCII ASCALONITAE COM/
MENTA R I V M IN SECVNDVM •

de Sph^ra^ cylindr o.

fit ínueníre eíus fefquíalterum cylindrům. Supponatur 
autem prius cylíndrus a c, óčeducaturácaltítiido cylín- 
drí,8č ponatur c d dimídía ípfius a c. ígitur a d erít fefqui 
altera ípfius a c.Sííamíntellígamus cylindrům habenté 
bafem círculum a, altítudinem uero recftam a d, ípíe erít 
fefquíalter cylíndrí a c propofití. nam coní.óC cylíndríín 
eadembafeconftítutí,habentfead ínuícem,ficut eořum 
altítudínes. Sí autem conusfita c, díuífa a čin duo æqua 
punćło e : fi rurfus íntellígatur cylíndrus, qui baiêm ha- 
beat círculum a, altítudinem autem a e , erít fefquíal - 
ter coní a c. Cylíndrus ením qui bafim habeat círculum a, 
Sć altítudinem a c recftam,tríplus eft coní a c,8č duplus cy 
líndrí a e.quare confiât cylindrům ae fefquíalterum efle 
coní a ctcuíus eade bafe faluata,8ú ín propofito 8č ín fum 
pto effícíetur problema . Licet autě ídem fierí, & fi bafim 
contígerít díuerfam efíe,axe manente eodem. Efto ením 
rurfus conus,aut cylíndrus, cuíus bafis círculus fg,altítu- 
do h k rečía, cuíus opus eft ínueníre cylindrů fefquíalte- 
r û, qui habeat al títudíné æqualem ípfi h k.Defcríbatur quadratú f 1 ab fg díame 
tro círculí, & produćła 

ijj v v m eaquæin přímo libro contínentur Theoremata,fatís fint 
! à nobís explícatatconíequens índe accedít ,ut eodêm modo his qug 

‘ I ín fecundo libro theoremata habenturexplícandís, ftudíum adhi- 
5i beamus. Dícítín přímo TheorematetSumatur dato cono,uelcy 

líndro , fefquíalter cylíndrus. Hoc autem duplícíter fierí poteft, 
aut feruata ín ambobus bafe eadem, aut altítudíne.Et ut apertíus fiat quod díčtu 
eft,íntellígatur conus,aut cylíndrus, cuíus bafis fit círculus á, altitudo autě a c.Sč

fg ponatur g m dimídía 
ípfius,& cÓpleatur par- 
allelográmú fn.Erítígí- 
turfn fefquíalterum ípfi 
f 1,8C ipfafm ípfi fg.Có 
fiítuatur ením parallel© 
grâmof n,æquale qua- 
drátům x p: & circa dia- 
metrum ,unumlaterum 
eíus xo deferíbatur cír
culus. Eft itacp x o fefqui 
alter ipfifg. nam circuit' 
fie iè habet, ficut quadra
ta fuarum díametrorú.
ïtemfííntellígaturcylíndrus, quíbafimhabeat círculum xo, 8C altítudinem æ- 
qualem ípfi h k, erít fefquíalter cylíndrí habentís bafim círculum fg, altítudinem 
uero h k. Sí autem fit conus, ídem facíentes, 8C conftítuentes quadratum x p, æ- 
quale tertiæ parti perallelográmí, ÖCde fer i b êtes circa unû latus eíus x o círculum, 
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IN CO Al P O SI TI O NEM PRIMI.

HOciumpto3quoniam adeius refolutionem proueníúteaquae in problema.
teíunt,refolutioeadhoctermínata,utoporteatduab.re(ftísdatísduaseísmc 

dias proportionales ínueníre. dixit in copofitíone, ínueníátur.Harum aút innen- 
tíonem ab eo tradítam nufqua adhuc penítus ínuenímus. multorum autem ciaro 
rum uírorum fcrípta ín manus íncíderunt, in quíbus hoc problema tračíatum ín
uenímus, ex quib.folam Eudoxí Cnídtj defcríptíoněrepudiauímus. Namín pro 
cemij s quídemdixít feperlineascuruaseaminueniiïè.uerum in dem onftratío- 
ne,præterid quod non curuís líneis utatur, uerum SC difîundam proportional! 
tatem conftituens, ea uti continua utitur,quod fane abfurdum eft. Sed quid dico 
de Eudoxo, uerumetiam de quibuidâ qui mediocriter in Geometria uerfati font« 
Vt autem eorum quæ ad nos peruenerunt hominum ièntentiæ plané haben poG 
fint,eorum uníufcuíufcp ínueníendí modům íftícdeínceps deíčríbemus.

M O D V S PLAT ON IS.

DVabus rcćtis datis, duas rećlas médias íllís proportionales in continua pro, 
portíonalitate ínueníre, Sint duae rcctæ dat« a b, b c ínuícem perpendícula-

res-
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intellexerimus ex ipiô cylindrům habentem altitudinem h k : habebimus eurtr 
fefquialterum coni propofiti. Quoniam enim parallelogrâmum fn eft triplům 
quadrati x p,8C fefquialterum i pfí f 1, erít f 1 duplum ipfî xp. quare ÔC circulus cir
cule duplus, SC cylin 
drus cylindro. Veru 
cylindrus habens ba 
ièm circulum fg,alti- 
tudinem uero h k, tri 
plus eft cono circa eâ 
dem bafim SC altitu- 
dinêcoftituto. Qua
re cylindrus bafim 
habens circulum x o, 
altitudinem uero x - 
qualem h k,fèfquial- 
ter eft propofito co - 
no. Si autem opor- 
teat neçp bafem, ne-
que altitudinem eflèeandem,rurfus hoc dupliciter fiet. aut enim bafim habebft 
æqualem datæ, aut axem cylindrus 
propofitus. Efto prius bafis data dr- 
culus x o. Et opus efto cylindrům ín
ueníre ièfquialterum dato cono,aut 
cylindro à bafe xo, id eft qui bafim 
habeat x o. Sumatur ut prædicftum 
eft,cylindrusuy fefquialtercono, aut 
cylindro dato, eandem bafim habens 
cum propofito : SC fiat ficut quadratû 
x o ad quadratum t u, fie altitude u y 
ad ipfam r s. Eritigitur cylindrus ab 
xo baiêhabêsaltitudinem r s,çqualis 
u y.nâ baies fe habentmutuo ut altitu 
dînes ,8C fačíuetít imperatû.Si autem 
bafis non fît data, fed axis,eadê ratio 
ne prolato u y, fiet id quod proponit.
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peš, quibus ôpus fit duas médias proportionales inuenire. Pi oducantur Indire- 
dîûad d,e:& paretur angulus retfius fub f g h : &Ć in uno eius crure,puta f g, mo- 
ucatur régula kl, in quodamconftituto infg,itautpermaneatæquediftans

ipfigh. Fietautem hoc, fiíntellíga 
mus alteram regulam confixam ip 
fi h g, æquediftantemipfî f g,puta 
in Superioribus enfin ipfa- 
rum fg,h m, fuperficiebus firma- 
tis afîîalibuSjSC coaptâ 
tis ipfi kl, ad dicfîos erit tune 
motus ipfius k,femperaequedtftâs 
ipfigh. His itaparatïs, applicetur 
urium crus anguli quodcunqgpu- 
ta g h, côtingés c: & régula attingat 
a,ita uti in defiriptionehabetur.fi- 
atangulusretfïus, portionem ha
bens, puta c d e,& régula k 1 pofitio
nemhabeat,putaea. namhísítaconfe<Sís,propofitumeffeČíum efi. Cuni enfin 
anguli ad d e ,firtt recfii,erit fîcut c b ad b d,ita b d ad b e,SCe b ad b a.

M O D V S H E K O N ! S IN MECHANICIS ÍŇTRO- 
Jufiionibus,&in telis fabncandis,

S Int duæ retfîæ datæ a b, b aquibus opus fit duas médias proportionales èofti- 
tuere. dííponanturíta, ut ambiant angulumrećhirri ad b, Sć compleàtur b d 
parallélogramme,Sćiungantur a c,b d. confiât eas a;qualesefie,óć femutuóper 

aequalíaíecarepuncfioe.namcírculus circa alteram earum deferíptus, per termi
nes alterius tranfibfi, cumperallelogrammû fitcrthogoniü.prodücanturhxd cs 
d a ufque ad fg,&intelligatur régula,puta f b g. mota circa quendam däuum fi
xům in b: SC moueatur, donec abfefdantur æqualcs ab e duefiæ : hoc efi e g,e f.Sć 

intd-
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inreîligatur fećlio pofitionem habere,putaf b g, faćlis cf,egæqualibus,ut dićlS 
eft.Ducaturabeperpendicularis adcd, putaeh, confiât eamfecareipfamcdift 
duo æqua. quoniam itaqj cd,in duo arqua fecatur punćlo h,óć additur ci c f,fit ut 
contcntum fub d f,c f,cum quadra 
to c h, æquetur quadrato h fiqua- 
drątoehcommuni adiećlo eritco 
tentum'fiib d f,f c : cum quadratis 
liarûch,he, æquale quadratis f h, 
he.quadratisautem fh,he æqua' 
tur quadratum f e. Igitur contenta 
fub d f,fc,cum quadrato ce, æqua> 
tur quadrato e f.Símilíter autem o> 
ftendetur,quod Cotentum fub d g, 
g a,cû quadrato a e, æqua t quadra 
to e g, SC a e eft æqualis ipfi c c, & ip

6Ć moucatur circa b,donec quæ ab íp> 
fo b ad ipfum d fit æqualis ci quæ ab e 
in f: hoc e fi, ci quæ eil intercircumfe- 
rentiam circuli, & ipfam c f. Intelligat 
itacp régula habere pofitionem, puta 
quam habet d b>e f> d b æquali ipfi e f, 
ut dićlum eil. Dieb ita$,a d,c f elfe me 
dias proportionales inter a b,b c.Inteí. 
lígantur enim d a ,f c protracflæ 3ć eon 
currentes in h. Confiât itacp,cum b a, 
f h fintfquediftätes,quodangulusad j 
h eft reäus, SC círculus a e c petfcćlus 
tranfibit per h.Quoniam igitur d b eft 
æqualisipfi ef, igitur contentumfub 
ed,db eft æquale contento fub bf,fe. Verum contentumfub ed,db æquatur 
contento fub h d,d a.nam utrûqj efiæquale quadrato cotingentis à punćlo ddu- 
dlæ. Contentum autem fub b f,fe,æquatur contento fub h f, fc. nam utrumque 
fimiliter æquatur quadrato contingentis dudræ à punćlo f.q uare contentum fub 
h d, d a, æquatur contento fub h f,fc. Idcirco ficut d h ad h f, fie c fad d a. Verum 
ficut h d ad h f,fic b c ad c f,SC d a ad a b. nam in triahgulo d h f. dućla eft b cçque 
diftans ipfi dh, item b a æquediftans ipfi f h.Eft igitur ficut b cad c f,ita cfad d a, 
& d a ad a b:quod erat propofitum. Sciendú eft autem,quod huiufmodi appara- 
tus eft idem ferè cum il!o fuperiori Heronis . nam parallelogramum b h, idem eu 
eo quod fumptum fuit in apparatu Heronis, St lacera produćla h a,h c eadem, Sć 

regu* 

fa g e ipfi ef. Igitur contentum fub e Z </
d fife, æquatur contento fub d g,g a. Si aûtcontentum fub extremis fuerit æqua 
le contento fub medrjs,erût quatuor lineæillæ proportionales. Eft igitur ficut f d 
ad d g.ita a g ad c f. Verum ficut f d ad d g,fie f c ad c b,& b aad a g.nam in triangu 
lo f d g dućla eft c b,æquediftans ipfi dg,item a b æqüediftans ipfi d fi Sícut ergo 
b a ad a g,ira a g ad c f, Sć c f ad c b. Igitur inter a b, b c fünt faeftæ mediæ proportio 
nalesagjcf,

MODVS PHILOftIS B Y S A N T 11.

S Int duæ recflæ datæ a b,b c,quíbus opus fit duas médias proportionales inue- 
nire. Diiponanturita ut ambiant angulum rećlum adb,&iunćlaac deferf 
baturfuper eam femicirculus a bec:Sć ducatur a d iècundum angulos rećlos ad 

ip fa m b a,SC item c f ad ipfam b c. & applicetur régula mobilis ad b,fecans a d?c f,
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reguła mota ad b.Hoc iblum différant, quod in illo quidem mouebatur régula 
donec duélæ à feéîione i pfins a c,per æqualia,puta ab ipfo k fepararentur æqua* 
les coinciden tes ad h d,h f, puta k d,k f.In hac uero mouetur, donec d b fît æqua- 
lis ef.in utraq? autem figur atione idem iequitur. Quod autem nunc diétum eft, 
facilius in ufuponitur.namipfç d b,e f feruabûtur æquales,diuifad f régula per 
æqualia & contínua.hoc autem muko facílíuseft, quàm círcíno tentareeas quæ 
ab ipfo k ad d &ć f duéîæ fuerint, æquales facere.

M O D V S APOLLONII.

S Int duæ reéïæ,quæab,a c tquib.opus fît duas médias proportionales ínueni 
re,quæ ita aptentur,ut ambiât angulum recïu ad a.SCcentro b, interuallo a c 
defèribatur circumferétia circuit' k h Litem centro c,interuallo a b, defcribatur cir

cumferentia circuit m h n,quæfecet ip 
fam k h I in punélo h. &iungâtur h a, 
h b,h c.Igit b a c h eft parallelogrâmû, 
cuiuseft h a diamètres.diuidatur h a, 
in duo æqua punélo x,ôi centro x de* 
feribarurcirculusfecans ipfas ab, a c, 
produétas in punétis d e:ita utpunéîa 
d e fint in eadem linea reéïa cum ipfo 
h.quodutiq? fiet,cum régula mota ciť 
ca h ,Sć fêcâte ipfas a d, a e, & dtduéta, 
donec duélæ à punélo x ad punćła de 
fînt æquales. Hoc enim faéto habe* 
bimus quæfitum. Ita utique figurattb 
eadem eft cum ilia Heronis & Philo
nis, SC confiât eandęm demon ftrationem adhiberi, 

M O D VS D I O C LIS IN LIBRO DE PI*
rqs pulcberrimus.

IN circule ducantur duæ diametri ad angulos rectos a b,c d,SC feparcntur duæ 
circumferentiæ æquales utrinœad b,hæ e b ,b f.&per f ducatur æquediftas ip* 
fi ab, quæ fit f g,ôi iungâtur de.Dico quodinter cg,gh fînt duæmediæ propor 

Clonaleshæfg,gd. Ducaturenim pere lineaek, æquediftansïpfîab.igiturek 
æqualis eft ipfî f g,& k c ipfî g d» 
Hoc autem confiât,duéh's à pun 
étol réélis adef. naangulicle, 
f 1 d funt equales.Sč reéïi ad k,g. 
ígítur omnia omnibus, propte- 
rea quod 1 e æquatur ipfî I f. ígfi 
tur relíqua c k eft pqualís ipfî g d. 
Quoniam igítur eft ficut dkad 
ke,fîcdgadgh.item ficut dkad 
k e,íta e k ad k c. nâ e k eft media 
proportíonalís harum d k,k c.Sí 
eut ergo dkadke,itaekad ket 
& fie d g ad g h. & d k eft æqualis 
ipfî cg, Sć ípfa e k ipfî f g, 1 p fa k c 
ipfî g d. Igitur ficut c g ad g f,ita 
gf adgd,Sťdgadgh.Síítem u* 
trinçpexbfumantur æquales cir 
cumferentiæ hæ m b,b n, Sé per n ducatur n x æquediftans ipfî a b, SC iungâtur 
d m,erût rurfùs inter c x,x o mediæ proportionales hæ n x,x d» Pluribus itaep hoc

Ce paélo
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paéîo æquedifîantibus continuis, produÆs inter b d, 8C circumfcrenrífs deprae* 
henfis abillis uerfus b,ponendoalias æquales uerfus c,6č ad punćta fačta íungen 
do récitas lineasà puncfiod,ítautfimilíter fiantipfis de,dm:diuidenturparallelæ 
quæ funt inter b d fecundum quædam punćta,in propofita defcriptione,punćta 
o h:quibus reguła applicata iungentes rečtas,habebímus quandam lineám in cír 
ctilo deícriptam.in qua fi fumarurquodcunq? punćtum,& per ipfum ducatur ę.' 
quedíftans ípfi 1 b, erunt ípfa duóa, ÓĆ ilia quæ abfcínditur ab ilia, ex diametro 
uerfus d,mediæ proportionales, inter lineám ab eadem ex díametro uerfus c ab* 
fćifam,8ćpartemeiuscontentamapunćło inillafignato addiametrum*

lílis íta cónftítutís , fint duæ 
reétæ a,b,quibus opus fit duas 
médias proportionales ínueni 
re;SCfitcirculus,ín quo dug día 
metri fe fecent ad angulos re* 
óos cd,ef. &’ defcribatur ín íp- 
fo d h f linea, per punćta conti
nua, utí prædicîum eít,&fiat fi 
cutaadb,itacgadgk:SćiSćta ć 
c k, & prddućta diuídat lineám 
punćto h, Sć per h ducatur 1 m, 
æquediftans ípfi e f. per præfcri 
pta igíturínter c 1,1 h medię funt 
proportiôales hæ m 1,1 d. Et quo 
niam eft fîcutc I ad 1 h, ita cg ad 
g k. Sícut autem c g ad g k, ita 
a ad b. Si autem in eadem pro - 
portione ipfarum c 1,1 m, ! d,l h 
coftituamus inter ab.putaiftas 
n, x, illæ fumptæ erunt mter a b mediæproportionales; quod erat inuenicndum»

M.ODVS PAPPl IN mechanici« 
introduftionibus,

PRopofuit Pappusinueni - 
re cubû, qui haberetad eu- 
bum datum propoitionem da

ta: SC fi quæ ad huiufmodï pro- 
portionem demonftrandam re 
quiruntur, inuenerimus, côftat 
nosinueniiTe propofitû» Dua- 
bus enfin redlis datis, fi ex illis 
duabus,quæ debent eiïè mediæ 
proportionales,fecundam inue 
nerimuSjtertiam quoq? deinde 
facile deprehendemus.Defcri
batur ítaque,utí dícítípfe,femí- 
circulus a b c, ÓĆ à centro d duca 
turd b ad angulos rećios,Sćmo 
ueatur reguła circa a punctum, 
ita ut unus terminus eius quo- 
dam clauulo círcumponatur pú 
<flo a . Efio relíqua pars eius utí
area centrů,circa clauulum moueatur fater b c.Hís confiitutís, proponatur duoí

cubo» 
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cubos inuenire,habentes inter fedatam proportionem,Sćfiatproportio bd ad 
d e,qualis eft proportio data óć iunćła c e. producatur ad f.adducat iam régula in- 
ter b c, donec pars dus intercepta inter reéîas f e, e b, æqualis fit rećłp quæ eft inter 
redîam b e,5Ccircumferentiam b k c. Hoc enfin tentantes, & regulatn dfinouen- 
tes,facile aflêquemur.Fiat iam,et pofîtionê habeat,puta a k,ita ut g h,& h kçqua 
les fint. Dico quod cubus ab ipfa b d,ad cubum ab ipfa d h,proportionem habet 
propofîtam:hocefteamquæbdad d e.Intelligatur circulus perfećłus,6ć iunćła 
k d protendatur ad 1, SC íungatur I g, cui eft æquediftans ipfa b d, quia k h eft æ- 
qualis ipfi g h,Sć ipfa k d ipfi d 1. íungatur ipfa a 1,SC I c. Quoniam enfin angulus 
a 1 c eft rećłus,quia eft ín femirculo, & 1 m eft perpendicularis, erit igitur ficut qua 
dratumlm ad quadratumm a,hoceftcmadm a,fîcquadratumamadquadra- 
tum m g.Proportione igitur ipfîus a m ad m g pofîta cômuni,er it proportio côpo 
fitaexproportionecmad ma, SC ex proportione amadmg: hoceft proportio 
cm adm g, eadem eft compofitæ ex proportione quadrati am ad quadratum 
m g,Sć ex proportione am ad m g,quæ eft eadem ei quam habet cubus ab a m ad 
cubum ab m g.Igitur proportio cm adm g eadem eft ei,quâ habet cubus ab a m 
ad cubum ab m g. Verum ficut c m ad m g, fie c d ad d e. ficut autem amadmg, 
ita a d ad d h. igitur ficut b d ad d e, hoc eft ficut data proportio, ita cubus ex b d 
ad cubum ex d h. Earum igitur quas opus erat médias proportionales ínueníre, 
fecunda fuit d h. SC fi fecerimus ficut b d ad dh,ita d h ad aliam quandam,erit ter' 
tia. ínuenta. Eft autem aduertêdum,quod hæc deferiptio eadem eft eiquam Dio- 
des iuprà tradiditrhoc folum differens ab ea,quod ille folum lineám quâdam per 
continua punefta defcríbítíntermedía ipfi a b, in qua fumebat g produćła ce, SC 
diuidentedićłam lineám. In hoc autem datur g, perregulam a k,motam circa a. 
quodenfingfitidem,fiuefiimaturuthicperregulam motam, fiue ficut Diodes, 
ita difeemus : produira m g ad n,iûgatur k n. Quoniam igitur k h eft æqualis ipfi 
h g,SC g n eft æquediftans ipfi h b,8C k x æqualis eft ipfi x n,$C ipfa x b communis 
eft SC ad angulos rećłos ♦ nam k n in duo æqua diuiditur,6C ad angulos rećlos ab 
ea quæper centrum. Igitur bafis æqualisbafi : idcirco &C circumferentia k b, ipfi 
b ni Igitur g eft íd quodeft in linea Dioclis, ÔC demonftratio eadem. Dixitenim 
Diodes,quod ficut c m ad m n,itam n ad m a,SC m a ad m g.Eft autem m n æqua- 
lisipfiml.namdiametrosiècateamad angulos rećłos, Eftigiturficutcmadm 1, 
fiel m ad m a,8Cm a ad m g. Igitur harû c m,m g,mediæ proportionales funt 1 m> 
m a. Verum ficutcmadmg,itacd ad de:ficutautêcm ad m I,itaamad m g:hoc 
eftcdaddh,ÔCduarummediarum,harum cd,de ïècundaeftdh,quàmPappus 
efficiebat.

MODVS SPORE

S Int duæ redîæ datæ a b,b ctquibus opus eft duas médias proportionales inue 
nire. Ducatur ex b ipfa d b e,ad angulos rectos ad a b : ÔC Centro b, interuallo 
autem b a deièribatur femi- 

circulus d a e: ÔC ab e ad c iû- 
gaturrećta, ÔCducatur adf: 
ÔC ducatur ab ipfo d rećta 
quædam ita,ut gh fit æqua- 
lis ipfi h k.Hoc enfin fîeri po . 
teft, ÔC ducantur à punćłis 
g,k, perpendiculares ad de, 
iftægl,km. quoniâ igit eft 
ficut kh ad h g, ita m b ad b 
1 ,SCipfa k h eft æqualis ipfi h 
g,igit ipfa m b eft æqualis ipfi b 1 : quare SC reliquam e ipfi 1 d.Totaergo d m, eft

Ce a æqualis 
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æquah'sipfîle.etpropterhocficutmdaddl,italeadme.Verum fientm daddï, 
ítakmadgl. Sícut autem leadm e,itagl ad mn.Rurfus quoniam ficut dm ad 
m k,ita km ad me. Igitur ficutdm adm e, ita quadratum d b,hoc eft quadratum 
abadquadratumhb.namdbeftæqualisipfiab.Rurfus quoniam fîcut md ad 
d b ,íta 1 e ad e b .item ficut m d ad d b,ita kmadhb.Sicut autem 1 e ad e b, ita g 1 ad 
cb.lgit ficut k m ad h b,ita g 1 ade b&f permutatim, ficut km ad g 1,ira h b ad cb. 
Verum ficutkm ad g 1,1tá m dad d 1.hoc eft d m ad m e:hoc eft,quadratum a b ad 
quadratum h b.Igitur ficut quadratum a b ad quadratum h b, ita b h ad b c. Su* 
niatur harum h b,b cmedia proportionalis hæc,x. Quoniam igitur ficut quadra 
tum a b ad quadratum b h, ita h b ad b c. Verum quadratum a b ad quadratum 
h b,habetproportionemabadbh duplicatam, 6ćh b ad b c.habet proportions 
h b ad x duplicatam. Igitur ficut a b ad b h,ita b h ad x. Verum ficut a b ad x, ita x 
ad b c. Igitur a b ad b h,ficut b h ad ad x,& x ad b c. Cóftat autem, quod hæc quo- 
que eadem eft illi quae à Diocle dída fuit,SćPappo.

NOMS MENECHMI,

Slntduælineæredædatæ a e, quibus iubemurduasmédias proportionales in 
uenire.Efto hoc fadum, &fint illæ b c.St' ponatur reda pofitione hæc d g ter 
minataad d.ÔCuerfùsdfumaturd fiæquah'sipfic: Sćdueâtur ad angulos redos 

h f quæponatur æqualis ipfi b. Quoniâ igitur très lineæ abc redæ funt propor* 
tíonales,contentû fuba c æquaturquadratob. Contentû igitur d data,6Cc, hoc 
eft a f,æquat quadrato b,hoc eft quadrato f h .quoniâ redâguli coni, in parabole, 
igitur pundum h ,per pundum a d, fecundum primam deferipta dueâtur æque* 
diftantes h k,a k. &quoniam contentum fub b ceft datum, cum fú æquale con - 
tento fubde: contentum igiturfubkh,h f datum, quoniamhyperbole, igitur 
ipfum h in non coincidentibus cum his k a,a figitur h datunrquare & f datum . 
Componetur autem fie. Sint duæredædatæhæde, SCpofitioneipfa agtermi* 
nata ad a, óć deferibatur per a ièdi'o re- 
danguli coni,cuius axis eft a g,& redû 
fpecie latus d.quæ autem dudæ Ont ad 
ipfam a g ad angulos redos pofïïntfpa 
cia ipfi d,appofita latitudinê habêtia ab 
feifas ab eis uerfus pundum a, deferiba 
tur à' efto a h,et ereda a k. ÓĆ in non co> 
incidêtibuscumhis k a,af, deferibatur 
fedio obtufianguli confia qua dudę ç- 
quediftâtes ip fis k a,a f facient fpaciû ę> 
quale ípacio cótěto fub d e. Scindet aût 
fedioném redanguli coni diuidat eam 
in pundo h,& dueâtur h k,h f perpen* 
diculares. Quoniam igiturquadratum 
f h æquaturcontentoiubda, af,eritfi> 
eut d ad f h,ita fa ad e. Verum ficut d ad f h,ita f h ad fa, &f a ad e.Ponatur itaqj 
g b æqualis ipfi f h c æqualis ipfi a f. erit igitur ficut d ad b, ita b ad c, & c ad e. 
igitur d b ce funt continuę proportionales,quod eratinueniendû. Aliter idem.

Sintduæ redæ datæ ambientes angulum redurqa b ,b c: & fiant earûmediæ 
proportionales d b,b e,ita ut quæ c b ad b d,ea fit b d ad b e,& b ead b a : & ducan 
tur ad angulosredos d f,ef. Quoniam igitur eft ficut c b ad d b,ita b d ad b e.Con 
tentum igitur fub cb b e, hoceft cotentum fub data,& b e,æquatur quadrato b d: 
hoceftipfîus e f. Quoniam igitur contentum fub data, & b e,æquatur quadrato 
ef,igitur f applicatur fedioni redanguli conicirca axem be conftitutæ. Rur- 
fus, quoniam ficut a b ad b e,ita b e ad b d. contentum igitur fub a b, b d, hoc eft 

fub da*
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fub data,Séb'd æquat quadrato e b,hoc cil ipfius e f.Igit f applicat ièéîioni re élâ" 
.guli coni circa axem b d confti- 
tute-Eratetiam applicatum alte 
ri datæ,circa b f conftitutæ.igit 
pûéîum f data,, et perpendicula 
res fd,fe. igitur pûéla d edata. 
Coponetur aût fie, fint duæ re- 
clædatæangulû réélu ambien- 
tes a b, b c: Sć educantur ab ipfo 
b in infinitû, et deferibatur cir - 
ca axem b c ièélio coni reélan - 
gult.Rurfus circa axem d b de- 
feribatur ieélio reélâguji coni, 
ita ut duélæ poffîntiuxta ipfam 
a b, ièéliones duélæ fè mutuo 
fecabunt. iècent fe in punélof,
Ôéabipio f ducantur perpendicii!aresfd,fe. Quohiam igiturin feélione reélan- 
guli coni duéla eft fe, hoc eft d b, cotentum fub cb-, b e erit æquale quadrato b d* 
Eli igitur ficut c b ad b d,ita b d ad b e. Rurfas quoniam f d duéla eft in ièélione 
reélanguli confihoceft ipfa b etcontentum igitur fub d b, b a,eilæquale quadra- 
to e b.Eft igitur ficut b d ad b e,ita b e ad b a. Verum ficut d b ad b e,ita c b ad b d, 
eft ficut c b ad b d,ita b d ad b e,ôéeb ad b a, quod eratinueniendum.

Defcrípta eft autem ieélio reélanguli coni cum diabetodnuento à Milefio me- 
chanico Ifidoro magiftro noftro , cum fît ab eo feriptum in Commentumca- 
marícarum Heronís fibí faélum.Diabetům inftrumentum eft fimile ekmda
to græco A.

INVENTlO ARCHITAE, QVEMADMO DVM

SVnto duæ reélæ 
I datæa d>c:quibus 
oporteatduas médi

as proportionales in - 
uenire. Defcribat cir- 
camaiorem,puta ad, 
circulus a b d f, &Ć ap- 
plicetur a b ipfî c çqua 
iissqup eduéla concur 
ratinpunélo p3cum 
eaquæ contingit cir- 
culum in pûélo d.Du 
catur autem b e f æ- 
quediftans ipfi p d o, 
£é intelligatur femicy 
lindrus ereélus fuper 
a b d femicirculo,et fa 
per a d femicirculus e- 
reélus in parallelogrâ 
mo cylindri deferi - 
ptus .Hicitaqj ièmicir 
culus circumduélus, 
ab ipfo din ipfam b,termine diametrîa quiefcente, diuídetfaperfícíem cylindri-
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cam in circumuolutione, et ín ea defcríbet lineám quandam.Ruríus fi quíefcente 
a d tríangulus a p d cítcumferatur contrario femicirculí motu, facíet fuperficiéco- 
nícam. redaitaquea d círcumuoluta concurrat cum linea cylíndríca ínquodam 
pundo, íímul autem Sč ípfam b defcríbet femícírculum ín fuper-ficíeconí. habe
st tam pofitíonem ín loco cocurfas línearum femícírculus motus, hanc puta d k a, 
&tríangulusíncontrarííímotushabcathancdl a. pundum dícfíí concurfasefto 
k. Eft ítem Íemícírculus defcríptus per b, ífte b m f : SC efto b f communis fedío 
eius,Sćcirculibdfa,Sćducaturabipfok ad planum femicírculí b d a perpendícu 
lar ís: cadet ítacp ípfa íncírcumferentíacírculi,cum cylíndrus fit ereétus. íncídat, SC 
fit k i : ÓĆ duda ab i ad a, íncídat ín b f ín pundo h, ÔCípfa a 1 íncídat femícírculo 
bmfin pundom. íungantur autemkd, m í,m h. quoníamígítur uterque femí- 
círculorumdka,bmf,efteredusfuper fubíedum planum, eríteorum commu
nis fedío m h,ad redos angulos fuper piano circuli. quare SC ad ipiam b f creda 
eft ipfa m h.Igitur contentum fub b h,h f,hoc eft fub h a, h i,eft arquale quadrato 
m h.Igitur tríangulus a m í,fimílís eft utriqj herum m i h,m a h:&angulus i m a re 
dus,item angulus d k a redus: ígítur k d, m i,fant æquediftantes. 8c erit ficut d a 
adak,hoceftka adaí,ítaíaad am,proptertríangulorumfimílítudínem. ígítur 
quatuorhæ da,ak,a i, am.funtconfequenter proportionales: ÔC a m eftæqualis 
ípfí c,quia SC íp fí a b.Duabus ígítur redis ad c datis,duæ a k,a i me dur proportio
nales inuentae funt.

MODVS ERATOS-THENIS.

REgi Ptolemæo Eratofthenes lætari. VetuftifïïmorS aiunt tragœdum quen- 
damintroduxifleMinoa,fepulchrum Glauco extruentem. Čum autemau- 
díífetílludcentumundícppedumambítu cIaudí,díxifie,ParuumutíqMndefab- 

íecífle,Regij cironfepulchriduplûefto. Vídcbiturcrralfe.latenbus enfin dupla- 
tis, planum fit qua- 
druplum,et folidum 
oduduplum.Quæ- 
rebatur autem iam à 
Geometris, quo'na 
pado folidum datu 
fiib príftína figura 
ad duplum augeri 
poftet, et appellab af 
hoc problema, cu- 
bi duplatio. Suppo 
notes ením cubum, 
tentabantipfum du 
plum reddere. Cun 
dis itaqjmulto tenv
pore dubitantibus,Hippocrates Chius prímus ínfpexít, quod fi duabus líneís re
dis,quarum maior effet mínorís dupla, due media; proportionales ínueníuntur, 
tune duplare pofte cubum. quare dubíum eíus ín no mínus dubíum uerfum eft. 
Tempore aûtquodâpôft feruntDelíos íuftosperoraculum, duplarequandam 
aram,ín hancdíffícu/tatem íncídíffe. implorantes autem eos qui tunc apud Plato 
nem erantín Academia Geometras, poftulare, utquaefitum ab eis ínueníretur. 
Cum autillí diligenter fibí ípfís ínfífterent, ÔC fcrutarentur,quo pado duabus re 
dis datís duas médias proportionales ínftítuerent, Archíta Tarentínus fertur eas 
per femícylíndrosínuenífte, Eudoxus autem períineas quæcuruæappellantur. 
Accídít autem omnibus his defcrípfiífe demonftratiuè, uerum non pofte, quæ 
inuenerantjinanucfficcrcjSC in ufum deducere, præterquà ínbreuitate Afeneth- 

mí:
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mi: & haec difficulter. Excogítata autem eft à nobis quædam inftrumenti ftrutftu- 
ra facilis, per quatn inuenire poterimus non folum duabus datis réélis duas 
médias,uerum quodcuncp quis íuíferít.quo inuento, poterimus uniuerfaliter fo- 
lidum quodcunq; datum æquediftantibus lateribus contentum,in cubum redu- 
cere,aut ex altera in alteram figurám transformare,Sć fîmilem ei facere, ôéipfum 
augere retínendo fîmilitudinem. quare8ć aras & templa poterimus,& humidp' 
rum&fîccorum menfuras, putamedimnarûmetrum in cubum reuocare,&per 
huius latus dimetiri uafa horum receptiua, quantum capere poffînt. Vtile autem 
eft excogítatumíftud, his qui ftudentimpulfîua & expuliiua lapidum inftrumë- 
ta augere.nam oportet omníaílla proportíonalíter augerí : & craflitudínes,& ma 
gnítudines, ô^perforationes, ÔLchíenícídas, SCneruos íníečíos,fidebeat & íta- 
tuatur proportíonalíter augerí. Hæc autem abfqp medíarum ínuentionefierí non 
poftunt,Demonftratíonem autem &C ftruéíuram díčíi inftrumenti tibí defori*

pfí.Dentur ítarp duæ recta’ a e,d h inæquales : quibus duas médias proportions* 
les inuenireopórteat.Sć ftatuamusae adangulosrećlos fuper aliquam rectarn, 
puta e h : & fuper e h coftituantur tria parallelogramma deinceps a f,f i,i hdu 
cantur díametriín eis a f,l g,ih,quæeruntæquediftantes. manente autem parai- 
lelogrammo medio fi,compellatur a f fupra medium,& i h infra,ueluti in fecun- 
da figura,donec punâaabcd fiantinunalinearećła.&ducatur perpunćtaab 
c d linea reâa,quæ coincidat eu e h,edućla ad k.Erit itaq? fîcut a kad k b,in paral- 
felis a e,f b,ira e k ad k fin parallelís autem a f b g, fient f k ad kg.Sicut igitur a k 
ad kb,ita e k ad k f & k f ad f g.Rurfus quoniam b k ad k c in parallelís bf,c g, fî
cut f g ad k g:ín parallelís autê b g,c h, fîcut g k ad k h. Sícut ergo b k ad k c,ita f k 
ad k g,& g k ad k h. Verum fîcut fk ad k g, ita e k ad kf. Igitur fîcut e k ad k f, ita 
f k ad k g, Si k g ad k h .Verum fîcut e k ad k f,íta a e ad b f. Sícut autem f k ad k g, 
itabfad cg, Sćcg addh.Inuentæigitur funtduabusae,dh, duæ meduebf 
cg proportionales .*•■

Hæcigiturinfuperficiebus Geonletrícís demonflratafunt. Vtatitêm Śćin- 
ftrumento poffîmus duas médias íumere,fabrícetttr plinthus ligneus,uel ebur - 
neus,uel æreus,habens très tabellas æquales,&quam leuiffîmas,quarum media 
confixa fit,reliquæ duæ pelli poffînt magnitudinibus & commenfuratio-
nibus omnes fîbtjpfîs confentiêtes. Demofîratio autem fîmiliter perficietur. Ad 
lineas uero certius fumendas, arteincumbendumeft, ut inducîa tabellarum o> 
mnia retineantur parallela,& non hiantia,etregulariter inuicem coaptatâ.ïn anà 
themate autem eft inftrumentum greum^ôCaptatum eft fub coronam ipfîus cola

nar>
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næ adnexum plumbo,fub ípfoeft demonftratío compendíofius exprefia,3čftgu 
ra, poftípfum uero fuperfcriptíoepígramma.Hecautem tíbi fcribuntur,uthabe 
as ea ficut in anathemate haben tur. Duarú aút figurarum fecúda eft ín columna 
dcícripta:duabus reéíísdatís,duasmédias proportionales in proportíone conti' 
núa ínueníre.Dentur duæ a e,d h.conduco ítaqj tabellas in organo,donec púčta 
abcdfintinredîa una.íntelligantur ficut fehabent ínfecunda figura. Eftigítur 
ficut a k ad k b,ín parallelís a e, b f, i ta e k ad k f. in ípfis uero a f b g,íta f k ad kg.í- 
gítur ficut e k ad k f,ítak f adkg.Sícut autem i lip ínter íe,íta a e ad b f,óč bf ad c g. 
Símílírer autem oftendemus,quod ficut f b ad c g,ita c g ad d h .Igítur íífte a e,b f, 
c g,d h funt proportíonales.Igitur duabus datís,dug mediæ inuentæ funt.Quod 
fi datæ no fint æquales ipfis a e d h,facíentes íllis proportionaleres a e,d h,harú 
mediasfumemus,óíínducemusadíllas, ÓĆ fecerimus illudquodimperatú fuit» 
Si autem plui es médias íubeamur inuenire ,ubí tabellas coftítuerímus ín influx- 
mento una plures, quàm fint mediæ inueniendæ,idem confequemur>6ć demon 
ftratío prorfus eft eadem.

M O D V S NICOMEDIS 1N LIBRO 
de lineis. conchoidibus.

DEfcríbít Nícomedes ín líb.fibí fuperfcrípto de Conchoídíbus,talem influx 
menti ftrućłuram, quo eadem neceflïtas fuppletur : in quo uír ífte uídetur 
fupra modům gloríarí, multumép ínuentís Eratofthenís írrídere, uelutí quae 

fíerí non poíTint,neq3 ímaginarí,ac fimul Gcometríca doćłrina príuata fint. Hác 
uero partim quod expletè quæ circa hoc problema elaborata funt, tradidít : par - 
tím,ut eíus ad Eratofthenem coparatío haben poffît,inter ífta cófcrípfímus, quas 
fic fere deíčribítur. Imaginarí oportet régulas duas ad angulos rećłos ínuicem co*

padïasjitautunafitearumftiperfi'ciesinelutifunt a b,cd,8ćin a b aflîalcm,
in quem percurrerepoflît.in ipfa uero c d,ad partem d,ad red am quædiui
ditlatitudinemeiusjcylindrulusconfigaturregulæ, & parum excedat fuperficiê 
fup erioremregulæ. altéra item regulam, puta ef poftbreue quoddam ínteruallú 
ad termínům fjinfedur am habentem, puta g h, quæpoflît cylindrulo d inferto

circum
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circumtterti.adipfumeuero quæincumbat in axem confixum per*
currenti in folmo aflîali exiftente in régula a b. infita itacp régula e fper infedurl 
g h,in cylindrulo ad f ftatuto, ÓĆ per e in axeconfixo ipfîchelonario,fiquis
Comprendens k extremum regulæ ipfam mouerit in partes a, deindç in partes 
d, punctum c fcmper in régula a b contincbitur. acuerogh infcctura mouebit, 
uerfus cylindrulum d ■> fèmper reda regulæ e f media in motu intelleda iècSdum 
axent qui eft ad cylindrům d, ôi ipla ck fupereminentia regulæ femper manentc 
eadem.Siitacpintelligamus ad kgraphium quoddam attingens pauimentum, 
defcribet quædâ linea qualis eft 1 m n,quâ Nicomedes appellat conchilem prima 
lineám. S< interuallum quidê eius lineæ eft e k, magnitude regulæ, polus uero d» 

Hac itacp linea contingit oftendere eam perpetuo minus accedere ad a b regu 
lam, Sć quod omnis reda inter regulam a b, & ipfam lineám fecat ípíam lincam, 
Primû quidem accidens facile comprchcnditur in altera deíčríptíone ,intelligent 
do regulam a b polo c,ínteruallo d e,linea cochíli f eh.procedat ab ipfo c duæ ch, 
cf,æqualibus uídelícet fadis his k h,I f.Díco quod fm perpendícularís minor eft 
perpendícularí h g. Cum ením angulus m 1 c, fit maíor angulo m k c,relíquus reli- 
dus in duos redos,puta angulus m 1 f,relíquo m k h minor eft » Propterea cú an-

gúH ad m,g fint ředí,angulus ad f maíor eft angulo ad h conftítutó. Sć fi angulus 
mfxjfiat æqualis angulo ad h,ipíákh,hoc eft ípfalf adhg, eádemhabebítpro* 
portíonem,quant xf adfm. quaref 1 adhg, habet minoreproportionem,quàm 
ad f m.quare h gmaíor eft ípfa f

Secundum autem fuit,lineám redam dudám inter a b cť lineám fecare ípfam 
Dd
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lineí.& hoc quótp fie patebít. Ipía ením duda aut eft æquediftas ípfi a b,aut non» 
Efto prius æquediftas,puta fg h: & fiat ficut d g ad g c,ita d e ad aliam quandâ,pti 
ta k.&cêiro qinteruallo k,circumferentiadefcripta fecetfg,inpunćłof,8ćiunga 
tur c f. Eft igitur ficut d g ad g c,íta 1 f ad f c .uerum ficut d g ad g c,ita erat d e ad k : 
hoc eft ad ipfam c f.Igit d e eft æqualis ipfî I f, quodeffeno poteft. oporteret enint 
f eflead h'neam . At uero non fit ipïà duda æquediftans, puta m g n, & ducatur 
per g æquediftans ípfi a b, puta f g. ipfa igitur f g concurret cum lineatquare mul 
tô magis ipfa m n.Cû igitur hæcinftrumento accidentiacolligantur,eius  ad pro* 
pofitum utilitas itademonftrabitur.

Rurfus anguio a dato, ÔC pundo extra c ducere c g, & facere eam çqualem da 
tæ. ducatur perpendicularis a pundo c adipfam ab, quæfit ch.Sv educatur, 
ÓĆ efto d h æqualis datæ,&polo c,interuallo d h dato, régula uero ab deferibatuf

conchilis linea prima e d f.conctïrrft igitur ípfi a g,per prædemonftratum.côcur- 
rat in g, 6ć iungatur c g. Igitur k g eft æqualis datæ.

His demonftratis, dentur duæ redæ c 1,1 a,ambientes angulum redum, qui* 
bus oporteat duas médias continue proportionales inuenire, Sćcompleaturpa- 
rallelogrammumabcl,óćdiuidatur utraepharum ab,bcin duo æquapundte 
d,e.Sv iunda dl educatur, Sćcocurratcum ipfab c, cductain pundo g,& fit ïpfi 
c b ad angulos redos ipfa e f.óć producatur ipfa c fiquæ fit æqualis ipfî a d,& iun 
gatur ipfa f g,Si ei çquediftans ipfa c hangulo exiftente eo qui fub k c h a pun 
do f dato,deducatur ipfa f h k,faciens ipiâm h k ad g k æqualem ípfi c f. Hoc au* 
tem quo modo fieri pofiït, oftenfum eft per lineám cóchilem, & ipfa k 1 iungatur, 
& educatur ut concurrat ípfi a b edudæ in pûdo m. Dicoitatp, quod eft ficut cl 
ad kc,ítakcadma,&maadal.Quoníamenímbcdíuídítur induoæquapun 
do e,8ć additur ei k acotentum ergo fub b k, k c, cum quadrato c e,æquatur qua 
drato ek, quadratoe f commun! adiedo, contentum fub b k,kc, cum quadra* 
tis ec,ef, hoceft quadratoc fiæquaturquadratis ke,ef:hoceft quadrato kf. 
Et quoniam ficut m a ad a bq'ta m 1 ad k 1. Sícut autem m I ad kl,ita b c ad c k .igi' 
tur ficut m a ad a b,itab cad c k.óć eft a d dimidia ípfius abiSćcg eft dupla ipfius 
b c. quoniam Sć 1 c,ipfius a d.Erit igitur ficut m a ad d a, ira g c ad k c. Verû ficut 
g c ad c k ,ita f h ad h k.cum g f, &c h fint æquediftantes. Igitur componenti fi* 
eut m dad da,iraf kadkh. Suppofítaeft autemipfa da æqualisípfi hk, cumcf 
fit æqualis ipfî d a.Igitur ipfa m d æqualis eft ipfî f k. quare quadratû m d eft æqua
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îeqüadratofk.Eftautemcontentum iubb m,Sćma, cumquadrato da,arquai« 
quadrato m d . quadrato 
autem fk oftenfum eft æ- 
quale elfe contentum fub 
b k,kc, cumquadrato cf: 
quoniam quadratum ad, 
arquatur quadrato cf. nâ 
ipfa a d fuppofita eft arqua 
lis efle ipfi c f. Igitur quod 
fub b m,m a æquatur co ta
ten tofab bk,kc. Sicut er
gom b adbk,ita kc ada 
m. Verû iïcut b m ad b k, 
ita cl ad c k. Igitur ficut 1 c 
adckutackadam. Eftau 
tem ficut Icad ck,ita ma 
ad al. Igitur ficut Icadck, 
itackadam, Sćamadal, 
quod erat demonftrandû. 
Duab. igitur reélis datis, 
duæmediae continua: pro
portionales inuentæ funt,

IN SECVNDVM THEOREM/.

ET componenti ficut ipfa d h ad h c,ita ca ad a e. hoc eft quadratû cb,ad qua- 
dratû b e. Sicut enim in rationalis defcriptione, quoniam in triangulo retftan 
gulo cb a,ab angulo rećto ad bafem ducfia eft b eperpëdicularis,diftintfïi triangu 

li ad perpendicularê funt inuicê fimiles, & totí,íccírco ficut c a ad a b, ita b a ad a e, 
ôicbadbe.quarefîcutquadratûca adqùadratûabjitaquadratûcb adquadra*

tum b e.Verum ficut quadratû c a ,ad quadratû b a,ita ipfa ca ad ipfam a e.Sicut 
enim prima ad tertiam ,ita quadratum primæ ad quadratum fecundæ. Sicut er
go ca ad a edta quadratum c b ad quadratumb e. Eadem autem ratione oftendi 
tur ,quod ficut c a ad ce,ita quadratum a b,ad quadratum b e.Propter fimilitudi 
nemenimtriangulorumeftrurfiis,ficutacadcb,itab c ad ce : hoceft,ficut qua
dratum a c,ad quadratum c b,ita ipfa a c ad ipfam c e. Sicut autem quadratum a c 
ad quadratum cb,fic quadratum a b,ad quadratum be.lgitur ficut a c ad ce, ita 
quadratum a b, ad quadratum b e. Poftea deinceps tentas oftendcre conü b kf, 

D d 3 æqualcrrï



z« Ę-tTOCH ÎK ARCH. LIB. II.
æqualem efie portion! fphçræ b a fiexponens conû n,qui bafim habest æqmfem 
fuperficíeí portionis,S£ a Ititudinê æqualem ci quæ ex centro fphæræ, dixitconii 
n efle æqualem frufto fa b h folido, ficut oftenfiim fuit in primo libro. Verum ici 
endum eft,in primo libro non effeoftenfumtalefruftumefîèæqualeconotaliter 
iumptOjfêd illi qui effet compræhenlus à coni fuperficie,Sć ftiperficie fphçrica* mí 
nore hæmifphærio,quod propríeín Diffinitiomb.uidebaturfruftö folidum ap* 
pellare. Dixit enfin: brultum autê iôlidum uoco,cum fphæra conus fecer,qui ha- 
beatuerticemad fphæræ centrum,figurám compræhenfàm à fuperfícíeconiin
fra conum. Figura enim nunc propofitacontineturâ conica fuperficie,babcmc 
ueiticem ad centrum fphæræ,SC fphærica fuperficie,fèd non à compræhenfâ in- 
tusàcono. Quodautem óćtalisfigurafittequaliscono habend bafim æqualem 
fuperficíeí fphæricæ complètent! pontonem, altitudinem uero æqualem ei quæ 
ex centro fphæræ,fie demonftrabitur per ea quæ in primo libro oftenfa funt, In-* 
tellígatur ením feorfum fphæra,&fècetur plano quodam non per centrum ctrcu- 
lo circa diametrum b d,centrum fphæræ a:& íntellígatur conus bafi m habens cír 
culum circa diametrum b d uerticem punćrum a. Exponatur item ccnus c:cuíus 
bafis,fit æqualis fuperficíeí fphæræ, altitudo eaquæex fphæræ centro. Igít conus 
tile eft æqualis i p fi fphæræ. nam quadruplus eft coni ba fern h abentís maximum 
in fphæra círculum, altitudinem uero eandem, cuius quídem fphæra eftoften/â 
eflequadrupla.Exponantur item alt) duo coni hi f g,quorum f baftm habeatæ- 
qualem fuperficíeí portionis b cd, altirudínem ueroeam qua? ex centro fphæræ. 
g uero bafem habeat æqualem fuperficíeíportionis b h d, &' altitudinem eandë. 
Conus igitur f eft æquabs frufto cuius uertex eft a,& fuperficies fphærica que eft 
fecurtduifi b cd. Quoniam igitur bafiseeft æqualis bafibusconorum fg, & funt 
in eademaltítudínengíture conus, hoc eft ipfa fphæra,eft æqualis conisfg.Verû 
conus foftenfus eft æqualis ciTe frufto, quod eft fècundum b cd folido, uerticem 
habend a.Igítur reliquus g conus æqualis eft reliquæ portion!,bafem habend fu- 
perfidem quæ fècundum b h d portionem,altitudinem uero eam quæ ex centro; 
Deinde rurfusdixit, Aequaliseftigitur conusn,hoceft fruftum bhfd,figuræ 
b h fd.quoniam enfin adducîus eft conus n æqualiscono cuius bafis eftcirculus 
circa b f,diametrum SC altitude h k : conus autem cuius bafis eft eadem, altitudo 
uero ek,æqualis eft cono diëîo,&cono habend bafim eandem,altitudinem uero 
e h .Habentemm feadinuicem,ficuti eorum altitudines: ablatocommun!cono, 
eo quibafim habeteandem, altitudinemueroe h, reliqua b h f kfigura eritæqua- 
lis cono bafem habend circulum circa diametrum bf,altitudmemautemh k; hoc 
eft cono n,hoc eft b a h f frufto. Inducês itaqjex collećtis co- 
rolariû,perficit Theorema. Deinceps per altéra demoftra- 
tionem côducitextremâ partem theorematis, hoc eft quod 
b a f portio fphæræ eft æqualis cono b k f. Sè procedens di
ci t, Sicut ergo k h ad h c,itah d ad d c,& tota k d ad d h,ficut' á ’
d h ad d c. Quoniâ enim ficut k h ad h c,ita h d ad d c: Sf per v
mutatim,ficut kh ad h d,ita h cadcd, SC componenti.ficut
k d ad h d,ita h d ad d c hoc eft k h ad h a.Erat enfin ficut k h » •
ad h c,ita h d ad d c.Eftautem h cæqualis ipfïh a.Et parum 
pôft:Sicutergo kh adh ddtaaead ec. Sicutergoquadra- 
tum k d ad contentum fub k h,h d:ita quadratû a c,ad côten 
tum fttb a e, e c. Intelligantur enfin feorfum pofitæhækd, 
ac: SCfît ficut kh ad hd itaaeadec.Dico quod eft ficut c 
quadratum kd, ad côtentum fub kh,h d,ita quadratum ac 
ad contentum fubaeæc. Quont'âenimeftficutkh adh d,
itaaead ec.SCcomponentijficutkdaddh, itaacadce. quareeft quadratumkd 

ad 



D E S P H AE R A E T C Y L t N D R O. 4$
ad quadratum hd,fîcutquadratum ac,ad quadratum ce.Rurfus quoníam eft 
fiait k h ad h d,íta a e ad e c. V er um fiait k h ad h d,ita contentum fub k h, h d ad 
quadratumh d,futnptahdaltítudínecommuní. Sícut autem deadec,ita tonten 
tum fub a e,e c,ad quadratum e c,fumpta rurfus altitudine comuni e c, Sioit ergo 
contentum fub k h,h d, ad quadratum h d,ficcontentum fub a e,e c, ad quadrata 
e c.Oftenfum eil autem, fiait quadratum h d, ad quadratum dk, fic quadratum 
e c ad quadratum a c. ígítur per æquam,ficut contentum fub kh, h d,ad quadra
tum kd, ficcontentum fub ae,e c adquadratum ac: & econuerfo,quod erat 
demonftrandum.

IN TERTIVM THEOREMA.

Sícut autem díčlí círculí ad ínuícem,íta quadratum a d,ad quadratum d b,hoc 
eft ípfa a c ad ípíam c b. Sícut ením ín ípfa ratíonalís defcríptíone, quoniâ in 
tríangulo rećłanguload bdučía eft perpendícularís, ab angulo rećło dc me* 

día proportíonalís, inter bafis partes Sćtríanguli ad perpedícularem íniricě íunt 
&totí fitníles.quare ficut b cad c d, ítab dad da. ígítur & carům quadrata. Verú 
ficutquadratumb c,adquadratumcd, íta príma b cadtertíam ca.Sícutergo bc 
ad c a,íta quadratum b d ad quadratú d a.Proportío autem a c ad c b eft data,qua * 
rg puncîum c eft datum. quoníam fupponítur fphæra, ígítur díametros eíus a b 
data, & proportíoacadcb eftdata.Sí magnítudo dataín proportíoné datam di 
uídatur,utracppartíum eft data.quareípfa ac data,ÓĆ a datum.nam ín commuai 
fećhone Ííneís pofitíone datís,datum eft c punóum.

IN (LVARTVM THEOREM A.

EAdě ratíonequa fuprà ex apparatu,ficut I d ad d k,íta k b ad b r,& d q ad q b*.
ín præcedenti ením collečlúfuerathoc modo : Quoníá eft ficut utracp fímtil 

k d,d q ad dq,íta r q ad q b.&díuídentí,ficut k d ad q d,íta r b ad b q : & permuta 
tím,ficutkd,hoceftkbadbr,ítadqadqb.Rurfus quoníam eft ficutlqadqd, 
íta utracpfímul k b,b q ad q b.Díuídentí,& permutatím,ficut 1 dad dk, íta dq ad 
q b. Erat autem ficut d q ad q b,íta k b ad b r. Sícut ergo I d ad d k,íta d q ad ö b, 
óčkb adbr.Totaígíturrladkljficutkí ad Id. Sícut ením unum ad uniím, íta 
antecedentía omnia fimul,ad íéquentíafimul omnía.Sícutergor 1 ad 1 d, íta qua
dratum r I ad quadratum l k. Quoníam ením eft ficutr I ad l k, íta k 1 ad 1 d. Sícut 
ígítur prímaad tertíam,íta quadratum přimte ad fecundæ quadratum.Eft ígítur 
ficut r I ad I d, íta quadratum r i adquadratum 1 k. Verum ficut quadratum r 1 ad 
quadratum 1 k, íta quadratum 1 k ad quadratum 1 d. Šunt ením proportionales. 
Sícutergorladld,ítaquadratumlk adquadratum Id. ponaturbf tequalísípfi 
k b. Quod ením extra r cadet, manífeftu eft. Quoníam ficut d q ad q b,íta k b ad 
b r. Eft aút d q maíor ípfa q b.ígít ípfa k b maíor eft ípfa b r. ígítur fextra r cadet.

Quoníam autem proportío d l ad 1 q,Sć ípfius r 1 ad 1 q, & ipfius r I ad 1 d pro - 
portío data. Quoníam ením ficut utraq? fimul k b,b q ad b q,hoceft f qad q b,íta 
1 q ad q dceuerceatí, ficut q fad f b,íta q I ad 1 d.Et econuerío,ficut b f ad ř, íta 1 d ad 
í q.Proportío autem b f ad f eft data, quoníam ípía f b aequalís eft eí quac ex cen
tro fphæræ datæ.ipfa uero b q termínís eíus b q datís,per fuppofitíoněíphaera di 
uífa á piano per a c dudo, V ípfa d b ad angulos recftos ípfi a c exiítěie.Data eft 
ídcírco tota q f,SC proportío q f ad f b data, quare SCproportío d 1 ad I q data. Rur 
fus quoníam proportío portíonum eft data,erítconí l a c,ad conum are propor
tío data, quar e Sč proportío I qad qrdata.nam íehabentínuícem,fiait eorum al- 
títudínes.Totíus ergo rl ad I q proportío eft data. Quoníam ígítur utríufq? haru 
r 1,1 d adl qeft proportíodata,erítr ladí d proportíodata, nam quæ habentad í- 
dem proportíonem datam,habet quoque ínter fe proportíonem datam. Quonía 
ígíturproportío rladlqconíungítur,exproportíonerl adld, Sddadlq.quod 
qui dem copofitío proportíonú fumatur,fampta media Id,uélutí&ín Stoíchíoít
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fumebatur, confiât. Quoniam autem indearticulatèquodammodo.Sinohfta fit 
mentem expleatdíčtum efhuti compræhendi potefthis qui in Pappum & Theo 
nem 8i Archadiuminciderunt, in muftis compofitionibus non demonftratiue, 
fedindućłionehocdićłumconftituunt. Nullum igitur inconueniens, fiperpau- 
luíumínratíoneuerfatihocípfum manífeftíusfecerímus. Dico ígítur,quodfi fu 
mantur duo numeri, uel duæ magnitudines, quibus aliquis médius terminus co 
fiituatur, proportío prius fumptorum numerorum, uel magnitudinum com- 
ponitur ex proportioneprimi ad medium, Si medij ad tertium proportione.Co 
memorandum tamê prius,quomodo proportío dicatur ex proportionibus conv 
poní.Sícutením in libro Elementorum, quandoquantitates proportionum in 
feípfas multiplicatc faciant quandam quantitatem,quâtitateuidelicet diéla,fecû- 
dumeû numeru quo Si denomínatur proportío data, utidicunt altj,Si Nicoma- 
chus in primo de Mufica, Si Heronas in Commentarío ín Arithmeticam intro* 
dućtionem . Idem autem eft, ac fi dicatur eodem numero multiplicato ín termi
nům fèquentem proportionis produci antecedentem, Si proprie magis in mufti- 
plícíbus fumetur quantitas. In fuperparticularíbus autem Si fuperpartientibus 
non iam quâtitatem fumi datur, cum fit unitas indiuifibilis. Quare in illis uniras 
eft diuidenda.quanquâhoc minime coueniat Arithmeticæ,fedratiocinatïuæ,Si 
computatiuæattribuatur.Diuiditur autem unítas ín partem, aut partes,à quibus 
proportíodenomínabíturiquemadmodumfit,ut apertius dicatur, fèfquialtera: 
quantitas ad unitatem additunitatis dimidium, Si fefquitertiæ ad unitatem ter- 
tiam. Quare ficuti fuprà dicftum eft,confiât proportionis quantitatem ín termínu 
fequentem mukiplicatâ producere antécédente. Nouem enim ad fex cum fit pro 
portío fefquíaltera,cuíus quâtitas eftunítas Sidimidium, hæcmuftiplicatainfe- 
narium,producit nouenariû. Si in alijs quoq; licet hoc infpicere.Hisautem itade 
çlaratïs,redeundum eft ad propofitum. Sunto igitur duo dati numeri a b.fuma 
tur médius inter eos c,oftendêdum quod proportío 
aadbcomponiturex proportione aadc,Sipropor 
tione c ad b. Sumatur enim quantitas a ad c,quæ fit 
d,Sieius;quæeficadbfite.igiturc multiplicans d, 
producit atetipfe b multíplícansě producit c.ipfe ùe 
rodmultiplicanse producat f.Dico quod feft quan 
titas proportionisaad b.‘ideftf multiplicans.b pro* 
ducit a.nam b multiplicans fifaciat g. Quoniam igi- 
tur b multiplicans f facit g, Si multiplicans e produ- 
ct'tc: eritficutfade,itagadc.Rur(usquoniâdmul 
plicans e facit f, Si multiplicans c facit a : erir ficut e 
adc,itaf ada. Jgiturpermutatim,ficutead f,itacad 
a:Sieconuerfoficutf ade, itaaadc. Verum ficut f 
adeoftenfumefteiTe,itagadcIgiturficutgadc,ita . ' ; ' r "•
aadc.quareaeftæquale ipfi g. Verum b multipli- A e I
cans f producit g, igitur b multiplicans fproducita.
quare erit f quâtitas proportíonis a ad b. Et eft f produćtus ex d in e multiplicato, 
hoceftexquantitateproportionisaadc, inquantitatemproportionis cad blgft 
tur proportío a ad b componitur ex proportione a ad c, Si exproportione cad b. 
Quoderatdemonftrandum. Vtautemexemploquoq?hoc quod didîumeft 
fiat manifeftum,incidat inter duodénum Si binû médius quaternus.Díro itaçp, 
quod duodecímadduo proportío eft compofita ex proportione duodeeim ad 
quatuor, Si quatuor ad duo . ld eftproportio fextupla componitur ex tripla,duo- 
decim ad quatuor, Si dupla quatuor ad duo. Si enim quantitates proportionum 
inuicem multïpiicemusjwceft tria in duo, fient fex, qui eft quantitas duodeeim 
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ad duo proportionis quæ eft fextupla, quod propofitum fuerat declarare. Si aute 
qui incidit non fuerit maior minore, SC minor maiore, fed aut econuerib,aut ma 
for aut minor utroq?, SC hoc modo prædiéta compofîtio confequetur. Nam inter 
nouem SC ièx cadatmédius duodecim,utrocp illorum maior.Dicoigitur quod ex 
fubfefquitertia,quæeftnouemad duodecim proportione, SCex dupla quæ eft 
duodecim ad ièx, componitur !èfquialtera,quçeft nouem ad fèx.Quantitas enim 
quæ eft nouem, ad duodecimefttrèsquartæ,hoc eftdimidium SCquarta. Qua- 
títas autem quæ eft duodecim ad fex,eft bínaríus.Sí igitur multiplicauerimus bi- 
ńarium in dimidium SCquartam, fit unitas SC dimidium, quæ quantítas eft ièf- 
quiakerç proportíonís,quam habent nouem ad íex.Símílíter autem fi inter noue 
&Č fex quatuor médius íncídat,ex dupla fefquiquarta SC fubfefquialtera componi 
tur fefquialtera. Rurfus enfin quantitatem duplæ fefquiquartæ, quæ eft nouem, 
ad quatuor multiplicemus,in quantitatem fubfefquialteræ,quæ eft duæ tertiæ, SC 
habebimus unum SC dimidium,quod eft quantitas fefquialteræ,utdiâum eft. SC 
fimiliterin omnibus eadem ratio accommodatur. Con - 
ílat autem ex dicïis,quod fi duorum numerorum datoru 
autmagnitudinum non fuerit unus médius, fed plures 
tnedtj termín! fumantur, extremorum proportio compo 
nitur ex omnium íntermedíorum proportionibus, inci- 
piendoà primo,SCprocedendoadultimum, iècundum 
ordínem fe fequentíum. Duobus enim terminis a b inci 
dant plures uno c d.Dico quod proportio a adb coponi- 
tur ex proportione aadc,SCcadd,SCdadb. Quoniam e- 
nim a ad b componitur ex a ad d,8C d ad b,uti dicftum eft 
fuprà:8Ca ad d componitur ex a ad c,SC cad d.Igitur aad 
b,proportio componitur ex ea quæeft a ad c, cad d,d ad 
b, Similiter autem SC in reliquis oftendetur.

Item in rationali dixit: Verû ficut r 1 ad I d oftêfum eft, 
itaefiequadratumbdadquadratû dq. Quoniam enim
oftenfum eft,ficut r 1 ad 1 d,ita quadratum 1 k ad quadratum 1 d. Sicut autem qua- 
dratum 1kadquadratumd 1,fiequadratum bd adquadratumbq.Oftenfumeft 
enim,ficut k 1 ad 1 d,ita b d ad d q, propter compofitionem. Igitur ficutr 1 ad 1 d,itâ 
quadratum b d ad quadratum d q. Fiat autem ficut r I ad I q,ita b fad fh,utcuncn 
punćłum h ceciderit, quomodocuncp quidem fi pofitum fit,quantum ad confié 
quentiamdemonftrationis nullum affertrationiimpedimentum. Quodautem 
fi quemadmodum in defcriptione fitponatur, femper cadetinter b r,fic declara- 
tur.Quoniamenimficut 1k addk,hoceftad kb,itakr adrb.Sicutergounum 
ad unûjita omniaad omnia:ficut r ! ad r k,ita kb ad r b. Maiorem autempropor- 
tionem habet rl ad rq,quàmrladrh.igitur!r adrq maiorem habet proportio- 
nem,quàm k b ad b r,hoc eft f b ad b r. Euertêti r I ad 1 q,minorem habet propoť 
tionem,quàm b f ad fr.Sienim fecerimus ficutr lad I q,itab fad quandam aliam 
maioremf r,manifeftû inde eftquodf h maior eft ipfa h b. Quoniâenftn often
fum eft,ficut 1 d ad d k,ita d q ad q b,ÔCk b ad b r.Eft autem d q maior ipfa q b.igi 
turl d maior eft ipfa dkjôCk b ipfà br. quare SCI d ipfa b r.Tota igitur Iq maior 
eft ipfa qr.quare SC h fmaior ipfa h b.

Reliquum igitureft, ficut quadratum b d, quodeftdatum, adquadratum 
dq,ita f qadfh. Quoniamenim portioni b f adf h oftenfum eft eandem pro- 
portionemcomponiex proportione quadrati bdadquadratumdq,SCipfîus bf 
ad f q.Eadem uero ei quæ eft b f âd f h eft, SC compofita ex proportione b f ad f q, 
SC ex q f adf h. Compofitaigitur ex proportione quadrati b d ad quadratum d q ’ 
SC ex b fad fq, eft eadem proportion! compofitæ ex b f ad f q, SC ex q fad fh,Si igi

tur
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tur communem in ambabus proportíonem b fad fq auferamus, r cliqua quadra- 

c tí b d ad quadratum dq proportío eadem eft eí quæ eil q f ad fh .& eft datu d f díuí
dere punéto q,Sí facere ficut q f ad datam, hoc eílad f h,fic datum,hoc cíl qúadra 
tum b d ad quadratum dq . Hoc autem fic fímplícíter díčtum,habet détermina- 
tíonem,adhíbítís quæ íftíchabentur problematís : hoc eft,ípfam d b duplam cíle 
ipfius b f,ÓĆ ípfam b fmaíorem eile ípfa f h. Quâtum autem ad refolutíonem, no 
habet determínatíonem,8C eft problema tale.

Duabus reclís datís d b,b f,& ípfa d b dupla ipfius b f,& punčlo h fumpto, in 
b f díuídere ípfam d b punćło q,Sć facere ficut quadratum d b ad quadratum d q, 
íta q fad fh.Vtraqjenimhæcin fine refoluentur,& componentur. In fine quidê 
antedićłum pollícebatur fe oftenfurú, ín nullís autem fcríptís hoc promíflum ín- 
uenírí poteft. Nihil etíam ínuenímus Díonyfod orú, ne quídpíam quídem horu 
attígíífe, uerum putare fierí non poífe, ut ín límma aífumptum perueníatur,atq5 
ídcírco alteram totíus problematís uíam íngreifum eile, quam deínceps confcri- 
bemus. Diodes quídem & ípie ín libro de Pirtjs coniećto ab ípfo,pollícítum fuíf 
feexiftímans Archímedem non feciffè pollícítatíoně,& ípfe perficere aggreffus 
eft,8íeíusepícherímadeínceps defcríbemus. nam &ípfum nuílum habetad af- 
fumptá ratíonem.Símílíter autem euenítDíonyfodoro,quí alía demonfiratíone 
conftruít problema. Inquodam utíqjuetuftolibro (non ením à multorum abftí- 
nuímusínquííítíone) íncídímus ín Theoremata fcripta,quæ quídem ex ptefma- 
tíbus obicurítate magna tenebantunín figuratíone etroremultíplící conftituta, 
quæfîtorum quídem habebant fuppofitíonem, ín parte autem gratam Archíme- 
dí línguam dorícam feruabant, & confaetis Archeó rerum nomíníbus erant ín/ 
fcrípta,ubí parabole fečlío recungulí coní nomínata cíl ,& hyperbole fečtío co- 
ní amblígontj, íta ut ex ípfis íntellígatur. Non ígítur ípfe fuerít, qui quæ ín fine 
promíífa funt,defcríbí fît profecutus. Vnde Ítudíofíus íncumbentes,ípfum quí
dem rationale,utí fcríptum fuít,prqpter errorum multítudínem, ut fupra díáum 
fuit,difficile ínueníenteSjípíam ferè mentem dénudantes,communíus & apertí- 
us quantum fierí potuítdíctío,confcrípfimus. Vníuerfalíter autem primů Theo 
rema fcríbetur,utquod deeodíčlúeft, declaref circa díffínítíones. Deínde&hís 
quæin problematereíbluta funt,accommodabuntur.

Rečladataab,ítemalteraac,óífpacío d,proponaturínab fumendum pun- 
člum,puta e,íta utfitficutaeada c,íta fpacíum dad quadratum e b. Fačlum fit, 

ponatur a c ípfi a b ad angulos rećłos,Sć íunčla c e producaf ín f,et ducatur per 
c æquediftans ípfi a b,ípfa c g, & per b ducatur æquediftans ípfí a c ípfa f b g,có- 
currenscum utraqueharumce,cg,6čcompleaturgh paralîelogrammüm. Et 
pere ducatur kel,æquediftans utríuísharú ch,gf.Ètfîtcontentumfubcg,gm 
æquale ípfí d. Quoníam ígítur ficut e a ad a c,íta d ad quadratum e b. Sícut aute 
e a ad a c,íta cg ad g f. Sícut autem c g ad g f,íta quadratum c g ad con tentum fub 
cg>g£Igítur ficutquadratum cg ad contentum fubcg, gf, íta d ad quadratum 
e b,hoc eft ad quadratum kf.ôi permuta tím. ficut quadratum cg ad d, hoc eft ad 
contentum fub c g,gm,íta contentum fub cg,g fad quadratum fk. Verum ficut 
quadratůcgad contentú fub c g,g m,íta cg ad g m.Ígítur ficut c g ad g m,íta con- 
tentum fub c g,g fad quadratû fk. V erum ficut egad g m, ípfa f g iumpta comux 
ní altítudíne,íta contentúfubcg,gf,ad contentú fub m g,g f. Sícut igít contentS

c g>g f ad contentú fub m g,g f, íta contentú fub c g,g f ad quadratum f k.Igí- 
tur quadratû f k,eft æquale contento fub m g, g f. Sí ígítur circa axem f g deíčríba 
tur parabole per g,íta ut dudlæ æquediftantes ípfi c g poffint íecundum g m ,íp- 
ía íbít per k: SC erít pofitíone data,cum g m fit data magnítudíne,quæ cum g c da
ta contínet datum d. ígítur punčlumkapraturpofitíone datæparabolæ.Deièri/ 
batur ígítur utí díčlum eft,Čí eftoficutí gk. Quoníam rurfus ípacíumh l,æqua-

tur
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tur fpacío cb : hoc cíl contentum fub h k, kl, contento fub a b,b g, Si per b cir
ca inconcurrenteshas h c,cg defcribatur hyperbole, tranfibitper kexconuerfo 
oćlaui theorematís libři fecundi Elementorum conorum Apollônij: Si eritpoip 
tionedata,cum utracą haru 
h'c,cgfitdata.amplius qui* 
dem,Si b pofitione datû eft. 
Defcribatur ut dićlum eft, 
Si efto ficut bk. Igit kapta> 
itur hyperbolg pofitione da- 
tç.Item aptatum eftparabo^ 
læ, pofitione datæ. igiturk 
datum eft,Sieftperpendicu 
Jaris ab ipfo k c ad datam po 
fitiohe ab .Igitur e datum. 
Ç^iôniam igitur ficut e a ad 
datam ipfam a c,íta d datum 
äd quadratum cb.Duorö 
igitur folidorum,quorûba- 
fes hæ,quadratûéb,8id:al- 
titudines uero hæ e a, a c.mu 
tuaproportione habentba- 
iês cum akitudinibus * qua > 
re folida æqualia funt. Igitur quadratû e b fuper ipiâm e a,eil æquale d dato fuper 
ipiàm c a. Verum quadratum b e,fuper ipfam e a,eil maximum omnium fimilù 
ter iumptorum in ipfa b a .quando ipfa b eeft dupla ipfi e a,uti demonftrabitur. 
Ôportetigittirdatumfuper datamnon maius eilequadrato be iùper ipfam e a.

Componetur autem fie. Eflo data rećła a b,Si alla item data a c. Či ípacium da
tum d,Si opus fit fecare ipfam a b, ita ut ficut una pars habeat ad datam a c,ita da 
tum fpacium d ad quadratum reliquæpartis. Sumatur ipfius a b tertia pars ae.L 
gitur d fuper ipfam a c ,aut maius eil quadrato b e fuper ipfam e a, aut æquale et, 
aut minus eo.Siquidem igitur maius eft,non componetur, ut in reïblutione o- 
ftenfum eil. Si autem æquale punâum e, effleiet problema. nam ubi iôlida funt 
æqualia,baies akitudinibus habent mutuæ:Sieritficüteaadac,ita dad quadra 
tum b e.Sí autem minus eft d fuper a c,quadrato b e, fuper ea componetur, hoc 
paćlo. Statüatur a c ad angulos rećłos ad ipfam a b,Si ducatur per c æquediftans 
ipfi a b ipfa c g. Et per b ducatur b f æquediftans ipfiac.educat ad g,Si complea- 
tur parallelogrammum f h,Si per e ducatur k e 1 æquediftans ipfi f g. Quonïani 
igitur d fuper ipfam a c minus eft quadrato e b fuper ipfam e atérit ficut e a ad a c, 
ita d ad minus quidpiam quadrato e b, hoc eft quadrato g k. Efto igitur fieu te a 
ad a c, ita dad quadratum gm ,Süpfid fitæquaïecontentumfubcfifn. Quo- 
niam igitur ficut e a ad a c,ita d,hoc eft contentum fub c f,f n ad quadratum g m. 
Verum ficut eaadac,ítacfadfg. Sicut autem cf ad fg,itaquadratumcf ad 
contentum fub c f,f g. Ergo quadratum čf, ad contentum fub c f,fg,ita conten - 
tum fub cf, fnad quadratum gm : Si permutatim, ficutquadratumc f adcori> 
tentum fub c f,f ri,ita contentum fub c f,fg,ad quadratum g m. Verum ficut qua 
dratum cfad contentumfubcf, fn,itacfad fn. Sicutautem cf adfn, fg com - 
munialtitudirie iumpta ,itacontentum fub cf,fg, ad contentum fub nf, fg. 
Sicut igitur contentum fub cf, f g, ad contentum fub n f, f g, ita contentum 
fub c f, fg ad quadratum m g; Igitur quadratum gm æquatur contento fub 
g f, f n. Siigitur per f circa axemfg deferibamus parabolam, ita utduëîæpofi 
fint iuxta ipfam fn tranfibitper m, deferipta fit, à efto puta m x f. Et quoni >
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am h ! æquatur ipfi a f,hoceftcontentum fub h k, kl, contento Tub a b, bf : fi per 

< bcirca incoincídentes h c, c fdefcrípíerímus hyperboíem,ípía tranfibit per k, per
conuerfionem oćlaui theorematis feciindi Elementorum conicorum Apollonij* 
Defcribatur, & efto puta b k fe-

tento tub 1 t,tn æquatur qua' 
dratum fx, hoceft quadratum ' 
b o,propter parabolam. Vt igit 
o a ad a c, ita fpacium d ad quadratum b o .Sumptum eft igitur punefium o, qtio 
problema perficitur.

Quodautemípía beexíftéte dupla ípfius ae, quadratum be iuper ipfam eä 
maximu fit omniu fîmiliû fumptorû fuper ipfàm b a, hoc padlo demonftrabitur. 
Efto enim ficut in refolutione rurfus redla data ad angulos reclos ípfa a c ipfi a b, 
& iunéla c e educatur, Sć concurrat lineæ æquediftanti ductæ per b ipfi a ein pü 
ćło f:óć per punćła c,fducantur h f,c g,arquediftates ipfi a b :& producatur ca ad 
h,óć huicducaturæquediftanskel perpunćlum e,óćfiatficut eaadac, ita eon- 
tentum fub cg, gm adquadratum e b. Jgitur quadratum e b fuper ipfameacrit 
æqualecontento fub cg,g m fuper ipfam ac, eo quodduorum folidorum bafes 
altitudinibus mutuo afficiûtur. Dico igitur, contentum fub cg, g m fuper ipfam 
a cmaximû eile omnium fimilíum fuper ípíam ba fumptorú. Defcribatur ením 
perg,circaaxem fg parabole, itautduélæ poffîntiuxtaipiàm g m,ípfa tranfibit 
per k,fícutín refolutione oftenfum eft,fić ípfa edućłaconcurretipfi hc aequedí* 
ftantí diametro fećłionis exuígefimofeptímo theoremate přímí librí Apollontj 
Elementorů conícorú. Educatur itaq?,Sć concurrat ín punćło n,8ć per b circa in- 
coíncidenteshas nc,cgdefcríbaturhyperbole, quæ trâfibitperk, ficutíínrefolu 
tíone dídlumeft. Peruenerítígítur, putab k, óć ipfi fg producflæ ponatur gx æ- 
qualis,Sćiungatur x k, Sć producatur ín o. Confiât ígítur, quod cótíngít parabo
lam ex conuerfione trígefimí quartí theorematis přímí librí Elementorum coni 
corum Apollontj : quoníam bedupla eft ípfius e a. fičením fuppofitum eft : hoc 
eft ípía kf ípfius k h,8ć tríangulus o h k fimí lis eft tríangulo x f k,Sć ípfa x k dupla 
erít ípfius k o,8ć eft ípfa x k dupla ípfius k ptquía ípía x f dupla ípfius x g. óć quia

Pg

cans parabolom punćlo x,óć ab 
ipfo x ducatur x o p perpendícu 
larís ad ab, Sć per x ducaturæ- 
quediftásípfiab,ipfarxf quO' 
ntâ itaep b xkefthyperbole, ÓĆ 
ipfe h c,c f incoincidentes,Sć du 
ćłx æquediftantes r x, x p ipfis 
ab,b f: contentum fub rx p eft 
aequale có tento fub a b, b f. qua
re r o eft æquale o f. Si ígít ab ipz 
fo c iungatur ad s rećła, tranfibit 
per o. peruenerit, Sć efto c o C 
Quoníam igitur ficut o a ad a c, 
ita o b ad b fi hoc eft c f ad f f. Si' 
eut autem c f ad f f, ita f n cornu« 
ni altitudine fumpta contentum 
fub cf,f n, ad contentum fub ff, 
f n. Igitur ficut o a ad a c,ita con, 
tentum fub cfifn ad contentum 
fub ff,fn. Sed contentum fub 
cfjfneft æqualefpacio d, 6ćco'
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p eił æquediftans ipfi k f, igitur o k eft æqualis ipfi k p. Igitur o k p contingens 
hyperbolem,6ćconiunćia ÓČ collíbrata cum íncoíncídentíbus in duo æqua diufi ®
ditur .applicatur igitur ipfi hyperbolæ, per conuerfionêtertfj theorematis fecun- 
dilibri Elementorum conico 
rû AppoIIonij. Applicabatur 
autem ÓĆ ipfi parabolæ fecun 
dum idem k. Igitur parabola 
applicatur ipfi hyperbolæ in 
pûéîo k. Intelligatur igitur SC 
hyperbole producfta,puta ad 
t,SC famaturinab quodlibet 
punćlum f, & ducatur per f 
ipfarfy æquediftans ipfi k 1, 

concurrat cum hyperbole
in pacte TjSCducatur per t ip 
fa z t q æquediftans ipficg. 
propter hyper bolen igitur SC 
incoincidêtes, erit ż y æquale 
ipfi c b : ablato c f communi, 
fit z fæquale f g : SC idcirco re- 
čía ab ipfo c ad q produćła 
permeabitperf. permearit, SC 
fit puta c f q : SC quoniam qui 
dratum u q eft æquale conten 
to fub q g, g m propter para > 
bolen: quadratum tq minus 
eft contento fub q g,g m. Fiat 
igitur quadrato t q æquale co- 
tentum fub c g, g w. Quoniâ 
igi tur eft ficut s a ad a c, ita c g 
adgq.Item ficutcgadgq,ip- 
fa g w comuni altitudine fum- 
pta, ita cotentû fub c g,g w ad 
cótentum fubqg,gw:ÔCad Ç' 
qualeilli quadratum q t, hoc 
eftipfius b f. Cótentum ergo 
fub q g,g a; fuper ipfam fa,eft 
æquale contento fub cg, gw 
fuper ipfam c a. Cótentum uc 
ro fub cg,gœ fuper ipfam c a,
minuseft contentofub cg,gm fuper ipfamca. Quadratum igîturbfiùperipu 
fam fa, minus eft quadrato b e fuper ipfam e a, Similiter autem oftendetur in O' 
mnibus punďtis fumptis inter punćla,e,a. Verum fumatur inter puncta e b pun 
âum s • Dico quod Sćhoc modo quadratû b e fuper ipfam e a,maius eftquadra> 
to b s,fuper ipfam s a.Eifdem enim præparatis,ducatur per s ipfa s r æquediftâs 
ipfi kl,6ć concurrat cum hyperbole in R.concurritenim eipropterea,quod a> 
quediftanseftíncoíncídentííóč ipfar b dućła æquediftans ípfiabper r cocurrat 
ipfi fg eduâæ in pflćto b. SC quoniâ rurfus proptet hyperbolem ipfum c h eft æ- 
quale ipfi a g,rećta ab ipfo c ad b íunčta permeabit per s.Permearir,et fit puta e s, 
b .Et quoniârurfus propter parobolen quadratû a b æquaturcôtentoîub b g, 
gmterit quadratum r b minus contento fub b g, gm 4 Fiat contentum fub b g, 
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g a æqualé quadrato r b.Quoniâ ígítur eft ficuts a ad a c,ita cg ad gb. Verum fî- 
eut cg ad g b,ita commun! g « altitudine fumpta, contentum fub c g,g ta ad con 
tentum fi.ibbg,g&> ,hoceft ad quadratum r b,h oc eft adquadratû b sJgimrqua 
dratum b s fuper ipfam s a.æquatur contento fub cg,g u fuper ipfam c a, & con
tentum fubcg,gmmaius contento fubcg,gœ. ígítur quadratum be fuper ea 
maïus eft quadrato b s fuper s a. Šimílíter autem oftendetur in omnibus punchs 
inter e bpunćłaiumptis. Oftenfum eft autem &Ć in omnibus fumptísínterea,óč 
in omnibus fumptísínter eb. Omnium ígítur ínípfaab fimílíter fumptorum 
maximumeftquadratumbe,fuperipfame a,quando ipfa be dupíafit ípfius ea.

Cognofcere aut eft opus,&eaquæfequuntur feeundum dídam defcríptío- 
nem . Quoníam ením ofteníum fuitquadratum b f fuper fa, & quadratum bs 
fuper s a,mínus eile quadrato b e íuper ea,fierí potefhutípacío dato,quod fitíu- 
per datam mínus quadrato be fuper e a, per duo punda diuífaipfaab,problema 
fiatexpríncípío.Hocauternfieqfiínteílexerímus circa díametrum qg deícríptá 
parabolam,íta utdedudæ poíTíntíuxta ipfam g œ. talís ením parabola tranfito- 
mamo perr.Sť quoníam neceífarío ipfam íncídítín cn arquedíftátem díametro, 
conftatquod fecat hyperbolenínalío pundo fuperíore ípfo.k, fícutiíftícínt,Sć 
perpendicularís duda ab ípfo r ad ipfam a b,utí íftícrs fécat ipfam a b pundo s, 
íta ut pundum s fa cíat problema, & fiat quadratum b s fuper s a æqualequadra- 
to b s fuper s a uelutí ex prædidis demonftrationíbus patet. Quarecúduo pun- 
da poflínt ín ipfa b a fumi quíbus perficeretur quæfitû, licet utrum líbuerít cuíqj 
accípere,autpundum ínter e b,aut quod fit ínter ea. Síquídem ením quod ínter 
e b,ut dídum eft,parabola deferípta per punda g t ín duobus pundís íecante by 
perbolen, id quod propínquíus fuerítípfi g, hoc eft axí parabolæ, ínueníet íd 
quodeft ínter eb:uelutiíftíc r ínueníts. ídquodremotíuseft,ínuenítidquodeft 
ínter e a,uelutí íftíc ípfum t ínuenít ípfum f.

Vníueríaííter qui dem ígítur fie refolutum eft, 8čcompofitum problema. Vť 
autem ÓĆ uerbís Archímedís accommodetur, íntellígatur utínípía determinací 
defcríptíonedíametros fphæræiftadb, &quæ ex centro ífta bf, ÖCdataf h. De- 
fcendímus ígítur in hoc, díxít, Secare ipfam d f feeundum q,hoc pado,ut fr
eut q f ad datam, íta datum ad
quadratum qd. Hocautem fim 
phcíter dídum, habet determí - 
natíonem . Sí ením datum fu
per datam maíus fuerít quadra
to d b fuper b f,tunc fierí no po- 
teftproblema,utí oftenfum eft. 
Sí autem æquale pundum b fa 
cíebat problema, & hoemodo 
níhíl pertínebatad Archímedís 
expríncípío propofitíonem. 
Sphæra ením hoemodo non di
uideretur ín proportíonem da
tam.Simpliciter ením dídam habebat determínatíonem. Addítís autem his pro- 
blematíbus íftíc exíftentíbus,f:ílícetduplam eífe ipfam d b ípfius b f, & hoc, ip. 
íamb fmaíoremeffe ipià fh, non habet amplíus determínatíonem. nam quadra 
tum db datum,fuper fh datam,mínus eft quadrato d b fuper bf, quia b fmaíor 
eftipfa fh.quod cum effet,oftendimus tune pofte problema,Sćindetunc prouc- 
níre. Anímaduertendum eft autem,& hæc quæ ab Archímede dida funt, confo 
narehisquænosreiôluimus. Primům quídem poftfuam refolutionêuniuerfa- 
lítcr ídín quod íncídít proferens, díxít, Oportet datam df fecare,Sć facere ficut q f 
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addatairrita datum ad quadratum d q . Deinde dicens tanquam unfaeríalíter di- 
cftumhabeat determinationem : adiectis autem problematíbus ab eo inuenris, 
hoc eftipfam d b duplam eflê ipfîus b f,6č ipfam b fmaiorem ipfa f h,non ampli * 
us habetdeterminationem magisparticularê. Refumítproblema,Súdicít, quod 
eft taie problema hocrDuabus rećtis datís his d b,b f,&ípfa d b dupla ípíius b f, 
óć puntfto in b f ipfo h,fecare ipfam d b pûéto q,non iam licut prius ipfam d f di
cens,ied d b oportere diuidi, propter id quod nos fuprà demonftrauim us, quod 
ípfeínfpícíebat duo punćtafumptaeilein df,quæfacerentproblema;unum qui 
dem inter d b,alterum uero inter b f, quorum quod eft inter d b ad propofitionem 
ex príncípío pertinebat.

Hæcigitur confentaneauerbis Archimedf's,prout potuimus,apertè defcripft 
mus * Quoniam autem, ut prçdidtû eft, Dionyfodorus nullo pacfto deicriptisin 
fine ab Arch« mede prænunciatis íncídens : adníxus autem ad inuenienda, quæ 
non expofita effenqalíam uíam íngreffus totíus problematís,confcrípfit haud in 
dígnum ínuentíonís modům neceiïârium: quem exíftímauí oportere iftís conne 
óere fídelíter, quantum potuímus.nam SCípíénímía hominum negligentia ma- 
gnam demonftratíonum partem multítudine errorum deletam habens, in omni 
bus quíbus nos íncídímus ícriptís ferebatur.

H O D V S DIONYSODORI.

DAtam fphæram piano íta íecare, utportiones eíus habeantínuícem propoť 
lionem datam. Efto data fphæra, cuíus díametros a b, proportío data 
quam habcatc d ad d e. Oportet ígitur fphęram piano ereíto ad ipfam a b fecare, 

itaut portío cuíusuértex a,ad portíonem cuíus uertex b,habeat proportionem, 
quam habet c d ad d e. producatur b a in fibćponatur a fdimídía ípíius a b. & quá 
proportíonemcehabetadde,habeateamfaad ag, & fit ípfa a g ad angulos re* 
ťftos ad ipfam a b, fix- 
matur a h media propor 
donalis iftarum a f,ag. 
ígitur a h maíor eft ípía 
ag,8čcircaaxemfb per 
f deícríbatur parabole > 
íta ut dedučhe poílínt 
íuxta ipfam ag, quæ i* 
bit per h, quoniam con- 
tentum fub fa,a g eft ç- 
qualequadrato a h. De- 
fcríbaf itac^, & fit puta 
fh k, Óćper b ducat k b 
æquediftans ípfi a h, Sč 
fecet parabolam pútfto 
k,& per g circa íncoíncí 
dentes has fb,bk deferí 
batur hyperbole , quæ 
díuídet parabolen inter 
h k: íecetin punefto 1, SĆ
ducatur ab l perpendícularís ad ab ípfa I m: 8č per punćła g, I ducantur ípfi a b æ- 
quedíftantes g n,l x. Quoniam ígitur ípfa g I eft hyperbole, & incoïncidences íftg 
ab,b k,etæquediftantes ípfis a g,g n,iftæm 1,1 x,eritcontentûfiib ag,g n æquale 
contento fub ml,Ix, exoôauotheoremate librifecundi Elementorum conico- 
rum Apolloníj » Verum ipia gn eft æqualis ipfî ab,&fipfâlxipfi mbXon- 
tentum ígitur fub 1 m, m b, eft æquale contento fub g a, a b. Et quia contentutn 
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fiib extremis æquatur contento fub medijs,quatuor redæ proportionales funt. 
Erít ígitur ficut quadratum 1 m ad quadratúg a,íta quadrature a b ad quadratum 
b m.Et quoníampropter parabolen quadratum 1 m æquatur contento fub fm, 
a g. erít ergo ficut fm ad m Lita m 1 ad a g.Sícutergo príma ad tertíam,ítaquadra 
tum primæ ad quadratum iêcundæ quadratum fecundæ ad quadratum ter- 
tiæ.Sicutergo fm ad a g,íta quadratum Im ad quadratum g a. Verum ficutqua- 
dratum 1 m ad quadratum a g,ítaoftenfum eft quadratum ab ad quadratú b m. 
ígitur ficut quadratum a b ad quadratum b m,íta f m ad a g. Verum ficut quadra 
tuma b ad quadratum bm,íta círculus cuíus quæ ex centro eft pqualís ípfi abad 
círculum cuíus quæex centroeft æqualis ípfibm. SĆficut círculus cuíus quæex 
centro eft equalís ípfi a b,ad círculum cuíus quæex centro eftæqualisipfi b m,íta 
f m ad a g. Conus ergo baiêm habens círculum cuius quæ ex centro eft æqualis 
ípfi a b,altítudínem uero ípfi a g,æqualis eft cono haben« bafem círculum,cuíus 
quæ ex centro æqualis eft ípfi b m,altítudínem uero ípfi f m. Nam coni quorum 
baies contrario altítudíníbusaffícíútur, funtæquales. Verum conus habens ba
fem círculum cuius quæ ex centro æqualis eftipfi ab, altítudo autem ípfifa,ad 
cónumbafim habentemeandem, & altítudínem ípfam ag,fehabet ficutfaad 
ag,hoceftcdad ed.Quoníam ením bafes eafdemhabent, adínuícem íehabe- 
bunt ficut altítudínes eorum. Conus ígitur bafim habens círculum, cuíus quæ ex 
centroæqualis eftipfiab,altitudinemueroæqualem ípfi f a,adconumhabentê 
baiêm círculum cuíus quæ ex centro æquaturípfi bm, altítudínem ueroípfam 
fm,eftfîcutceaded. Verum conus habens baiêm círculum cuíus quæ ex cen
tro æqualiseft a b , altítudínem uero ipfam fa,eft æqualis fphæræ : Sć conus ba
fim habens círculum cuíus quæ ex centroeft æqualis ípfi b m, altítudínem uero 
f m,eft æqualis portioni fphæræ cuíus uertex eft b: altítudo uero b m,ficuti dein- 
ceps oftendetur.igitur fphgra habet ad dicfiâ portïonem,eam proportionê,quam 
habetceaded.&díuídentíportío cuiusuertexefta, altítudoautem am, ad por- 
tíonem cuíus uertexeft b,altítudouerob m, eam habet proportíonem,quam cd 
ad d e .Planum ígitur perduáum per ípfam I m erečíum ad a b iêcat fphæram in 
proportíonem datamrquod erat facíendum.

Quod autem conus bafem habenscírculum,cuíus quæexcentro eftæqualis 
ípfibm,altítudínem ueroípfam fm,æquatur portionifphæræcuíusuertexb,et 
altítudo m b,hocpačto demóftrabítur. Fiat ením ficut fm ad m a,íta omad mb. 
ígiturconusbaiêm habenseandem cum portíone,altítudínem uero ípfamom, 
æquatur portioni. Etquoníam ficut fm ad m a,ítao m ad m b.SC permutatím, fi
cut fm ad m o,íta a m ad m b. Verum ficuta m adm b,íta quadratum p madqua 
drátům m b:Sč íta círculus cuíus quæ ex centro eft æqualis ípfip m,ad círculú cu
íus quæex centro eft æqualis ípfi m b,. Sícut ígitur círculus cuíus quæ ex cêtro eft 
æqualis p m,ad círculum cuius quæ ex centro eft æqualis ípfi b m,ita m f ad m o. 
Sicígitur conusbafem habens cirçulum, cuius quæ ex cêtro æqualis eftipfimb, 
altítudínemuero ipiammf, æquatur cono habendbafim círculum, cuius quæ 
ex centro eft æqualis ípfi p m, altítudínem uero ípfam m o. nam bafes eorum al- 
títudíníbus contrario afficiuntur. quare & portioni eft æqualis.

MODVS DIOCL1S.

SCribit autem &Diodes ín libro de Pirijs,primům hæc dicêstlnlibro de iphæ 
ra Si cylindra Archimedes demonftrauit, quod omnis fphæræ portio æqua
tur cono baiêm habend eandem cum portíone, altítudínem uero rccfiamquandä 

habentem proportíonem ad perpendicularem duêîam à uertice ipfius portionis 
ad bafem,quâutracpfimuleaquæ excentra,Sêquæ permutatím habetur,ad por 
tíonem perpendícularís, ad perpendicularem permutatæ portionis. Vt fi fphæra 
fit a b c,& fecetur piano quodam circule circa diametrum c d conftituto, & diame

tro 
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tro ab,ext’ftente centro c:Si fecerimus ficuti utracp fimul e a ,fa ad fa, ita g fad f b- 
Item fícut utraque firnu! e b,b f ad f b ,ita h f ad f a. Oftenfum eft portionem c b d 
fphæræ,aequalem effe cono,cuius bafîs quidem circulas circa diametrum cd eon

ftitutiis,a!titudo ueroipfa fg. Etportionemca dæqualem eite conc habentieâ> 
dem bafem,altitudinem uero hf,

Propofiro i ta qp fibi hoc, datam fphæram piano iècare, ita ut portiones fphæræ 
adinuicem habeantproportionem datam,cóftruensea quæ funtdida, ait:Pro- 
portio igitur data eft coni bafis.cuius eft circulus circa diametrum c d, altitude ue 
ro ipfa f h,ad conum cuius bafis efteadermaltitudo uero ipfa f g. Etenim hoc de- 
monftratum eft: coni, qui in eadem baie confiftunt adinuicem ie habent ficut 
eorum altitudines : igitur proportio h fad f g data. & quia eft ficut h fad fa,ita u- 
traq? firnu! e b,b f ad f b : diuidêti,ficut h a ad a f ita e b ad f b .Eadem ratione ficut 
gb adfb,itaipfa eadem reda adipfam fa- Padu eft igitur problema ta!e:Reda 
ab pofitionedata, &£ duobus punftis ab datis,Sć data e b, fecare ipfam a b půdo 
f, Sćadijcere hash a,bg, ita ut portio h fad fg fitdata. Iterh ficut h aadaf.itada* 
ta reda ad ipfam f b.Sicutautem g b ad b f,ita ipfa data l ečía ad ipfam fa.Hocau 
tern deinceps eft demonftratum. Archimedes enirn longius hoc oftendens ,Sć fic 
in alterum problema abigit, quod no demonftratin libro de fphæra &C cylindro.

Reda ab pofitionedata,8ćduobus pundisabdatis,Sć proportionequâha^ 
bet ipfac ad ipfam d, diuidereipfamabpůdoe,8ćadíjcereei hasf a,gb,itautfit 
ficut c ad d,ita fe ad eg.Item fîtficütfa ad a e,íta qupdam reda data ad b e:& ficut 
g b ad b e,ita eadem reda data ad e a fadurrt fît. et ipfi a b ad angulós redos adda- 
tur h a k,l b nr Sć ipfi redæ datæ ponatur utraqjæqüalis a k,bm,&ć iundæ hæk e> 
e m educan tur ad I, h. lungatur autem Sć km, Sćducatur perl ipià 1 n æquediftans 
ipfi a b,8ć per e ducatur x e o p, atquedíftans ipfi n k. Quoníam igitur eft ficut fa 
ad ae,ita m b ad b e,hoc enim fupponitur.ficut autem m b ad b e,ita h a ad a e,pro 
pter fimilitudinem tríangulorú. Sicut ergo faad a e, ita h a ada e. Igitur fa eft X' 
qualis ipfi h areadem ratione Si b gipfi b 1. Et quoníam eft ficut utracp firnu! h a, 
ae, adutrâq; firnu!m b,be,itautracp fimul ka, a e,adutramcpfimullb,b e. utrą* 
que enfin earum proportíonum eadem eft ei qug eft a e ad e b.Contentum igítfir 
fub utraep fimul h a,a e,8č fub utraqj fimul 1 b,e b,atquatur contento fub utraque 
fímulka,ae:Sčutracpfimulmb,be.Ponaturípfi kaæquaîisbariiutraqjar,bf. 
Quoníam igitur utraque fimul h a,a e,æqua!is eft ipfi fe : utracp autem fimul 1b, 
beæqualisipfieg:S>iutracpfimulka,aeæqua!isipfire: Sdítraq; fimul mb,be 
tequaíis ipfi fe.Et oftenfum eft,contentum fub utracp fimul h a,a e, & utraque ffi 
mullb,b e,effeæqua!e contento fub utracą fimul ka,ae, Si ütraq? fimul m b, b e* 
Contentum igíturfubfe7ega:quaturcontento fubre,e s.Propterhocquando

rca^
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r caditinteràftunc fexterius ipfo g cadet,SCecouerfo.Quoniam igiturficutcad 

< d,ítafeadeg.Sícutautemfead e g,ira contentum fub fe,e g ad quadratum e g,
Sícut ergo c ad d,ita contentum fub f e,e g ad quadratum e g. Contentum autem 
fub f e,e g oftenfum eil eflè X' 
quale fub r e,e s. Eft igitur fi- 
eut c ad d, ita contentum fub 
r e, e s ad quadratum e g. Pona 
turipfi beæqualisipÉeo, SC 
iunćła b o educatur utrinque, 
& à punćhs fr dućłae ad angu 
losrećtos hæ ft, r y coneuť 
rant eí in pSĆhs y t. Quoniam 
igitur per b datum, ad pofitio- 
né datam a b d ućła eft t y, faci- 
ens angulum datúhunc ebo 
dimidium rećli,ipfa t y erit po- 
fitione data. Et à datis r f pofi
tione, h æ r y, t fd ucftæ fècan t ea 
punćhs ty.Igitur SCpun^at, 
y data.quare et ipfa t y data,po
lîtione SC magnitudïne. SC quia propter fimilitudinem triangulorum e o b, ft y 
eft, ficut t b ad b o,ita fb ad b e:8Ccôponenti, ficutt o ad o b,ita fead eb. Verum 
ficut b o ad o y,ita b e ad er.Igitur per æquam ficutt o ad o y, ita fe ad er. Verum 
ficut toàdo y, óćfeader,itacontentumfub toy,ad quadratumo y. Sicutau
tem fe ad e r, ita contentum fub fe,e r ad quadratum er. Sicut ergp contentum 
fub to,o y ad quadratum o y,ita contentum fub e f er,ad quadratum e r.Et ficut 
ergo contentum fub to,o y ad quadratum o y, ita contentum fub fe, er, ad qua
dratum e r.Et permutatim,ficut contentum fub t o,o y ad contentum fub fe,er, 
ita quadratum o y,ad quadratum er.Quadratum autem o y duplum eft quadra 
toer. qUandoquidem &quadratumobduplum adquadratum be.Igiturcon- 
tentum fub to,o y,duplum eft contente fub fe,er. Contentum autem fub fe,er 
oftenfum eft habere ad quadratum e g eam proportionem, quam habet ipfa c ad 
i pfam d.Et quadratum e g æquatur quadrato x o.nam utraq? e g, x o eft æqualis 
utriqj fimul l b,b e. Igitur contentum fub t o, o y habet ad quadratum x o eâ pro
portionem, quam habetduplaipfius cadipfam d.Proportío autem dupkę ipfius 
cadipiam d dataeft.Igiturcontenu iùbto,o y,adquadratum xoproportio da
ta. Si igitur fecerimus ficut d ad duplam ipfius c,ita t y ad aliam quâdam,puta u. 
fîCcircaipfàm ty defcribamusellipfim, id eft fèclionê coniacutiaguli,ita utdedu 
cftæ in angulo fub x o b, hoceft in dimidio rećlipoffintea quæiuxta u deficien - 
tíá.fimílí contento fub t y, SC u tranfibit per x per conuerfionem uigefimi theore- 
matís přímí libri Elementoru conicorum Apollom), defèribatur, SC fit puta y xt. 
Punćtum igitur x applicaturelIipfipofitionedatæ.Et quoniam ipiàlk eft dra- 
gonialisipfiusnm,parallelogrammumeritcontentum fubnxp æqualeconteti 
to fub a b,b m. Si igitur per b circa íncoíncídentes has h k,kmdefcripiêrimus hy- 
perbolen, ipfa tranfibit per x,SCerit pofitione data,quia b punćium pofitione da 
tum eft. SC utraq? harum a b,b m.Etquiahæh km íncoíncídentes deferiprę funt, 
Sć efto puta x b.igitur punCîum x aptatur hyperbola? pofitionedata?. Apcabacur 
autem SC ellipiî pofitionedatæ. Igitur puncîum x datum, SC per pendícularís ab 
ipfo xe.igitur e datum.Et quoniam eftficut m b ad b e,ita fa ad a e.ôCa e data eft: 
igitur a fdata,ÔCeadem ratione ipfa g b data.

Componítur autem hoc modo. Sicut enfin in eadem deftriptione,efto data re 
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da a b,quamoporteat diuidere, et altéra data a krproportio data fit cad d. ducatur 
jpfi a b ad angulos redos ipfa b m,æqualis ipfî a k:ÔCiungatur km,SC ponatur u- 
tracp ar, b s æqualis ipfika.àpundis r fducantur adangulôs redos hæ r y,ft. Et 
adpundum bconftítuatur dímídíumředí anguli fubabo, SCedudaboin u- 
tráq; parté,díuídatípfas ft,r y,pundis ty:SC fiat ficut d ad duplâipfîus c,ita t y ad 
ipfam u. SC circa t y defêribat ellipfis, ita ut edudæ in dimidïo redi poffînt ea quæ 
adiaceant ipfi u deficientia fîmili contento iub t y, SC u. Et per b circa íncoincíden 
tes has a b,k m defcnbatur hyperbole b x, fecans elltpfim in x:8C ducatur ab x per 
pendicülahsxeadipfamab, SCeducatur inp,ÔCperx ducatur æquediftansipfî 
a b ípfa 1 xn,8Cedudàntur ka,m b ad l,h:8Cipfa m eiunda, educatur SC concur- 
rat ipfi k n in h. Quoniam igitur b x eft hyperbole, SC incoincidentes hæ h k,k m, 
contentùm fub n x, x p æquatur contento fub a b,b m,per oćłauum theorema fe- 
cundi libri Elementorum conicorum Apollontj. Idcirco ipfa k e 1 reda eft.Ponaf 
ttaqjaf æqualis ipfi h a, SC ipfa b g ipfi 1 b.Quoniâigit eft ficut dupla ipfîus c ad ip 
fam d,íta ipfa u ad t y. Sicut autem ípfa u ad t y,ita contentùm fub t o, o y ad qua> 
drátům x o, pér uigefimum theorema přímí libri Elementorû conicorum Apollo 
ntj. Et ideo fie Ut dupla ípfius c ad ipfam d,íta côtentû fub 10,0 y,ad quadratû x o. 
Et quoniam eft ficut t b ad b o,ita f b ad b e : SC componentí, ficut t o ad o b, ira fe 
ad e b. Verum ficut b o ad o y,ita b ead er.Per æquam ígi tur, ficut to ad 0 y,ita fe 
adèr.Sicut ergo contentumfubto,oyad quadratum oy, itacontentùm fiibfe, 
r e ad quadratum e rrSCpermutatim, ficut contentùm fub t o,o y ad contentû iub 
fe,e r,ita quadratum o y ad quadratum e r. Verum quadratum o y ad quadratum 
e r duplum eft, quia SC quadratum b o ad quadratum b e.nam b e æqualis eft ipfi 
e o,quía uterc^ angulorum ad bSC o eft dímídíum redi. Igitur cotentùm fub t o, 
o y duplum eftcontento fub fe,e r. Quoniam igitur oftenfum eft, ficut dupla íp
fius c ad ipfamdjita contentùm fub to,oy, ad quadratum x o, 8C antecedentium 
dtmidia. Sicut ergo c ad d,ita contentû fub r e,e fad quadratû x o,ÔC ad quadratû 
e g,cum x o æqualis fît ipfi eg, quia utraep earum eft æqualis utricp fimul 1 b, b e. 
Quoniam igitur eft ficut utraqj fimul h a, a e,ad utramq? fimul m b,b etfîc utrâqj 
fimulka,ae,adutramqp fimullb,be. Vtracpenim earum proportionum cftca- 
dem proportion! a e ad e b.Contentùm igitur fub utraep fimul h a, a f, SC utraque 
fini ul 1 b,b e æquatur contento fub utraep fimul k a, a e, SC utraep fimul m b,b e» 
Verum utricp fimul h a, a e æqualis eft ipfa fe: SC utricp fimul 1 b,b eæqualiseftip 
fa e g.utricp fimul k a,a e æqualis éft ipfa r e : utricp fimul m b, b e æqualis eft ipfa 
ef.Čontentum igitur fubfe, egæquaturcontento fubre, es. Verumficut c ad 
d,ita contentùm fub re, e s ad quadratum e g. Etficut cad d, ita contentùm fub 
fe,e g,adquadratumeg.Verumficutcontentùm fubfe,egad quadratum e g, 
ita fe ad eg, 8Cideoficutcad d, ita f e adeg.Etquoniameftficutmb ad be,ita 
h a ad a e,SC h a æquatur ípfí f a. Sicut ergom b ad b e,ita fa ad a e. eadem ratione 
ficut k a ad a e,ita g b ad b e.Reda igitur data ipfa a b, SC altéra itê data ka,SC pro- 
portione c ad d,fumptum eft in ipfa a b quoddam pundum,puta e, 8C adiedæ re 
dæ hæ f a,g b: 6c fada eft f e ad e g in data proportio ne. Item ficut data m b ad b s, 
ita f a ad a e.Sícut autem ipfa ka data ad a e,ita gb ad b e : qùod fuerat faciendum.

His igitur ita demonftratis,poteft data fphæra fècari in proportionem datam, 
hoemodo. Efto enfin datæ fphæræ diamètres a b y proportio autem quam o- 
pus fit partes fphæræ inter fehabere;, fît c ad d, centrum fphæræ fît c : SC fumatur 
in a b pundum f,8C adtjciantur ga,h b,ita ut ficut c ad d,ita fitg f ad f h.Item ut fît 
ficut g a ad a fiita e b data ad b E ut autem h b ad b f, ita eadem data e a ad a f. Hoc 
autem quo pado fieri poiïït,prius demonftratum eft. SC per ipfum f ducatur k f t 
ad angulos redos ipfi a b,8C per kl planum perdudum eredum ad ipfam a b fe- 
cetipfam fphæram. Dico itacpr eas fphgræportioneshabereùiLricem proportio-
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nem quæ eft c ad d.quoniam enitn eft ficut g a ad a f,ita e bad b f.componenti,fi- 
cutfgad f a, itautraquefimuleb,b f,adbf. Conus igiturbafêm habês circulum 
circa diametrum k 1,ÖC altitudinem fg, æquatur portíoní iphæræ bafem eandem

habend, altitudinem autem f a. Rurfus quoniam ficut h b ad b f, ira e a ad a f. ÓĆ 
componenti,ficuth fadb f, itautracp fimule a, a f ad a f. Igitur conus bafem ha
bens drculum circa diametrum k,altitudinem ipiam fh,æquatur portioni fphæ- 
ræ eandem bafem habend, SC altitudinem ipiàm b f. Quoniam igitur dićti coni 
eadem in baie confiantes,habenturínuícem ficut eorumaltitudines,hoc eft ficut 
h f adfg, hoceft cadd.Pórtíonesígítur ipfiætæ inuicetnhabent proportionem 
datam, quod initio fuerat faciendum.

Quo autem padlo per punclum datum deíčríbí circa datas íncoíncídentes hy
perbole debeať, hoc modo oftendemustquoniâ non inde ponítur in conicisEle 

atqualeipfi b f, SC diuidens eam in datam proportionem pundto h, SCin d b fir
mens

mentis. Sint duæ rectæ c a,a b complexe quem 
cuncp angulum ad a,SC detur pundlum quod- 
dam puta d,SCproponatur per d circa incoinci 
dentes has ca, a b delcribere hyperboîen. iuo» 
gatur a d, SC ducatur a d e, SC ponatur ipfà d a p- 
qualis ipfi a e, SC ed ucatur per d ipfà d f arquedt 
(tans ipfi a b, SC ponatur f c æqualis ipfi a f, SC 
tungac c d,SC educatur ad b:SCquadratû c b fit 
æquale contento fub d e,eg: SC edućła a d circa 
eam defcribat hyperbole per d, ita utdedudæ 
po flint ea quæ iuxta e g addêtia firmle cotento 
fub de,eg.Dico quod hyperbolædefcriptæ fût 
(ncoincidêtes c a,a b. Quoniâ em d f eft æque- 
diftâsipfib a.SCipfacf æqualisipfifa: igit cd 
ęft yquaïis ipfi d b.Igit quadratû cb quadrupla 
eft quadratô d c,& quadratû c bæquât conten- 
tofubde,eg.Igithæca,ab funt íncoíncíden
tes ipfi hyperbola, per primům theorema fecû- 
dilibriElementorum conicorum Apollonij.

JN COM POSITION EM Q_VâRTI. 
IN compoiîtione autem producens diametrû 

fphæræ ipfam d b, SC ponens dimidium eius
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mens q,ita ut fit ficut qf ad h f,ita quadratum b d ad quadratum d q, 8Ć eadem ap 
parans quæ prius dicit, quod fiat fîcututracp fimul kd,d q ad d q, itar q ad qb,óć 
ponič ipfum r inter h f. Quod autem hoc fie habeatur,eft oftendendum .Quoni. 
am enim ficut utraque iïmul k d,d q ad d q ,itar q ad q b, diuidenti erit kd ad d q, 
ficut r b ad q b. Et permutacím,ficut k d ad r b, íta d q ad q b. Verum d q maior eft 
ipfaq b.ígítur kb maior r b, hoceft fb ipfa bnquarepunctum r inter ipfum b Sć 
fcadet. Quod autem Sć extra h,fimílíter oftendetur eis quæ in reíbíutíone præcefi 
fcrunnin tota theorematís compofitíone.Collígítur enim, quod eft ficut r q ad q Í, 
ica f h ad h b. Quare componenti,& propterea fit conièquens fupradíčíís, & his 
quæ funt íftíc dićta demonftratío.

Et per æquam in proportionalitate perturbata, óćc.Perturbata proportional 
litatem in Elementís dídícímus,quando tribus magnítudíníbus, & a lij s numero 
totídem fit, ficut antecedens ad conièquensín přimis magnítudíníbus, íta íníé- 
eundís antecedens ad confequens. Sícut autem conièquens ad aliud quoddam 
ín přimis, íta ín fecundís alíud quoddam ad antecedens ♦ Sč íftíc ígítur oftenfum 
eft,ficut antecedens r 1 ad confequens 1 d,íta antecedens qfad confequens f h. Sí
cut autem confequens 1 d ad alíud quoddam d q,íta alíud quoddam a f ad antece 
dens q f.Sequítur ígítur,utoftenfum eft per æquam ínquínto Elementorum,fi* 
eut r 1 ad 1 q,ítab f adfh.

«4

o

I N Q.V INTO.

ET quoníam portío c f g eft fimílís portíoní h k 1, conus ígítur e fo íimtlís eft 
cono z h k.Intellígátur ením defcríptíones ièorfum pofîtæ,ôèiun<fiæ e g,g f, 
eo,of,hl,lk,h x,xk. Quoníam ígítur portíonesefg,hkl fímíles funtínterfe,erút 

angulí e gf, h 1 k æquales : quare ÓĆ eorum dímídía. óć rečíí funt hí, qui ad u, 
y. igiturreliquusreliquoæqualis.  ígíturtríangulusguf eft æquiangulus trian- 
gulo 1 y k. ÓĆ eft ficut g u ad u f,íta 1 y ad y k, Eadem ratíone cum tríangulí u f o, 
y k x fint ínuícem 
æquianguli, erit fí - 
eutf uadky,ítafci 
adkx,Sčuoadyx. 
per æquam ígítur fí 
eut g u ad u odtál y 
adyx.óčcoponétí, 
ficut g o ad ou, íta 
Ixad x y.&antece- 
dentíú dímídía fût 
ÍOjSCrx. quare per 
gquam.etcóponen 
ti, ficut utracą fimul c 
fo,o u,adou,hoc 
eftau adug:fic u- Î 
tracp fimul rx, xy 
ad x y, hoc eft z y 
ad y I. Ver um ficut 
gu ad uf íta 1 y ad 
y k.per æquam er,
go,ficut w u ad u f, íta z y ad y k:Sc confequentíum dupla fünf e f, &h k. Sícut er
go « u ad fe,íta z y ad h k.Conorum ígítur w e f,z h k axes funt proporiionales,et 
díametrí bafíum .ígítur coní funt fimíles,quod fuerat demonftrandum.

Proportío autem au ad ef data. Quoníam ením portíones fphærarum datai 
fimt} díametrí bafíum datæ,à' aítítudínes portíomim.quare e f data,& g u. Igí

Ff z tyf
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tur eorum dimidiâ data erunt:quare SC quadrata earum, ÔC quadratum e u «■cpsà 

c turcontenrofubgu,uo.Sí autem datumíuxtadatam applicetur,facít latitudine 
datam.ígítur u o data. Verum SCu g, ígítur tota diametros fphærædata : ídrírco 
SCeíusdímídíasodata.uerum SCoudataiígítur proportío soadon data. 8Cco* 
ponětí,utriuíqj fimul f o,o u ad ipfam o u, proportío data,hoc eft o> u ad ug,S< íp 
fa u g da ta. ígítur SC w u data. Verum & ef data, quare ÔC proportío ® u ad ef da* 
ta. Eadem autem utíq; dícerentur in portíone a b c, SC collígetur proportío q t ad 
a b data Et quia a b data eft, ígítur SC q t data.

Quod autem fi portíones datæ íunt,earum altítudínes fint datæ,antea qníde 
confiât. Verum ut hoc quoquecoordínatíoní datorum confequenter collígíuí* 
deatur,dícetur.Quoníam ením portíones funtdatæ pofitíone SC magnítudíne , 
ÔC e fdata,erít anguíusín portíonedatus, Quare SCeíus dímídíum.SCfi íntellíga 
mus íunčtam e g,dato eo qui ad urcdto,erít relíquus datus,ÓC tríangulus e gu da 
tus fpecíe.quare SCproportío eu ad ug data ctít. SCeudata eft, cum íítípfius ef 
dímídía,ígíturúgdata. Licet autem $C aliter dícere. quoníá e f eft pofitíone data, 
SC á punćło u dato cum fítín duo æqua díuídetis e f, eduňa eft u g ad angulos re* 
dtos ípfi pofitíone datæ,SCcircumferentia portíonís pofitíone data. ígítur g datu 
eft.Eratautem SCu datum.quare SCípfa u gdata.

Quoníam eftficutzyad qt,hoceftquadratum baadquadratumhk,ítakh 
adípfam d.Quoníam ením fatfium fuít,fícut zy ad h k, íta q t ad dient permuta 
tatíni ficutżyadqt,itahkad d. Verum ficutz y ad qt,íta quadratum ab adqua 
dra û i) k.Conís ením exíftentíbus æquahbus,bafes eorum altitudínibus ecótra 
ťíoaftícíunt . Sícut aut baies ad ínuícě,íta quadrata díametrorú. Sícut ergo qua
dratum b a ad quadratû h k,íta h k ad d. Et permutatím,íícur a b ad h k.íta o add_ 
Quandoquídem proportío baad?, oftenfaefteadem proportíoníquadratiab 
ad quadratum h k,et item k h ad d,et b a ad ?,eadem eft proportíoni k h ad d.Qua 
re permuta tím, ficut b aad h k,íta ? ad d.

I N COMPOSITIONEM Q.V I N T I.

QVoníam ítaq?proportionales funtab, hk 9 d erít ficut quadratum a b ad 
quadratum h k,íta h kad d. Vníuerfalíter ením fi fint quatuor retftæ contí- 
nuéproportíonales,erít quadratum prime ad quadratum iecundæ,ficut íecunda 

ad quartam. Quoníam ením ficut príma ad íecundam, íta renia ad quartam,erít 
permutatím ficutprímaad tertíam, íta quadratum pritnæad quadratum fccûdæ. 
ígíturficut quad: atumprimæ ad quadratum fecündæ, itaíecunda adquartam»

1 N S t XT V M THE O R EM A.

QVoníamk Importíofimílís eftportíoní a b č,erit ficutti adr n,ítabpad 
ph.Sientrn íungantur hatrnnch, quoníam portíones funt fimíles, erunt 
anguit ad b SC 1 æquales: 8C angulí ad m c funt rećtf,ígítur relíquus relíquo,SC tri- 

angulí funtæquianguli, ÔC eftficut bhad hc,ítaln adnm .Verumficut hc ad 
h p,íta n m adnr,proprer fímílítudínem tríangulorum cp h,SCm r n.per æqtiain 
ígítur,ficutbh ad h p, úalnadnr.quaredíuidentt ,ficutlpadph,ítalradrn.

Proportío autem e fad b c data, ígí tur utraq? earum data. Quoníam ením por 
tíones fphærarum datæ funt, SCdíametríbaítum datæfunt, SCaltítudínespor* 
tionum. quare ipfa a c data eft, SC eíus dimidta p c data erit. SC b p data eft,SC am* 
biunr angulumrećłumtigiturbcdata.Eadem ratíone SC ef data, quareSCpro* 
portio b c ad e f data.

IN COMPOSITIONEM S E X T I.

POrtíones ergo círcuíorumquæ in km, ac ínfíftunt,fi'míksexífiunt.Síe* 
ním ficutinrefolutíone, íungantur hæ ch, m n, quía angulí ad cm funtre- 
čtítSCc p,8Cmrfuntperpendiculares:eruntmediæ proportionales inter partes 

bafium. quare erit ficut príma b p ad tertíam p h,íta quadratû primæ b p ad qua* 
drátům
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drátům fecundæ c p. Bademrations ficut I r ad r n,ita quadratum 1 r ad quadratô 
r m. Sicutergobpadpc,italradrm, SflateracircaanguIosæqUales funt pro- 
portionalía : igítur tríanguli aequíangulí ■ ígitur angulí ad b ! funt æquaks:& eo^ 
rum dupli, qui funtín portíonibus. ígitur portíones funt fimíles.

IN SEPTIMVM THEOREMA.

PR.oportíoígíturutríufquefimuled,dfaddfdata. Quoníam ením proper- 
tío utríufq? fimul e d, d fadd f eft data,fi magnitude datahabeat ad aliquant 
fui partem proportionem datam, S£ ad relíquam habebít proportíonem datam : 

quare utraq? fímuí e d,d f ade d habet proportíonem datam, Quoníam ígitur u> 
traque e d,d f ad utramqj fímu! e d,d f,habent proportíonem datam, habebunt e>- 
tíam ínter fe proportíonem datam. Proportío igítur datae d ad d f, 6čed data.qua 
re relíqua fe dabítur. Quare &contentum fub df,f b,hoc eft quadratum af,SčÛ 
deo a fdataerít.quare & rota ipfa a c. Aliter autem,díxerís ípfam a cdatam eíTe. 
Quoníam ením díametros data eft d b poíitíone, punćlum f datum, ut petitÜ 
eft:&í a dato f dućla eil a cad angulos rećłos, erit ipfa a c pofitione da ta.uerum S£ 
circulícírcumferentía:quareípíaacpunčladata, & ipfa afcdataeft.

Etquoníam utraquefimul ed,dfad dfmaíoremproportíonemhabet,quant 
utraq?fímuled,db ad db.Quoníamenímedmaíoreftčpdímídiaípfius dferít 
utraque fímuí ed, df,maior quàm iêfquialtera ipfius df. Verumutraque fimul 
ed d b eft ipfiusd b fefquíaltera: igítur ed,df ad ípfam df maiorem propornone 
h jbet, quàîne d,d b ad d b. Autagiter,quoníam ipfa d b eil maior ipfa d f,alia au
tem quædam e dtigitur e d habet ad d f maiorem proportíonem, quàm e d ad d 
componentiutra^OmuJe d,d f ad df, habet maiorem proportionem^utraqjfi- 
mu! e d ,d b ad d b.CopofitiO'theorematis mamfeila eft per ea que iftïc dićła funt.

IN OCTAVVM THEORE.MA.

IPfih f ad ípfam f g minorem habet proportíonem quam duplícatameam qui 
habet quadtatum b a ad quadratum a d : hoc eil ípía b f ad i d. Quoníam enim 
in triangulorećlangulo dućla eft ab angulo recio a f perpendicularis,cum trian- 

gulí ad perpendícularem fimíles exíftanqerít ficut fb ad b a,ita a b ad b d. Et ficut 
prima adtertiam , ita quadratum primae ad quadratum iècundæ, SCquadratum 
fecundæ ad quadratum terna*,uri fuperius oftenfirm fuir.Sicutergo f b adb d,ita 
quadratum a b ad quadratum b d. Verum ficut bd ad d f, ita quadratum b dad 
quadratumda. Sicutenim $rima ad tertiam, itaquadratum primæ adquadratž 
fecundæ. Et per arqua mfiqije quadratum ba ad quadratú 
d aura b f ad f d. Golligetur autem idem & aliter hoc modo.
Quoníam enim ficutbf adfdjita çôtentumfubfb,bdad a 
contentum fub b d,d f, ipfa b d cómuní aitítudíne fumpta.
Eft autem contentum fub fb, b d æquale quadtatob a. Co 
tento autem fub b d,d f pquatur quadratum d a. Sieut ergo 
quadratum b a ad quadratum a d,ita b fad f d4 Etquoni 
am h f habet ad fk minorem proportions , quàm h b ad b 
k. Vriíuerfalíter enim fi fint duæ magnítudínes inæquales, 
quibus alias æquales addantur, maior habet admmorem 
maioremproportíonem,quàm compofîtumad compoiL b'■ d 
tum.Sunt enim duæreélaeinequalesa b,c dtquibus addan 
tur b e,d f æquales .Dico quod a b ad ed maiorem propor- 
nem habet,quàma ead cf. Quoníamenimmaioreftábip 
fie d,abadbemaioremhabetproportionem,quàmcdad ri 
b e,hoc eftad d f. Igítur Sć componentqa e ad e b maiorem 
habet proportíonem,quàm cf ad fd,ex prasdemonftratis.
&euerfim,aeadab minorem, cfjcf aded. quare permutatim conflabit res ipfa»

F 3 Con-
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Contentum igitur fub h f, f g mínus eft quadrato f k.Siením fint třes reéfat 

continuât, fîcutihæ a b c,itaut a habeat ad b minorem propor tionem,quàm b ad 
c,contentum fub extremis mínus erít quadrato medíae. Si ením feceiímus ficut a 
ad b,íta b ad quandam alíam,ípía erít maíor ípfa c,fiqui - 
dem debeatad eam habere minoré proportionem, quàm 
c:8C tuncerítcotentum íub a,&fub maíoreípíá c,æquale 
quadrato k.quarecontentú íub a c mínus eft quadrato b.

Contentum igitur fub h f,fg ad quadratum f g,míno 
rem proportionem habet, quàm quadratum k f ad qua 
drátům fg. Sícut ením h f ad f g, íta contentum fub h f, 
fgad quadratum fg.Contentum autem íub h f,fg,qua* 
drato f g mínus eíhmáíus autem ad idem maíorem habet 
proportionem ,quám mínus.

Et quoníam b e eftæqualis ípfi de,erít igitur conten- 
íiím fubb f,fd minuscontento íub b e, e d. contentum 
autem fub be,edæquatur quadrato ed .contentum au* 
tem fub b f,f d, cum quadrato e f ,æquatur eídem . Et co* 
ftat,quod quanto abfuít à bípertítíone ípfurn f maíorí mí 
nus eft,contento íub æqualibus. Cum maíore ením eo 
quod fit ab intermedia diuifionum,æquaturcotento fub IL
aEquaIibus.quarereda,óčfipergquaIíadíuídatur,perptí « b
čním aliudatep aliud, contentum fub partibus propfn* 
quíoríbus bípertítíoní, maíus eft côtento fub partibus remotíoribus. ïgitur fb 
adbeminorê proportionemhabet,quàm edad df. Vniuerfaliterautemfifint 
quatuor termini,puta a b,b c,c d,d e:et contentû fub a b,d e minus fit cotento fub 
b c,c d. tune a b ad b c habet minorem proportionem, q;
c d ad d e. Efto ením contentum fub b c,c d, atquale conté 
tofubab,df.Eftigiturfîcut abadbc, ítacdaddfiSčdf 
eft maíor de: igitured habet ad d e maíorem proportion 
nem,quàmadd f\Qyareab habet ad b c minorem pro* 
portionem,quàm edadde.

Eft igitur ficut h b ad b k, ita quadratum h n ad qua- 
dratumnk.Quoniam ením quadratum b næquaturco' '
tentofubhb,bk.erûttresreétæ proportionales,ficut h b 
ad b n,ita b n ad b k. & ficut prima h b ad tertiam b k, ita 
quadratum fecundæ ad quadratum tertiæ, hoc eft qua* 
dratum b n ad quadratum b k, uti fuperius demonftratû 
fuit. Rurfus quoníam eft ficut h b ad b n,ita b n ad b k.
Componentijfîcut h nadbn,itakn ad b k:Sć permuta- 1 - - 1 
tim, ficut h n ad n kqta b n ad b k. Igitur ficut quadratum 
h n ad quadratum n k, ita quadratum nb adquadratum
b k. Verû ficut quadratum n b ad quadratum b kn'ta eife oftenfumefth b ad b k. 
Igitur ficut h b ad b k, ita quadratum h n ad quadratum n k.

Quadratum autem h f,ad quadratum f k, maíorem habet proportion?,quàm 
quadratum h n ad quadratum n k. Rurfus duabus inæquaiibus h f,k f adtjciatur 
nfióčperfupradúftumhabethfadfk,maíoremproportions,quàmhn adnk* 
quare 8ć earum duplæ. igitur quadratum h f ad quadratum f k, maíorem habet 
proportionem, quàm quadratum h n ad quadratum n k, hoc eft h b ad b k,hoc 
efthbadbe,hoceftkfadfg.

Igitur h fad f g maíorem habet proportionem, quàm fefquialteram eius, quæ 
çft k fad fg. Intclligantur ením feorfum pofîtæ reéîæ,puta a b,c3d: ita ut quadra* 

tum
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tum ab ad quadratum c maíorem habeat proportion?, quàm c ad d. Dico quod 
ab add maíorem habet, quàm fefquialteram eius quam habet cadd.Sumatur 
enim media inter c & d proportíonalís e. Quoníam ígítur quadratum ab ad qua 
drátům c maíorem proportíonem habet, quâme ad d.
Verum quadratí ab ad quadratum c, eft proportío du
pla,eíus quæ eft à b ad c. Ilia uero quæ eft c ad d, dupla eft a ■ •
eius qugeftc ad e.Igítur ab habet ad cmaíorem propor- 
tíonem,quámcade. Fíatautemficuteadc,ítacadb f. Et f 
quoníam quatuor recftæconfequenter funtproportíona 
les b f,c, e,d:ígítur b f habet ad d proportíonem, quæ eft 
b f, ad ć tríplícatam .Idem eft c ad e. Habet autem 8ć c ad d 
proportionê,quæeftcadeduplicatam. Igíturbfaddha- 
bet proportíonem fefquialteram,eiusquæeftcadd.Qua 
re a b ad d maíorem proportíonem habet, quàm íěíquíal 
teram eins,quam habet c ad d.

L1MMA AD SÉQJ/ENŤIÁ.

S Vnto quatuor termíní, a b c d. Díco quod proportío / c c J
compofita ex his, ex contento fub a b,ad quadratum 

c,&ex propörtione b ad d, eadem eftproportionicol-
Iccta- excontento fub a b,fuperipfam b ad quadratum c,fûperipiàm d. Efto ito' 
que contento íub a 
bæquale k,& qüä>
dratocæqualel,& 
fiat ftcut b add,ira 
Í ad m .Igitur pro' 
portio kadm corri- 
ponít exkad l,hoc 
eft tontenti fub ab 
ad quadratum c:&Z 
I ad m, hoc eft b ad 
d. Etenim k multi- 
plicansbfaciatn,ip 
fa uero 1 multipli > 
tans b faciat x , Sć
multiplicans d faeft
ato. Quoníam ígítur ton ten tum fub ab eft k, &k multiplicans b facíthtígítur 
nerit contentuni fubab,fuperb. Rurfusquoníamquadratumceft 1,& Ímul
tiplicans d facíto multiplicans b facít x: ígítur o eft quadratum cfuper d. qua-
re proportío contenti fub a b, fuper b, ad quadratu c fuper d, eadem eft propor
tion!' n ad o. Oportet ígítur öftendere,quod proportío k ad m eft ficut ń ad o> 
Quoníam uterep kl multiplicansb,produxitiitrumq5 nx. Eft ígítur ftcut kadí, 
ítan ad x.Rurftis quoníam 1 multiplicans utrümcp b d produxit,utrumtp x o erit 
ßcutb ad d.ita x ad o. Verum ficut b ad d, íta 1 ad m. ígítur ftcut 1 ad m,ita x ad o* 
ígítur hi k 1 m funt bíní, óč bíní cum his n x Ojíň eadem proportíone.Per æquant 
ígítur ftcut k ad m,íta h ad o .Et eft k ad m proporíío eadem compofitæ ex côten- 
to íub a b ad quadratú c, & ex ea quarti habet b ad d. Itê n ad o eft eadem propor 
tío proportíoní contentí íub a b,fuper b,ad quadratum c íuper d. ígítur propor 
tío compofita ex proportíone contentí íub a b ad quadratum c, Sť ex b ad d3eadé 
eft proportíoní contentí íub a b fuper b ad quadratum c fuper d.Manífeftum au 
temeft,quod cotentum fub a b íuperb,æquatur quadratob fuper a. Quoníam 
enímftcuta ad b,íta contentum fub a b ad quadratum b;íumpta b comnnniífaltů

Éttdáié 
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tudinetfi quatuor termini fuerint proportiona!es,contentum fub extremis æqua 
tur contento fub medijs. Contentum igítur íub a b iuper b,æquarur quadrato b 
fuper a.

IN ALITER O C T A V I*

Dlćłum eft in præaffumptis, quod fi duarum magnitudinu medium quod- 
dam iumatur, proportio extremitatum componitur ex proportione prim!

ad medium,Samedi) ad tertium.Similiter fiet, & fi multa media fumâtur extrem! 
tatum, proportio componitur ex proportionibus quas habent media confequen 
ter cołlećlainter fe. Et iftic dicit, quod proportio portionis b a d ad portione b c d 
coponitur ex eaquam habet portio b a d ad conû cuius bafis circulus circa diame 
trum b d,uertex uero puncftum a.Et idem conus ad conum bafem eandem habê- 
tem uerticem pundîum c.Et dfćtus conus ad portionem b c d,portione uidelicet 
d a b, óćipfad cb extremis, fumptis medijs dicftis conis. Verum portionis b a dad 
conum badeftproportioghadhc,percorolarium  fecundi theorematis fecundi 
líbrí.Dícebarurením,portionem ad conum infeipfaconftitutum habere eäpro 
portionem,quam habet utracą fimulquæex centro fp h æræ,ô£ altitude reliquæ 
portionis ad altitudinem reliquæ portionis. Proportio autem coni b a d ad co
num b c défi,quæ ah adhc.Quoniam enimeiufdem bafis exiftentes inuicem fe 
habent ficut eor um altítudínes : coni autem b c d ad portionem b c d ficut a h ad 
h fjpropter corolarium dićtum conuerfim fumptum. Quare proportio portionis 
b ad, ad portionem b c d,componitur ex proportione g h ad h c,& a h ad h c , ÓČ a 
h ad h f. Proportio autem compofîta exg h ad h c, æ a h ad h c,eft ficut proportio 
content! fub g h, h a ad quadratum hc. nam parallelogramma æquiangula ha- 
bentinuicemproportionem compofitamexproportionelaterum. Proportioau 
temcompofita ex proportione content! fub g h, ha ad quadratum ch, & ex pro
portione a h ad h f eadem eft proportion! content! fub g h,h a in h a>ad quadratii 
ch in h f, utoftenfum eft in limmate præaffumpto. Proportio autem content! 
fubgh,h ain h a,ad quadratum ch in h f, eadem eft proportion! quadrati ah in 
h g,ad quadratumch inhf.Ethocquoc^demonftratum fuitinpræaiTumpto.
Proportio ígíturportíonísadportíonem,eademeftproportioní quadrati ah in 
h g, ad quadratum c h in h f. Quoniam igitur oftendere oportet, quod portio ad 
portionem minorem habet proportionenqquám duplam eam quæ eft fuperfici- 
eí ad fuperficiem: o porter igitur oftendere, quod proportio quadrati a h in h g,ad 
quadratum ch in h f minorem habet proportionem, quam duplicatam eam qua 
habet fuperficies portionis ba d ad foperficiem b c d, hoceft quam habet qua
dratum a b ad quadratum b c. Verum ficut quadratum a b ad quadratum b c, ita 
a h ad h c. Oftenfum eft enim hoc in theorematibus præcedentibus. Oportet igi
tur oftendere,quod quadratum ah in hg, ad quadratum chinh f,minorem ha
bet proportionem, quam eam duplicatam quam habet ah ad h c. Verum propor 
tíonísa h adh cduplaeftproportio quadratia h ad quadratum h c. Oftendere!- 
gitur oportet, quod quadratum a h in h g, ad quadratû c h in h f, habet minorem 
proportionem,quàmquadratumah ad quadratum h c. Verum ficut quadratum 
a h ad quadratum h c, fumptah g commun! altitudíne, ita quadratum a h in h g 
ad quadratumeh in h g.Igitur oftendere oportet, quod quadratum a h in h g,ad 
quadratum ch in h f, minorem habeatproportionem, quâm idem quadratû a h 
in h g,ad quadratum h c in h gk Ad quod autem habet idem minorem proportio 
nem,ipfum eft malus. Oportetigituroftêdere, quod quadratum c h in h bmaius 
eft quadrato c h in h g, hoc eft quod maior fit h f quàm h g. Eft autem hoc mani- 
feftum.inæqualib, enim his a h,h c æquales iunt additæ f a,c g. Hec dicens ipfe 
quidem noninduxit compofitionem, nos autem eam apponemus. Quoniam 
f h maior eft ipfa h g,erit quadratum c h in h f,malus eodem in h g.Quai equadra 
Ć.-, ; * ta 
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ti a h in h g ad quadratum ch in h f minorem habet proportíonem, quàm idem 
ad quadratum c h in hg. Verum ficut quadratum a h in h g,ad quadratum ch 
in h g,ita quadratum a h ad quadrarum h c. Igitur quadratum a h in h g,ad qua
dratum c h in h f, minorem proportíonem habet,quàm quadratû a h ad quadra
tum h c.Verum proportio quadrati a h3ad quadratum h c, dupla eft eins quæ eft 
a h ad h c.Quadratum igitur a h in h g, ad quadratû c h in h f minorem habet pro 
portionem, quàm eam duplicatam quæ eft a h ad h c. Verum portionum propor 
tio eft oftenfaeadem ci quæ eft quadrati a h in o g h,ad quadratû c h in h f. Et pro 
pořtío fuperficterum ea eft,quam habet a h ad h c. Portio igitur ad portionem ha
bet minoré proportionê,quàm fit ea duplicata,quæ eft fuperficiei ad fuperficiê.

Deinceps autem reibluens reliquam partem theorematis, inducit : Dixiiam 
quod portiomaior habet ad minorem,maíorem proportíonem, quàm fèfquialte 
ram eius quæ eft fuperficiei adfuperficiem. Verum portionum quidem propor- 
tio oftêfa eft eadem iili quam habet quadratum a h in h g,ad quadratum c h in hf» 
Proportionis igitur fuperficiei ad fuperficiem ilia eft fefquialtera, quâ cubus a b 
habet ad cubum b c.nam eius que eft a b ad b c,ílla dupla eft quæ eft quadrati a b 
ad quadratû b c. tripla uero qug eft cubi a b, ad cubum b c. Sicut enim a b ad b c, 
ita a h ad h b,propter fímílítudínem triangulorum a h b,a b c. Si autem fint quatu 
or proportionales reétæ, folida quoq? ab eis fîmilia inter fè & fimiliter defcripta 
funtproportionalia. quare cubus a h ad cubum h b habet proportion? fèfquialte 
ram eius quam habet quadratum ab ad quadratum b c. h oc eft fûperficies ad fu> 
perfidem. Verum ficut portio ad portionem,ita quadratum a h in h g,ad quadra 
turn c h in h E Dico igitur,quod quadratûa h in h g,ad quadratum c h in h f, ma- 
íorem proportíonemhabet,quàm cubus a h adcubum h b,hoceft quàm quadra 
ti a h ad quadratum h b, &£ ipfius a h ad h b. nam proportio quadrati a h ad qua- 
dratum h b ,aifumptaea quæ eft a h ad h b,eadem eft ei quæ eft cubi a h ad cubû 
hb.namutracpeiufdemefttripla.Proportioautemquadrati ah ad quadratum 
h b,cum proportione a h ad h b,eft ea quæ eft quadrati a h ad contentum fub c h, 
h b.Quoniâ enim proportio a h ad h b eadem eft proportion! b h ad fie, ipfa b h 
media proportional! exiftente,proportio quadrati a h ad quadratum h b,cû pro* 
portioneah ad h b eadem eft proportion! quadratiahadquadratum hb, cum 
portionebh ad h c.uerum proportio bhadhceadem eft proportioni quadrati 
b h ad contentum fub b h,h c,fumpta b h commun! altítudiňe. quare proportio 
quadrati ah ad quadratum h b, cum proportione a h ad h b, eadem eft proportio 
ni quadrati a h ad quadratum h b,cum proportionequadrati b h ad contentum 
fub b h,h c. Verum proportio quadrati ah ad contentum fub b h, h c, eft compo 
fita ex proportione quadrati a h ad quadratum h b, &Č quadrati b h ad contentum 
fub b h,h c,quadrato b h fumpto medio. quare proportio quadrati ah ad qua> 
dratû h b,cum proportione a h ad h b,eadem eft proportioni quadrati a h ad con 
tenta fub b h, h c. quadrati aût ah ad contentum fiib b h,h c,proportio eadem eft 
proportion! quadrati a h in h g,àd contentû fub b h,h c in h g,fumpta comuni al 
titudine h g.Dico item,quod quadratû a h in h g,ad quadratum c h in h f,ma!orê 
habet proportíonem, ^quadratum ah in h g,ad contentû fub ch, h b in h g. Ad 
quodaûtidemmaioremhabetproport!onem,illud mínus exiftit. Oftendendum 
igitur, quadratû c h in h f elfe minus contento fub b h, h c in h g. Idê eft ac fi often 
datur,quod quadratûch ad contentû fiib c h, h b minorem habeat proportion?, 
Ćp h g ad h f. Si enim fuerint quatuor termini,uelut! iftic funt,quadratum c h con 
tentum fub c h,h b,ô£ h g,et h fi Sé contentû fub extremis minus fit contento fub 
medtjsjtuncprimusadfecundûminorem proportíonemhabet, quàmtertíusad 
quarcum,utífupráoftenfumfuít.RatíonabíIíterautéoportueratoftendere,qua 
dratum c h in h f mains elfe contento fùb.c h. h b in h g.quod idem eft ac fi demo- 
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ftretur quod quadratum c h ad contentum fub c h ,h b minorem habest proper* 
tionem,quàm h g ad h f. Verum ficut quadratum c h ad contentum fub ch, h b, 
ita c h ad h b. O porter oftendere quod c h ad h b minorem habest proportionem? 
quàm h g ad h f:hoc eft h g ad h f maiorem habet proportionem, quàm ch ad h b. 
Ducatur ab e kadangulosrećlosipfi ec, Sćabipibb perpendicuîarisfiipraeam 
b LRelïquum nobis eftoftendere,quod g h ad h f maiorem proportionem habe 
aqquàmch adh b. Eft autem ipfah fæqualis utriqjfimul h a,ke.nam afequatur 
ci quæ ex centro. Oftendendúeft ergo,quod g h ad utramqj fimul h a,kemaiore 
habest proportionem,quàm ch ad h b.Etablataabipfaghipfàch,SCabipiàke 
ipfa e 1, æqualiipfi b h, oportebitoftendere quod reliqua cg ad reliquam utrâqj 
fimul ah,kl maiorem proportionem habet,quàm ch ad h b. QuoniamenimO' 
porter oftendere,quod g h ad utramqp fimul h a, kemaiorem proportionemha- 
beatquàm ch ad h b. Etpermutatim,gh adh cmaioremhabeat proportionem, 

- quàmutraq3fimulha,keadhb,hoceftadle.Erdiuidentigcad ch maioremha
bet proportionem, quàm utraqj fimul h a,k I ad 1 e, hoc eft b h. Permuta tím quo- 
que g c ad utramcp fimul h a, kl maiorem habet proportionem, quàm c h ad b h. 
Item ficut ch ad b h,itab h adh a,hoceft 1 e ad ah. Quoniam igiturgeadutram- 
que fimul h a,l k maiorem habet proportionem, quàm 1 e ad a h .Et permuta tím, 
quoniam c g,hoc eftk eadel maiorem habet proportionem, quàm utraque fi
mul kl,h a ad h a.díuídentí,kl ad 1 e maiorem proportionem habet, quàm ipfa k I 
ad h a,hoc eft quod minor eft 1 e ipfa h a.

Deinceps autem nos compofitionemadqciemus. quoniam le minor eft a h, 
habebítkladlemaíorem proportíonem,quámkIadah.Cornponentíhabetke 
ad lemaiorem proportionem,quàm utraq; fimul kl, h a ad h a.Ipfauero 1 e eftæ- 
qualis ipfi b h.ïgitur g c ad b h maiorem habetproportionem, quàm utraque fi- 
mulkl,ahadah.Permutatimigitur,gcadutramcp fimulkl,ah maiorem pro
portionem habet,quàm bh ad h a,hoc eft c h ad h b. Permutatim ergo g c ad c h 
maiorem proportionemhabet, quàmutracp fimulkl,a badh b.Componentii- 
giturghadh cmaiorem proportionemhabet,quàm utraque fimul kl,a b,h b ad 
hb^ioceftutracpfîmulah.keadh b.Eftautemke æqualis ipfiaf,ígíturpermu
tacím g h ad h f maiorem proportionem habet quàm c h ad h b. Si eut autem c h ad 
h b,ita quadratumeh adcontentum fub c h,h b.ïgitur ipfa g h adh f maiorem ha 
bet proportionem,quàm quadratum c h ad contentum fub c h, h b. Et per prius 
diefta quadratum c h in h f minus eft côtento fub c h,h b. ïgitur quadratum a h in 
h g,ad quadratum c h in h f,maiorem proportionem habet,quàm ipfum quadra
tum a h in h g, ad contentum fub c h,h b in h g: hoc eft quadratum a h ad conten 
tum fub ch,h g. Proportíoautem quadratia h ad contentum fubch,h b,fumpto 
medio quadrato b h, coponitur ex proportione quadrati a h ad quadratum h b» 
& quadrati b h ad contentum fub b h ,h c.Proportío autem quadrati b h ad Con
tentum fub b h,h c, eadem eft proportion!b h ad h c,hoceft a h ad b h.Igitur qua 
dratum ah in g h, ad quadratum ch in h f, maiorem h a bet proportionem, quàm 
quadratum a h adquadratum h b cum proportionea h ad h b. Proportío autem 
compofitaexproportionequadrati a h ad quadratum h b,Sdipiâ a h ad h b,eadê 
eft proportion! cubi a h ad cubum h b, hoc eft cubi a b ad cubum b c. Quadrats 
igiturahinhg, ad quadratum c h in h f,maiorem habet proportionem,quàm eu 
bus a b ad cubum b c. Verum proportío quadrati a h in h g,ad quadratum c h in 
h feftoftenfa eadem elfe proportion! portíonum. Proportío uero cubi a b ad eu- 
bum b c oftenfa eft effe fefquialtera proportion! fuperficierû.Portio igitur ad por 

tionemhabet maiorem proportionem,quàm fefquialterameins 
quat eft fuperficiei ad fuperfîciem.
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IN NONVM THEOREMA.

GOnftatautem, quodipfa b a minor eft ipfa a k, quàm dupla potêtia.ea uero 
quçex centro, maiorquàm dupla. Coniuéla enim ab ipfob adcêtrum b o, 
ÔC angulo ad centrum faćto obtufo b o a,erit quadratum a b maius quadratis late 

rum angulum obtufum complexorum.cumćpfintequalia,quadrąto unius eorû, 
puta quæ ex centro eius, maius erit quàm duplum. Item cum quadratum a b fit 
æquale quadratis a k,b b,SC quadratum a k fit maius quadrato k b, erit quadratS 
ab minus quàm duplum quadrati ak. Et hæcquidem in figura in quaeft fignd 
taie <^.In altérauero figura contraria iftis conuenienter dicentur.

Efto e n aequalís ípfí e 1, & à circule circa h f diametrû conus efto uerticem ha' 
benspunćłumn.lfteautemæquatur hemifphærio fecundum circumferentiam 
h e f. Quoniam enim cylindrus bafem habens circulum circa diametrum h f, alti 
tudinemde, eft triplusconibafimeandemSCaltitudinemæqualemhabentis,SĆ 
feiquialter hemifphærij, erit taie hemifphærium duplum eiufdem coni. Eftaute 
conus bafèm habens circulum circa diametrum h f,et altitudinem 1 n,duplus eiuf 
dem coni. Igitur hemifphærium gquatur cono, bafèm habend circulum circa dia 
metrum h f,3ć altitudinem 1 n.

Contentum autem fubr c,ar, maius eft contento fub a k,kc,quia habet latus 
iuum minus latere minore alterius maius. Ditftum eft enim fuperius, quod fi re> 
ćta diuidatur in duo inæqualia,alio & aliopuntfto, contentum fub partibus pro- 
pínquíoribusbípertítioní,maíuseftcontento fubremotioribus. Ac fi dicat, quia 
latus minus fuum habeatlatere minore alterius maius .nam quanto minus ha' 
buerit, tanto difœdet ab æquipartitione.

Quadratumaûta r æquaturcontento fub ak,ex,nam dimidiueftquadratiab. 
Si enim iungatur b c, quia in triangulo reélaugulo dućła eft à reefto angulo per* 
pendicularis bk, SCtrianguli circacachetum finit fi'miles inuicem ÔC toti,quod 
fub c a,a k continetur,æquatur quadrato a b. quare Si contentum fub ditnidia ip* 
iîuscaSfak, hoceft ex,ak, æquatur dimidio quadrati a b, hoc eftquadrato a r. 
Maius eftigitur utrumep fimulutroq? fimul, quoniam contentum fub c x,a k, æ- 
quatur quadrato a r: Si contentum fub a r, r c,maius eft contento fub a k,k c Si au 
tem inæqualibus æqualia addantur, tota fient inæqualia, SC maius id quod antea 
fuerit maius. Contento igitur fub a r,r cfi addatur quadratum ar, & cotento fub 
a k,kc contentum fubcx,ak: fiet contentum fub a r,rc cumquadrato ar,maius 
contento fub ak,k c,cum contento fub c x,ak. Verum contentum fub a r,r c cum 
quadrato a r,æquatur contento fub c a, a r, per fecundum theorema fecundi libri 
Élementoru. Et contentû fub a k,k c,cu contento fub c x, a k, æquatur contenta 
fub a k,k x per primům theorema fecûdi librieiufdem. igitur contentum iub ca, 
a r, maius eft contento fub a k,kx. Cotento autem fub x k,k a,æquatur contenté 
fub ni k,kc.Supponitur enim,ficut x c ad c k,ita m a ad a k. quare componenti fi> 
cutxk,kcadkc, ficmkadka.'ôf contentum fub extremis, æquatur contento 
fub medq's.Côtentum igitur fub x a,a k, æquatur contento fub m k,k c. Verum 
contento fub xk,k a,maiuseftcôtentum fub ac,ar.Igiturcontentum fub ac,ar, 
maiuseftcontentofubmk,kc.quaremaiorem  proportionem habetipfâac ad 
ck,quàmmkadar.Quoniamenim lineæ quatuorreeftæ a c, ck,km,arfitnt,6ć 
contentum fub prima c a,ôf quarta a r,maius eft contento fub iècünda c k, A ter- 
tia k mthabebit prima a c,ad fecundam c k,maiorerh proportionem, quàm terna 
kmadquartamar.Quamautemca habet ad c k,hanc habet quadratum ac ad 
quadratum b c. iunćłaenim b c. Quia itaq? in triangulo rećłangulo ab angulo 
retfto eft dueta cathetus, fit ficut a c ad c b, ita c b ad c k. Quare ficut prima a cad 
tertiam ck,ita quadratum primæ acad quadratum cb. Sicut autem quadratum 
a cad quadratum cb}ita quadratum a b ad quadratum b kt nam niangulus a b k 
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fimilis eG trianguïo a b c.Eft igitur ficut a c ad c k, ita quadratum a b ad qnadratS 
bk.At.ueroac habetadck maíoremproportíonem,quámmkadar,& antece- 
dentíum dimidia,dimidium quadratia b,quod eftquadratum a r,ad quadratum 
b k,maiorcm habet proportionem quàm dímídía ipfius m k adipfam ar,hoceft 

. ipfa m k ad duplam ipfius a r. Verû quadratum f 1 æquatur quadrato ar. quonía 
ipia a b pofita eft æqualis ipfi e f,SC ipfa e f eft ipfî r a potentia dupla, nam ipfa el 
æqualis eft ipfiar. Et ipfa n 1 dupla eftipfius a r, quia & ípfius 1 f. Quare quadra
tum fl ad quadratum b k maiorem habet proportionem,quâm m k ad duplam ip 
fius a r, quæ eft æqualis ip fi 1 n. maiorêergo proportionê habet círculus area dia
metrum h feonftitutus,ad circulum circa diametrum bk, quàm mk ad ni. quare 
conus habens bafem circulum circa diametrum h fiuerticem uero pûétutn n, ma- 
ior eft cono bafem habente circulum circa diametrum b d,uerticem uero m pun- 
étum. Si enfin fecerimus ficut círculus circa diametrum f h,ad circulum circa dia
metrum. b d,ita ipiàm k m ad aliam quandam,erit ad minorem ipfa 1 n.Et erit co
nus habens bafem circulum circa diametrum fh,altitudinem uero rećlam mino
rem inuenram3æqualisipfî cono m bd: quia eorum baies altitudinibus contra af 
ficiuntur.Et erit minor cono n h x, quia in eadem baie ambo conftituti habentur 
inuicem,uti eorum altitudines. Confiât igitur,quod hemifphærium quod eft iè- 

cundum circumferentiam e f h3maius eft portione quæ eft iècun-
dum circumferentiam b a d.

EVTOCII A S C A L O NI T AE COMME NTARII 
in fecundum Iibrum Archimedis de Sphæra & cylifi- 

dro: expofîtionediièurfaMilefio Mecha
nice Ifîdoro noftro præceptori

EVTOCII ASCALONITAE COM/
MENTARII IN M E N S V R A T I O- 

nem circuli c^ircbiincdis^

oNSE Q.VENS igiturfuit mihijintentum metim proíě-

Queine^difcuffioneindiguerint, pro uirib. continua reddere

quenti, qui ex his quæ ab Archimede fcriptafuerût, clarioribus 
& breuiori difciplina indigentibus inciderim,Sć ea quæ utcun- 

eis, quæ à nobis in libro de Sphæra & cylindre feripta funt. Cû 
uotum fané dignû obtigerit, ut óć maioribus,Sć quib.ampliori 

cura opus erit,nobis fit infiftendû:erit utiqj propofîtus nobis deinceps Archime
dis libelluSjCuius inièriptio eft Circuit'menfuratio, in quo uiri propofitionem ex 
ipfa fuperfcríptíone percipimus. Vult enfin oftendere3cui ipacio reéîilineo fit cir 
culus æqualis,rem longé ante ipfitm à clariffîmis phïlofophis quæfîtam. Confiât 
enfin hocjdquæfitum eflèquod Hippocrates Chius,Sć Antiphon cum fiudioíe 
ínueftigaflent,eos nobis paralogifmos ínuenerunt,quos illis exquifité cognítos 
exíftímo quiGeometrícam Eudemi hiftoriam inípexerunt3Sč Ceria Arífiotelica 
acceperút.Verû eft quidem híclíbellus5utí ait Heraclides in Archimedis uita,ad 
ufumuitæneceiïarius. Ofiendítenimcírcumferentiam diametro triplam Stmi
nus feptíma parte,plus uero quantum funt decem feptuagefîmæprimæ.Hoc au
tem , dícit, proxímé demóftratum eft:iriuenta quidem uera eft talis per quafdam 
fpíralcs rećla linea, quæ fit æqualis circumferentiæ dati circuli,
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PRímum theorema his qui aliquantulum in mathematicis fint uerfati, nullam 
uidetur haberedíffícílemperquífitíonem, cumipla Archimedis uerba pa- 
iàm expofitafînt, Sć conclufionem propofitioni reftítuant nullaparteneglećla 

parem. Videtur autem quadam re eflê ad demonftrationem abufus,que res non- 
dumfitdemonfirata. Nam exponens triangulumrećlangulum,dicit: Habeat la
tus unum,ambiens angulum rećlum, æquale ci quæ ex centro reliquum latus æ- 
quale circumferentiæ. Verum rećlam circumferentiæ dati circuli æqualem fume 
re,necp ante ïpfum fuerat oftenfum, necp ab alio traditû. Confiderare tamê opor- 
tet,nihil præter id quod deceat,ab Archimede fcriptum efle.nam circuli circumfe 
rentiam elle quandam magnitudínem3nullí prorfus dubium eft. Puto autem,ÓĆ 
hoceorum quæ ad unumdiftant.Eftautemre<ftæeiufdemipeciei,quanquam 
hôhutiqjappareat, poffe circumferentiæcirculireélamæqualem præftare. Ve- 
řumtamen eiïè rećlam quandam ipfi æqualem,à nullo quæfîtum eft. Quod igit 
et ab Archimede propofitum eft,taie eft,triangulum rećłangulum qui circa reétû 
angulum habuerit latus unum, circumferêtiæ circuit æquale,uti dićtum eft. Qua 
re propofitumexponens, non ulla uticp iudicabitur abufione. Admirabih's autê 
magis Sć iftis uidebitur, quod ita fupra inagnitudinem quæfitorum chram Sćfa- 
cilem inuentionem addiderit. Sicut autem dićłum eft,nulla ínquífítíone opus eft 
primo theoremati.nam triangulus p or, quod maior fitfigura a fo m,etquodfim 
pliciter circa datum círculum poteft figura rećlilinea defcribí,ítautportíones qug 
inter circuit círcumferentíam Sčlatera circumfcriptæ figuræ recfîilineæ minores 
funt ipacio dato,aperte dićtum eft in his quæ in primo de Sphæra SC cylindro 
confcripfîmus.

IN TERTIVM THEOREMA.

IN hoc theoremate commenter íubemur, numero quocunq? dato řadičem qua 
dratam inuenire. Hanc autem in numero no quadrato præcifam ínuenírí non 
ęft poífibile. Numerus enim in fe multíplícatus producít quendam numeru qua- 

dratum: partes autem in fe multiplicatae,non expient numeru,fed partes.Quem- 
ädmodum uero oporteat řadičem proxíme producentem datum numerum inue 
iure, dićłum eft ab Herone in metricis, dićłum SC à Pappo SćTheone,SC à multís 
altjs,qui magnatn Cíaudq Ptoletnæicompofitionemexpoiuerunt. Quare no eft 
opus in hoc nos laborare, cS liceat ftudiofis illud ab illis petere. Et angulus c e f, 
eft tertia pars rećli. Si enim hexagoni circumferentiä bípertíentes,eíus dímídíum 
ad tertiæ feparantes iunxerimus ipfam e fi eritangulus c e f, tertia rećli. nam circû 
ferentia ad c affumpta, cum fit dimidia circûferentiæ hexagoni,eft duodecima cir 
culí pars, quare SCanguIus ce f, quieft ad centrum, eft duodecima pars quatuor 
rećłorum. quareeft tertia unius rećli;Igitur ef habetad fc proportionem,quam 
3 o 6 ad i y ?.Quod autem e f fitípfius c fdupla,hincmanifeftum eft.Sienim expro 
ducentes ipfam f c in c, SC æqualem ei conftituentes iunxerimus ab ipfo e, erit an
gulus apud e duætertiærećli, SC angulus adfduæ tertiæ rećli.Igitur trianguli æ- 
quílaterí eft dímídíum triangulus c e f,8C quia bafis æquilateri æquatur ipfi e f, bi 
pertietur punćło c. igitur er eft dupla ípfius fc. Habet autem ipfaec ad cf pro- 
portionem,quam 2 6 j ad 1y 3 .quia enim e fponitur 3 o 6- Siipfa in feipfam multi- 
plicetur,fient 9 3 6 3 6. Ipfa autem c f eft 1 f 3. quare quadratum eins erit 234 09. 
Quoniamigitür quadratum e f æquatur quadratis harum e c,c f, fi à quadrato e f 
quodeft 9 3 53 6.auferamus quadratumipfiuscf,z 3 4op.relinquetur quadratum 
e c,quod eft 7 o 2 2 7. Cuius latus quadratum eft 2 <s 7. Et item pars quædam mini- 
maóčínfenfibílís. Deficit enim potentia horum2 6 5-,àpræciib duab.unitatibus. 
Multiplicationes autem fubqciuntur. Diuidatur itaqj angulus e f c in duo æqua, 
dućła e g, Eft igitur fient f e ad e c, ita fg ad g c, peř tertium theorema fextí líbri E-
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lementorů Eudídís: Sť coponétí,ficut utraq? íímul f e,ec ad e c,ítafc ad c g.Et pef 
tnutatim,ficut utracp fímul fe, e cad fc,ita e c ad c g. Eft autem utracp íímul e f,fe 
maíor, quám 5 71. Eft autem f c,i 5 3 .Igttur utraque íímul fe,e c ad e c, maiorem ha

bet proportíonem ,quám 571 ad 1 $ j.quareec ad čg maiorem proportíonem ha^ 
b et,quám 5 71 ad 15 3. Igi tur e c ad g c potentía hab est maiorem proportíonem, čp 
34945-o ad 23 40 9. Concludetur autem hoc íta. quoníam ením oftenfum eft, 
quod ec ad cg maiorem habetproportíonem, quám $ 71 ad 15- 3, íí quis pofuerít 
ípfam e c eífe 5 71, SĆ ípfam c g 15 3, erít quadratum ípfius ecjz<ío4i.&q uadratft 
c g 2 3 4 o 9, cumutracp fímulfintæqualia,quadratoípííuseg,quodeft 3 4 9 4 5 o. 
huíus radíx quadrataeft 5-9 i,8C |proxíme.ná quadratus huíus 5 91 jdeeft à pra^ 
cífo una SC uigintí unitatíbus 9 íexagefímís quartís. Igitur e c ad c g habet po> 
tentía proportions, quam 3 49450 ad 234O9.1ongítudíneuero, quam f$i, ÔQ 
proximead 153.Mulcíplícationes autem fubíjciuntur.

Rurfus in duo æqua díuidatur angulus g e c duda h e, eadem radone ípfaec 
habebít ad c h maiorem proportíondquám 11 <5 ad i j 3.Fit ením per bípertítío* 
nem angulí,fícut e g ad e c,íta gh ad h c.Et componentí,fícut utraq? hrnul g e, e c 
ad e c,íta g c ad c h : ÔC permutatím,íicut utracą fímul g e,e c ad g c,íta e c ad c h. Et 
eftquidemec,57i,ôi parsquædam.Atueroeg$9 i,&amplíusquædâparsma> 
íorís.ígíf funt 1162j. Eftaûtg c 153.1'gítur utraqj fímul ge,e c ad g c maiorem pro> 
portíonem habet,quám 1162|ad 153.

Item h e,habet ad h cmaiorem proportíonem, quám 117 j| ad 15 3. quoníam 
ením oftenfum eft ec habere ad hc maiorem proportíonem,quám 11 ízjad 153. 
Siquisfuppofueríteas fíchabere,erítquadratum ec 1550 5 34,óč|z.quadratum 
uero ch 234 o9.Quadratumergoeh æqualequadratis harúec,c herít 1373943, 
II cuíus latus eft 117 x|proxíme.namdeeftá praxí fa potentía ípfius unitatíbus 
6 á>multíplícationes uero fubíjciuntur.

Item angulus hec díuidaturin duo æqua,dudá e k.Igítur e c ad e k maiorem 
proportions habet, quám 2 3 o 4 |ad 153. Rurfus ením propter bípmítionem an
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guliheceritfîcutheadec,itahkadck.Etcomponenti,fîcututraque fîmul he, 
e c ad e c, i ta h c ad c k. Et permutatim, ficut utraque fîmul h e, e c ad h c, ita e c ,
ad c k. Et quia oftenfum eft ipfam h e effe ii7 z|. utraque ergo fîmul h e,e c, ma 
tor erit ifto 2 3 5 4 ±. Sd h c ponitur 15-3. Igitur utraque li mul h e, e c ad h c maúv 
remhabetproportionem,quàm2j34i ad 15-3. Igitur ek ad ck maiorem habet 
proportionem,quàm 23 39 |ad 1 y 3. Item quoniam fupponit e c 2 3 3 4 eritqua- 
drátůmípfius665-448723-^.Quadratumueroípfius ck 2 3 4 o9.Iftisautemæ- 
quatur quadratum ke, quoderit y 4 722 3 2i.cuius latus quadratum eft proxi me 
2339 a. deeftab eius præcifo quadrato unitatibus 411. multiplicationes uero 
fubqciuntur.

Item diuidatur angulus k ec in duo æqua,dudlaeI. Igitur e c ad e I maiorêha- 
betproportionem, quàm 4 6 o | ad 15-3.Rurfus enim propter bipartitionem angtr 
li ficutk e ad e c,ita k 1 ad 1 c.Et componenti, ficut utracą fîmul k e, e c ad e c, ita k c 
ad 1 c. Et permuta tím, ficut utracp fîmul k e,e c ad k c,ita e c ad I c. Sd k e eil 2 3 3 9 
& pars infuper quædam. &Cec,z^^í,8č particula infuper quædam. Igitur utra^ 
que fîmul ke,e c ad k c maiorem proportionem habet, quàm 4 6 7 3 ~ ad 1 y 3. Sicut 
autem utraçp fîmul k e,e c ad k c,ita e c ad c I. Igitur e c ad c 1 maiorem proportionê 
habet,quàm46731 ad 173. Quoniamigiturangulus fecexiftens tertia parsre- 
dli,eft duodecima pars quatuor rećlorum,eius dimidium eritg e cpars uigefima- 
quarta,cuius item dimidium h e c erit quadragefîmaodlaua, atque item hui us dp 
midium keceritnonagefimafèxta.rurfushuius dimidium centefimanonage- 
fimafecunda.Ponatur,uti dicit,angulus cemæqualis eqSdeducaturfcadm. Art 
gulus igitur le m exiftens duplus angulil ec,eritnonagefîmafèxta rectorum qua 
tuor.quare ipfal m erit latus polygoni habentis latera 9 6 circa círculum defcripti. 
Quoniamigitureladcloftenfaefthabere maiorê proportionem,quàm4673L 
ad 2; 3.&Seftípfa acduplaípfius e c,8d 1 mípfius 1 c. Igitur a cad 1 m habetmaiorê 
proportionem, quàm 4 6 7 31 ad 15- 3. Econuerib igitur 1 m ad a i minorem habet 
propoitíonem,quámi5-3 ad4<S73i.Etquoníaml m eft latus polygon! haben
tis latera 96, igitur ambttus polygon!erit 14688. nam 96 multiplicatus in 153 
díčlum numer! producit. Igiturambitus polygon! habet ad diametrumac mi
norem proportionem, quàm 14688 ad 4 6 7 31. Ambítus ergo polygon! erit tri- 
plus diametro circuli,Sd infuper 6 6 7|.hicautem minor eft,quàm pars fèptima ip 
fins diametri. Hic enim fèpties fumptus producit 4 67 2f qui minor eft diametro 
unítate. Quoníamígiturpolygoní ambítus minor eft quàm triplus fefquifepti- 
mus diametro, & circul! ambítus fît minor ambitu polygon! : multo magis igi
tur círculí circumferentiaeftminor,quàm tripla feíquííéptíma.

Deínceps uero conftruens relíquam partem theorematís,dícít : Efto círculus 
circa díametrum a c,Sd tertiapars redliangulus bac. Hoc autemerit,fîàpunčlo 
cfumptacbjæquali láteří hexagonííungamus a b.Nam angulus in círcumferen 
tiahexagoni ad centrumfadlus eft duætertiæ redli,in circumferentíauerotrígoni 
eft quatuor tertiæredli.Quoníá igitur angulus a b ceft redlus,Sčangulus b a ceft 
tertia redli,erit angulus a c b duæ tertiæ redli. Si ergo educentes ipfam c b ad b, Sd 
æqualem ei fumpiêrimus, Sd ab a iunxerimus ea, fiet triangulus æquilaterus.Et 
quia a b cathetus eft, ôd bipertitur bafîm ,erit a c æqualis ipfi c b - Si rurfus fumpie 
rimus ipfam ac i $ 6 o,erit ipfa c b 7 8 o.Et quadratum acz4336ôo.Sd quadratum 
ípfius cb 6 os 4 o o.Etfîauferamus quadratum cb à quadrato a c,relinquetur qua 
dratumabi8z6poo.cuiuslatusquadratum 135-1 proxime.exceditenim præc!- 
fum fola unitate. propterea dixitipfamabminorêhabereadbcproportionem, » 
quàm 13 y i ad 7 s o. mukiplicationes uero fubrjciuntur.

Diuidatur in duo gqua angulus b a qangulo a fg.Qtronia igitur angulus b a g
ätqua-
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æquatur angulogeb, nam ineademcircumferentia confîftunttitem æquatur an 
gulo g a efigitur angulus g c b eft æqualis angulo g a c. & angulus a g c commu
nis eft réélus.'igitur relíquusgf c, relíquo ac g æqualis. ígítur triâguli a gc& cg f 
font inuicem çquianguli,SC fondes. Igitur ficut a g ad g c, ita c g ad g f,6C a c ad c f. 
Nam triangulorum fîmiliûlatera æquos angulos complexa,funtproportionalia. 
Verum ficutacad cf3ita utraque fîmul c a,a b ad c b, SC a g ad g c.quia enfin angu 
lus b a ein duo æqua diuiditur,dućła af eritficut b a ad a c,ita b c ad c f. Et permu 
tatím j ficut utraep fîmul b a, a cad b c, ita a cad c f. Et eft a b minor 13 y i, SC a c 
i a 6 ó,8č b C78 o. igitur utraep fîmul a b,c b minorem habet ad b c proportíonem, 
quàm 2ý 11 ad 7 s 0. igitur a cad c f habet minorem proportíonem,quám z 9 u,&C 
7 8 o.ficut autem a c ad c f,ita a g ad g c.igitur a g ad g c minorem habet proportío' 
nem,quàm 291 iad7 8 o.Ex his igit eritquadratum a g 8 4 7 3 9 21.quadratum gc, 
6 os 4 00.Et quadratum acefteisæquale.Eritigituripfom 903232 i,cuiuslatus 
efttetragonicumproxime.namexceditpræcifum quadratum unitatibus 3d s 
Eadem ratione dicit a c ad c g minorem habere proportíonem, quàm 3 5 9 o |ad 
9 s o.multíplícatíones autem fobtjcíuntur.

Díuídatur in duo æqua angulus c a g,duéla a h. propter bípartítíonem ígítur 
anguli & fimilítudínem triangulorum, 8C proportíonalítatem laterum & compo^ 
nentí,SCpermutacím, ficut utraep fîmul ga,a cad g c, i ta a h ad h c. SC fupponeba- 
tur a c minor quàm 2 911. SC ípfa a c minor quàm 3013 ^.ígítur utraqî fîmul g a,a c 
minor eft quam 5-924^. ipfa uerog ceft^ s o. igitur iitrâcp fîmul g a, a c ad gcmfi 
noremhabetproportionê,quâm y9 24|ad78 o. quare ÔCa h adh cminorem pro 
portionem habet,5-9241 ad 7s o. quare a h adh c minoré proportíonem habet 
quàm 4 5 51 ad <$ o.nam utraep utriuièp eft pars,SC horum quadrupli ip/à a h ad h c 
minorem proportíonemhabet, quàm i s 2 3 ad 2 4 o. propter hocenim dicit,quod 
utraque utriufcp eft ^.Et quoníam a h eft 1 s 2 3, erit quadratum eius 33 25 4 2 9.Eft 
autem h C2 4 o,6Ceius quadratum $ 7 6 o o.SC eft iftis quadratis a h,h cæquale qua^ 
dratfî a c. Erit igitur 3380 42 9,cuius latus quadratum eft 1 s 3 s nam huius qua
dratum exceditjuer um quadratum unitatibus 321 propè.quaréacadh cminorê 
habet proportíonem,quàm 183s ad 2 4 o.multíplícatíones uero fîibijciuntur.

Item in duo æqua díuídatur angulus h a c duéla k a. Rurfus propter bipartie 
tionem anguli ,SCfimilitudinêtriangulorû, SC proportíonalítatem laterû,et conv 
ponêti, ÔC permutatim, ficututraep fîmul h a,a cadc h ,itaakad k c. Veluutraep 
fîmul h a, a cminor eft, quàm 3 661 Quoniam enim h a fopponit 1 s 2 5, Séa c 
183 8 Tf .Eft autem h c 240. Igiturutraep fîmul h a,acadh chabetminorem pro- 
portionem,quàm3<i6 i^ ad24o. quare ÔCakadkc tninoremhabet propočti® 
fiem, quàm 3 6 $ i £ ad 2 4 o4

igiturakadkc minoremproportíonemhabet,quàm i o o?ad 66.SCquadratum 
a k i o 14 o 4 9. quadratum uero k c eft 4 3 5 6 : quíbus æq uatur quadratum a c.ígí
tur erít 10840 5,quorum latus quadratum eft 1 o o 91 proxíme.nam eius quadra 
tum foperat præcifom unitatibus 12 SC /j.ígítur a c ad c k minorem proportions 
habet,quàm 1009^ ad 66 .multíplícatíones autem fobíjcíentur.

Item díuídatur in duo æqua angulus kac duefła a 1 eadem ratione, ficut utraep 
fimulka,acadkc,itaal adel. SCeft a k minor quàm 1007,SCac minorquàm 
i o O9i,óćkc66dgiturutracpfimulka,ac,adkcminorem proportionêhabet, q; 
2oi6iad 6 6. Igitur a! adle minorem proportíonem habet, quàm 2016 £ad 6 6. 
Etquoniamal fupponitureiTe2oi6£enteiusquadratum4o649 28 Etípía 
I c eft 6 6,cufos quadratö eft 43 5 6 ; æquale nero ipfis ambobus fîmul quadratum

ac
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ZC4069Z8-jš'cuíusradíxquadrataeft 2 o 17’ proxímc.namquadratumeíusex' 
cedit præcifum unitatíbus i3f0.quareac adel habet minorem proportíonem, ®
quámzoiy ł ad čá.multiplícatíonesautetn fubtjcientur.

Quoníam ígítur a c habet ad c 1 minoré proportíonem, quám z o 17 * ad 6 6. Eco 
tierfo ígítur cl ad cahabet maiorem proportíonem,quám 66 ad2 o 17 |.et quoníá 
círcftferětía c b eft fextapars círculíierít igtt ipfa g c pars duodecíma,et ípfa h g ui- 
gerímaquarra,&ú'pfakcquadragefimaoéiaua,SCípfalcnonagefímaíěxta. Am> 
bítus ergo polygon! ad díametrum círculi maíoreřnproportionem habet, quám 
63 jďadxo 171 Hæc autem funt tripla, etíam fupererant z 84|,quí quídem mi
nor eft decemíeptuagefimís prímís,quarumunaeftz7|proxímé. Harum decu- 
pluseft:277 multomagísergo círcumferétía círculi maior eft díametrofua,quám 
tripla fuper decíes partions feptuagefimas prírnas.Quemadrnodum ígítur nutné 
ríab eo politípartíuntur,medíocríterdedaratí funt. Scíendum quod Apollo
níus Pergeus Mocyntocío demonftrauít idê, per alíos numéros ducens ad maío- 
rem propínquítatem.íd  quídem dílígétíus faćłum & exquífítíus uídetur, nihil au 
tem confert ad Archimedís propofítum. Díxímus ením,eum in hoc libelle pro- 
pofuíífe,íé ínuenturumprope propter uítaeutílitates. Quareneque Sporus Nice 
nus percípítur opportune Archimederii accufare, quod nonexquífíte ab eo tra- 
ditum fitcuíretfîæ lineæcírculicírcumferentía fittequalís .Ex quíb. ipfeín Certjs 
diciqpræceptorem fuum Phílonem Apogadarum ad numéros dílígentíoresrem 
hancadduxífte,quám Archímedes. Omneš ením exordínehabentur, SCuíden- 
tur eíus propofitum no cognouíífe. Vtuntur tamě multipiícatíoníbus myriádu, 
& díuífíoníbus.quíbus non eft facile aflequí indućłum, & ratíonibus magnís. 
Sí quís uero uoluerítomníno ad minuta magís hácrem adducere, utatur lícethís 
quæ in compofitione mathematíca á Claudio Ptolemæo tradita funt,uel quæ fe- 
quuntur ex illís per partes &mínutíffimum calculum ■> 8ú per rečtas ín círculo fi - 
tas.Et ego utícp hociam fecííTem,nífi' quod fæpedixi, íntellexíflém , quod per ea 
quædùfta funt,non poteftad exquifitiflïmû peruenfri,ut inueniatur rcćta linea, 

quæ fît circûferentiæcirculidatiçqualis.Quanquam proximè quisac
ferè habuerit eam.Et quæ ab Archimede iunt hic 

diâa,fuffidantt

EVTOCII AS C ALON'IT AE COMMENTARII 
in Círculi menfurationem, editione afleripta Milefîo 

Mechanico Ifîdoro noftro præceptori.

EVTOCII IN PRIMVM
T HEOR EM A AE Q_V EPON DER A; 

liwn ^frebimedist

O M E N T v M ipfum,ôgenerofîflîme Petre,commune gra 
uitatis & leuitatis elfe genus,ôé Ariftoteles aftèrit, SC Ptolemeus 
eumfequutus.Timæusuero apud Platonem,momêtum omne 
dícít grauítate producí.ná exiftimat leuitatem priuatiohê quan- 
dam elfe, quorum opinioneslicetdifciplinarûftudiofislegere, 
ôCexPtolemæi libro quem deMomentisëonfçripfît,ÔCexnatu-

talibus negocijs Ariftotelis, ÔC ex Timæo Platonis, SC ex his qui íllos expoíuerúc. 
Archímedes uero in hoc libro cêtrumponderisfiguræplanæexiftimatid,ex quo 

H h fufpenfa
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fufpenfa manet æquediftâs horizonti,duorum uero uel plumim plan ontcentra 
ponderísdioc eft grauítatís,á quo libra fufpenfa ftat horizon« æquediftâs; ut pu
ta fit tríangulus a b c, SC in medio eins punćtum quoddam d, à quo fufpenfum 
maneat æquediftâs hon'zonti. Conftatigit quod partes a bcfibi ipfisæquepode 
rabunt, SCnulIatê- 
dít altera magis ad 
horízo tem .Simili' 
ter autem SC polita 
libra ab, SCfufpen 
iis ex ea magnitudi 
nib.a b,fi fufpêfa It 
braexc habeatpar 
tes a b æqueponde 
rantes,manebit æ- 
quediftâs horizon 
ti, SC erít centrum 
fufpenfîonis ma/
gnitudinum a b púcftum c. Bene uidetur Geminus de Archime de dicere,quodÎ 
dignitates petitiones appellat. nam æqualiagrauiaexæqualibusdiftanttisautlo 
gítudíníbus æqueponderare dígnítas eft, SC quæ funt conuenienter.Et funt cla* 
ta omnia,his qui ea moderatè ínfpícíunt.

Aequalibus ínquít, SC fimilibus planíš ínuícem coaptatís, ČC eoríí centra gra- 
uítatísínuícem coaptabuntur. Omnesením eorú partes coaptabnrur.’inæqualiS 
uero ÔC fimílíum centra grauítarís erunt ílmílíter fita. Intellígantur autem, utí ín. 
fubíečla defcríptione triangulía b c, d e f inæquales SC fimíles. SC centrum graui- 
tatísípfiusabclitg, ípfíus uerodef fi'th:SCíunganturag,b g,cg,dh,eh,fh.Di 
co igítur, quod per æqualia díuidant angulos linete dueta: ab ípío g uel h pun
cto ad angulos. Fiat 
ením fícut e f ad b c,í* 
ta e h ad h k, SC f h ad 
h 1, SC d h ad h m. Et 
íungátur m k ki l nu 
eritťamklm tríangu 
lus fimilís triangulo 
def.Quoníam ením 
eft ficut eh ad h kqta 
hf ad hherítefeque 
díftans ipfí kl,8< fímí 
liter m k ípfie d, SCip
íadfípfílm. Igítur tríangulusdef fímílíseft triangulo kIm. Eft ígíturficut de 
admk,ítaefadkl,SCfdadlm.Supponíturautem propter fimílítudínem trían* 
gulormefle ficut d e ad a b,íta e f ad b c, SC d f ad a c.Sunt ígít la tera abc æqualia la 
tenbus k 1 m.quare aptatur unumquodcp unicuiqj. Igítur tríangulus a b c, eft fi * 
milis SC æqualis triangulok 1m.quare coaptabítur centrum ipfius a b c,ín centru 
ipfiuskl m.Ipfoauremgcoaptatoinh,8Claterą abc coaptabuntur inklm,8Cip 
feag,bg,cginipfashk,hl,hm : SCfacientangulos adkl m æqualesangulisin 
triangulo abc. quare SC in ipfo d e f. Šunt ením eædem reCîæ, quæ à punćło h ad 
d e f, SC ad k 1 m iuneftæ fueru n t.

Cuiuicunq?figuræcuius ambitusin eadem cauaconfiftit, centrum grauitatis 
íntra figurám contínerí neceflèeft • Quas appellatin eadem cauas lineas, iam di
ctum eft à nobis i n procemtjs de Sphæra SCcylindro. Quoniam enim figura quæ 

ha*
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liabet ambitům in eadem cauum, partes omnis planí inter ambitům fuum com- 
pleffitur, ÔC angulos. Confiât 
quod SC centrum grauitatis intra 
ípfam figurám continetur. in qui 
bufdamenimfiguriscentrum eft 
extra, in quibufdam in limbo. In 
ièmicirculo enfin abc centrum ------------- b.-------- - --
figuræeftg. in hyperbole autem 
d e f, cêtrum figuræ eft extra, ubi 
diametríconcurruntínuícem,fi- 
eut habet h. Hgc enfin dicta funt 
in fecundo libro Conicorum A- 
pollonij. Verûtamen et in figura 
a b c, SC in d e f, centrum grauita
tis, à quo uidelicetfigura iufpen- 
fa maneat æquediftans horizon,
eft intra ambitům. nam fi foret in ambitu, alíquíd extra in alteram partem tende- 
ret,quod non fupponitur.

IN SECVNDVM.

ESto centrů grauitatis d, fi elfe poteft. Quod enfin fit in a b,ofîenfum eft. nam 
fuprà dićłum eft,quod duarum magnitudinum centrum eft, à quo libra fu- 
fpenfa partes habetequeponderantestSC æquediftâs manet horizonti.quare cen 

trum magnitudinum a b eft in ipfa a b.
IN QJ7INTVM.

AVtenim quodabípíbabmaíus eftipibc,itaut æqueponderet, autnon.
Hocdidtû rećte intelligere oportet, non utputa quod magnitudo a b fit o- 

rnnino maior c: fed pofîta maior, aut fècundum æqueponderatiam. Poteft enfin 
fieri,quod minor magnitudo magis ponderet quàm maior, per longitudinem li- 
bræ quæ maior admodum exifiat, ÔC proportionem faciat inæqualem .Et a u fera- 
tur ab ipfo a b minus excefiiqquo a b mains eft ipfo c, ita ut æqueponderent : ica 
utreliquum, puta a fit cômenfuratum ipfi c. Oportet ,ínquít, auferre ab ipfo a b 
magnitudinem quandam b:puta quod faciat reliquum a commenfuratum ipfi c, 
SCmaius ipfiim aipfb c fecundum æquepondcrationem. Hoc autem fieri poteft 
per ea quæ in principio libri decimi Elementorum Euclidis dićta iuerunt, SC in 
tertio SphæricorumTheodofij.

IN VNDECIMVM,
XT 1 iunganturhæ,ef,gk,lm. cadentiamípfie iuxtaípíámbc.Quoníáením 
J_yípfa b o eft æqualis ipfiz c,SC ipfa d b ipfi d c,erit ficut d b ad o b,ita d c ad z c. 
SC diuidentí ;ficut d o ad o b,ita dz adz c. Verum fîcut d o ad o b, ita a ead e b. na 
e o eft íuxta ípfam a d.Sicut autem d z adz c, ita a f ad fc. Igitur ficut a e ad e b, ita 
a fad fc.Igituref eft æquediftans ipfi b c. Símilíter autem oftendêtur 8Creliquat

Ipfea d cad omnis triangulos ab ipfis a m, m k,kf, f edeferipros, fimiles ipfi 
adceamhabentproportionem,quamhabetcaadam.eoq5redæfuntæquales. 
Quoniam enfin trianguli a d c,a fm funtfimiles, habebunt inuicem proportio
nem a c ad a m duplicatam.Quoniam uero nunc fupponitur, ipfam a c ipfius am 
quadruplant efie,triangulus a d c habebit ad trianguluma fm, ficut ièxdecnn ad 
unum, SCad triangulosomnisab am, mk,kf,fcdefoiptos,proportionêhabet, 
quam íexdecfin ad quatuor. Igiturproportionalitereft, ficut triangulus a b c,ad 
triangulosab am,mk, kf,fc, fimilesipfi ade, itaipfitrianguliadipfum afm. 
Hoc eft c a ad a m. Sunt enfin fimiles, SCinbafibusæqualibus, SCproptereain- 
lïiccm æqua»es,quia habent ad inuicem ficut eorum baies. Verum c a ad a m ma-

H h z iorenS



6o B VT O C II IN ÁR CH. II ï. H,’

íoremproportionêhabet,ćpuradrh.Proportíoenímac ad ameademeft pro
portion! u rad r p.Síenímíntellígantur ur, c d edudæ & concurrentesin paral
lel as , ent ficut u r ad r p,fic c d ad d œ. Verum ficut c d ad d w, i ta c a ad am, heut 
ergo c a ad a m,ita u r ad r p. Habet autem u r ad r p maiorem proportionê,quàm 
u r ad r h. Jgitur ca ad a m habetmaiorem proportionem,quam u r ad r h. Quod 
fane eile non poteft.nam lineæ redæ dudæ per q iuxta ipfam d a,in eadem erunt 
centra hęciciIicet in altera partě, ÓĆ tendět uídelícet in illud omnis magnitudines, 
6ć non æqueponderabunt: quod eft communepofîtum.nam centrum parallelo- 
grammorum pofitum eft r, & triangulorum q»

Si ením educas iftas c d g,fe g,b a g,confiât quod in idem pundû uenfont.edii 
disenímbag,fe g,Sćconcurrentibusinuiceminpundog,& ipfacd concurret 
inidem.Eftautemficutbg adga,itafgadge, &bf adae,&fcaded,&cg ad 
d g. Erit iam trianguli b d c centrum gra uitacis in ípfa h m. quoniam ipfa a b eft 
tertia pars b h.Efto triangulus a b c,ôé iû- 
gantur ab angulis ad bipartitiones latem 
redæae,b f,cd. Igûur centrum grauita- 
tis trianguli a b ceft g.Et manifeftû,quod 
omnes trianguli funt inuicem æquales. 
quoniam omnes redæ ab angulis ad bi
partitiones laterum iunéîæ perg tranie- 
unt.ne eiufdê plura centra exïftant. Quo 
niam autem a d,d b,b e,e c,c f, f a çquales 
funt, trianguli erunt æquales,qui habent 
uerticem pundum g, bafes uero dićłas re 
das.Quare a g b triâgulus,dupluseft tri 
angulo g b e.quare ÓČ a g ipfius g e. Si igi- 
tur per g iuxta ipfam b c duxerimus ipfam 
h k, erit a h dupla ipfius h b.Quare uniuerfah'ter,iï unûlatus trianguli fécetur,ita 
Utportio ad uerticem fit dupla portioniad bafîm,& per fomptum pundum duca 

tur æquediftans ipfi baficin ipfa d uda erit centrum grauita- 
tis trianguli illius.

FINIS PRIMI EVTOC1I.

E V T O C 11 IN SECVNDVM
AEQVEPONDERANTIVM 

<^4rcbimedis. '

v m diligenterea quæ in přímo libro habentur percurrimus, 
Sćinfpedu difficilia fatisdecîarauerimusmecefîariûduximus, 
Sčquse in libro fecûdo obfcurè dida funt, pro modo explícare. 
Dicit ítaqjin propoptioneprimi theorematisrSupponâturfpa- 
cía a b,c d contenta à reda & fedione redanguli coni,quæ poiïî 
mus iuxta redam datam applicare. hoc aût non licetinde per ea

quæ iftic demonfirata funt inuenire.Quoniâ aût oftenfum eft fibi,ueluti in libro 
de Sphera ÖC cylindro dixit,quod figura huiufmodi eft fefquitertia tr/âgulo habê 
ti bafem,ôi altitudinemcumportione eandermplanoueroexiftêteredilineo fef- 
quitertio, trianguliæqualepoffumusiuxta redâdatam applicare,confiât quod 
6ć figuris huiufmodi.Quæ uero in apparatu dida font, omnia clara per quartum 
theorema primi iftorum libn't

In
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IN SECVNDVM,

INfecundotheoremateprædicitquædamdecla.rantia,quopaâoin ièch'onere 
ćłanguli coni figura cognitæpofiîtinfcribi.Etdicit,bæcoftendendafuntin or 
dínibus. Quoníam igitur dićlum obfcurûeft, necefle eft pauca quædam de eo di 

cere ex Conicis Apollonii inuêta. Elfe figura cótentafub parabola a b c, ÔCrecfia 
ac,cuíusfitdíameterbd.Conftatquoducrtexportioníseftpuncftumb.Vertíces  
uero appellat Apollonius,termines,qui funt ad recftas diatnetrorum.Siiam finv 
xerímus has a b,b c, erit tríágulus a b c, qui bafem habeat cû por tione eandê, & al 
titudinem æqualemiduêïâ à puncfio b ad ipfam a c perpendicularê. Sic enfin onv 
nino b d eft axis,fi fiimentes uertices portions a b,b c,ipiôs e,f, 8C per ipibs duxe 
rimus parallelasipfîb d,putaeg,fo, erûtipfçdiametri portionûab,b c.Oftêfum 
eft enfin in parabola,quod omneš dudîææquediftâtes iuxta diametrSfunt dia- 
metri fečlionís.erút iam e,fuertices portionS:& quæ per e,f applicate æquedifîâ- 
tes ipfîs a b,b c:erit &Č e 1 f iuxta ipfam a c. Quoníam itacp e h,f k funt inuicê æque 
díftátes,& exiftentes diametri æquales æqualiS portionu, Sć coaptatæ inuicêuti 
infextoConicorûoftêfumeft: Sêquoniâegh eftæquediftâsipfî bd.eritfîcutbg 
ad ga,ita d h adh a.Eft aût b g equalis ipfî g a. nae g fecat eâin duo arqua æquedi 
ftâcem applicate cotíngentí.ígítur d h eft çqualis ipfî h a.Eteadem ratione d k ipfî 
k c eft æqualis. Tota uero a d eft æqualis toti d c.igitur d h eft çqualis ipfi d k: et ex 
h oc c 1 ipfi I f. Quare ueriffimè diêtû eft,quod reéla iûgês uertices portions, æque 
diftas erit bafi portionis, in duo æqua diuidet à diatnetro portionis, lunganc

a f b d • k c
qüocpa e,e b,b fifc.ôd diuidâtur in duo æqua puélis m ,n,x,o,& ducant per pû^ 
(ftam,n,x,oiuxtaipfambdiftaepmrf,tn ,qxza>so iungâturap,pe,et,tb, 
bqjqfjfsjsctóčhgt^aqjp b c dzs.Coftatíáexíftísantedemoftratís,quodtq,et  
e £,&p s funt æquediftantesipfia c: & quod t a eft qualis aq & p d ipfi d s.Dico 
quodhaefecât ipfam bd in numéros confequénter impares:hocéft,cuïus b afit

unum,
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unum, dus erit a I tria, & I d quínque, SC d d feptem : quoniam a g eft æqualis 
ipfi g b, SC e h eft æquediftans ipii b d,erit ah æqualis h d. igitur d a dupla eil ipfi* 
us d h :quare & ipfius e I. Igitur quadratû a d quadruplum erit quadrato e 1. Sicut 
autem quadratum ad ad quadratumel, ita oftenfum eft eífe bd ad b 1 quare b d 
quadrupla eft ipfius b I.igitur d 1 tripla eft ípfius b 1. Cuïus igitur b 1 eft unum,dus 
erit d 1 tria: SC eadem ratíone cuius b 1 fuerit quatuor,dus erit ipfa d 1 duodecim.SC 
quoniam en eft æqualis ipfi n b, SC e f ipfi fl,SC h uipii u d,igitur e 1 duplaeft ip 
iîus 1 f,hoceft ipfius t a. igitur quadratum e 1 quadruplum eft quadrato t a.igitur 
b i quadrupla eft ipfius b a, quare I a tripla eft ipfius a b .quorum igitur ipfa I b eft 
quatuor,erit ipfab a unumret quorum ipfa 1 a tria,eritipfa 1 d duodedm.Rurfus 
quoniam a m eft æqualis ipfi m e,SCa kipfik g,SC a fipfîf h:erût igitur a f fh,h u, 
u d inuicem æqualesrquorum igitur a d eft quatuor.eorum fd eft tria,hoc eft ipfa 
p d.quorumigiturquadratumadeft fexdecim, horum quadratum p deftno- 
uem: quorum igitur b d eft fedecim,eorum eftnouem b d,SCrefiduad d feptem. 
Quoniâigitur oftenfum eft, quorum b d eft fedecim,eorûb aeifeunum, SC al 
tria,SC ,dd feptem: erit igitur refidual d quínqj. Díuídítur ergo ípía b d ab æqûe* 
diftantibus in numéros confequenter impares, ea quæad uerticem portionis eft 
parte ab unitate denomínata. Coftat igitur ex deferiptione, quod ducfîæ àdiame 
tris in numéros ab unitate cófequenterdífpofitosexcrefcunt. Cuius enim eft t a 
unum,dus eft el duo, SC pd tria, SC ad quatuor. Cum enim fint omneš æquedi* 
Hantes,fecâturinæqualia.Appellaturautem ab Archimedefiguraapetbqfsc, 
cognitæ infcripta,

IN TERTIVM.

Slmiles portionum fedîiones coni Apollonius diffíníuít in fexto libro Conico 
rum illas,in quibus fi ducantur in unaquaque æquediftantesbafi æquales nu 
mero æquediftantes,SC bafes ad abfcifas ab gquediftantibus uerfus uerticem par 

tes diametrorum in eadem proportione crût, SC abicifæ ad abfcifas, SC quod para 
bolæomnesfunt fimiles inuicem. Figura uero cognitæ infcripta, quidfît, dićtu 
eft in præfumpto lïmmate. Hoc autem fimilirer diuidere diamètres eft,ut portio 
nesearum eandem habeantproportionem. Refîduum uero theorematis eft cia* 
rum ex prædifta figura.

IN QJ7ARTVM.

INferibatur rećłilinea figuracognitæin portione, ita utcircumcifæ partes fint 
minores ipiô k. hoc autem manifeftumeftexprædicfiis,in  fecundo Stichiofis 
ordinationiSjSCin primo de Sphæra SC cylindro.

IN Q.V1NTVAÏ.

ET quoniam h f gi eftparallelogrammum, SCc.quoniam enim hækfjgfunt 
æquales.Sunt enim portionûæqualium diametri.SCæqualiterabaxediftâ* 
tes a b d, SC fimiliter diuiduntur à centris h i, erit fient k h ad h fiita 1 i ad i g,SCper* 

mutatim. SCidcirco h feft æqualis ipfi g i.eft autem SCæquediitansei. nâomnes 
diametriparabolæfuntæquediftantestigituripfumhfgi eftparallelogrammû.

IN SECVNDAM PARTEM Qy J N TI-

ERit f ta q? magnitudinis compofitæ ex utrifq; a k b,b 1 c portionibus centrum 
grauitatis q. &C compofitæ ex utřiiq? a k b,b 1 c tríangulís,eft centrum c,SCc.

Oftenfum eftenim in præfumpto,quoniam h m iungens centra portionum,bi* 
partitur ab ipfa b d punefio q,cum fit ipfi fg æquediftans : SC g h bipartiturpun* 
cło t.quare teft centrum grauitatis magnitudinis,compofitæ ex triangulis a k b, 
b 1 c. Quoniam igitur triangulus bac maiorem proportionem habet ad triangu 
los a k b,b 1 c,qj ad portiones, SC reliqua. Quoniam enim oftenfum eft, triangu* 
li ab ccentrum grauítatíseíTee:SCtríangulorum a bk, blccentrum t,manifefiû 
eft quod rečíilineí a kb I c centrum grauitatis eft in te, diuifa punćło R fecundû

mu-
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miltiTäm proportionê,quamhabettriangulusabc, ad triangulosakb,blc.quo 
ní am aút triangulus abc maiorem proportionê h abet ad tri angulos a k b, b 1 c,qj 
ad portiones: nam portiones funt tríangulismaíorestcóftatquod fi fecuerímus 
ípfam et i n proportionê quam habet triangulus ad portiones, punćłii fećłionis 
cadet íuperíus qj lit R:quod erít centru totius portiôis,propter mutuâ affeélionë.

IN S E X T V M»

CEntrum portionis eft omninounum, SCpropínquíus uertici portionis, ép 
centra infcriptarumrećłilinearum. Nam tríanguliabc centrum grauitatis 
eft, fi contingate, ipfa b d,ita dïuïfaut eb fit dupla ipfius e d.Côftatquod omnia 

centra infcriptarum retflilinearum cadentinter punćła h e.&quanto plurium la- 
terumfuerit infcriptum cognitæ,tanto magisipfih appropinquat. Confiât itaqj 
quod eile non potefi,ut linea inter centrum infcripti cognitære<fiilinei,8C centrés 
portionis intercepta fit maior e h .poteft autem minor eile non folum ipfa h e,uc- 
rum omni alla data,

IN SEPTIM.VM*
TNfèribaturitacpin portionea b crećłilineu, fimileeiquodeftin portions def, 
J_hoceft fimiliter cognitæ. Similiterenim cognitæinfcribiturquando feéh'ones 
parabolæa bcæqualesfiantipiie fg, ita ut latera cognitæ infcripti ipfi portiönt 
abc,fintnumeroæquales rečlílíneílaterí b.infcripti ipfie fg.quoniam enim pun 
Cła b SC f,funt uertices fîmilium portionüm,erunt ita cognitæ infcripta fimilia.

I N O C T A V V M.

ET quoniameftfiçutbhadh d,itakmadm f. nam portiones cum fint (imi
tes,habebunt centra diuidentia diametros in eafdem portiones. SC compone 
tijficut b d ad d h,ita k fad fm; SC permutatim, ficut b d ad k f,ita d h ad m f.Eft an 

tem b d quadrupla ipfius kf.hoc 
enim in fine oftenditur, ubi eft fi- 
gnumhoc Côfêquenteraute 
iilud nos oftendemus. Efto para 
bola a b c,cuius diametros b d, SC 
ducatur ordinatea d, SC iunga> 
tura b: SCdiuidatura b in duo a> 
qua punêlo f,8C ducatur per f æ- 
quediftans ipfibdipfa efigitur 
ipfaefeft diametros portionis a 
b:SCàpunêlis ef ducantur ordi- 
natehæeg f h.Quoniamitaque 
af eftæqualis fb,erita b duplaip 
fins fb,Sć a d ipfius f h : hoc eft ip> 
fins eg.Quarequadratum a d eft 
quadruplumad quadratum eg:
quare d b quadrupla eft ipfius b g longitudine. Quoniam igitur b d eft dupla ip 
fiusb h,erit b h duplaipfius b g, SC ipfa h gæqualisipfigb.'SCipfah gæqualisetp 
am ipfi ef.quiaipfum eg f h eftparallelogratnmum .Igituripfab deftquadrupla 
ipfiusfe. • SC quoniam ipfabd eft quadruplaipfiusbf,etenim hoceft
oftenfum.nam oftenfum eftin fumpto ■> ipfamb dutriqj harum b g,efeflequa- 
druplamtquareb geftæqualis ipfiefiSC idcirco ifticipfa b f ipfi k fæqualis,8Cb d 
utríqj earum quadruplatígítur ipiab feft tertia parsipfms f d. quoniam enim b d 
eft quadrupla ipfius b f. Quorum igitur ipfa b d eft quatuor, eoi um ipfa b feft u- 
num-.SCquorum b défi duodecim,eorum ipfa b f eft tria. Eft autem b ftripla ipfi 
us fx. quorum igitur b feft tria,ipfa fxeftunum.Totaigiturb xeftquatuorrho- 
rumautem eratbdduodecím-.ígíturbxefttertía par s ipfius bd. Triplus autem

tri-
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triangulus ab c portíonum.Oftenfum enímeft ab eo,in eo quod fcripfitdcCcni 
rečíangulí fè<ftione,quod omnis figura cétenta à récita, Sč fećhone rećłanguli co* 
ní,eít íéíquítertíatríangulí bafem eandem habentís,& altítudíné æqualem.qua* 
re portío a b c, eft fefquítertía tríágulí a b c: ÓĆ dí uídentí, triangulus a b c eft tríplus 
portíonúakb,b 1 c.óčeft d b tríplaípfius ed. ígítur ípfab h eft fefquítertía ípfius 
h d,quod erat demoftrandum quoníam ením b d eft tripla ípfius d e. Quorum í- 
gítur b deft quíndecím,eorum e d eft quinq? : quorum uero d eeft quínq3,eorum 
h eeftunum :Sčtotah d íex, fcííícetíexcuplaípfiush e.Quorúígítur b d quinde* 
cím,eorum dh eft fex:6ćreliqua h b, nouem.quare b h eft íefquíaltera ípfius h d.

IN NONVM THEOREM A.

NOnum theorema ualdeobfcurú,exponemusíuxtaloquentes quámdare 
poterímus* Quoníam ením iftæ a b,b c,b d,b e funt proportionales diui

dentí,&pěrmutatím ,erút a c,c d, d e ín eadem proportíone . Quoníam ígítur a b, 
bc,bd,b ein eadem funtproportíone, &fiftæac,cd,de.eftficutin prímísmagní 
tudínibus antecedens, & medium ad fequens:ítaín fecundís magnítudíníb.an* 
tecedens3Sč medium ad fequens.Sícut ergo utreq? fimul a c,c d:hoc eft,d a ad d e: 
íta utracą fîmula b,b cad d b.Sícutaút utracp fimul a b,b c ad d blita dupla utríuf* 
quefimulab,b cadduplamípfiusbdiquia parteseandem fuis multíplícíbusha 
bent proportíonem.Sícut ergo a d ad d e, íta duplum utríufcp fimul a b,b c ad du 
plum d b.Rurfus quoníam iftae cb,b d,b e ín eadem funt proportione óćiftę a c, 
cd,de. eft autem per prædidîa ficut a d ad d e, íta utraq? fimul e b,b d ad b e.Erat 
autêficutadadde,itaduplumutriufcpfimulab,bc adduplum ipfiusbd. Sicut 
ergo unum ad unú,ítaomnía ad omnia.Sicut ergo a d ad d e,íta antecedêtiaad fe 
quentía.Sunt autem antecedentia duplû utriufq; a b, b cret utraq? c b,b d,hoc eft 
duæ a b,tres c b,&una b difequêtia uero duplum,b d, & fola b e. Eft ígítur ficut 
a d ad d e, itarecfia compofita ex dupla ípfius a b,5ć tripla c b,6ć fola d b ad compo 
fitam ex dupla b d Sť folab e. Et quoníam compofita ex duplo a b,6ć quadruplo 
c d,&quadruplo d b,et duplo b e,maior eft compofita ex duplo a b,& triplo c b, 
Sćfolad b : maíus autem habet adídem maíorem proportíonem, quàm mínus : 
maíorem ergo proportíonem habet compofita ex duplo utríuíque fimul ab,b e, 
&quadruploutríuíquefimulcb,bd,adcompofitamexduplo db, óćibla eb,č^ 
compofita ex duplo ab,Sčex triplo c b,& fola d b,adcompofitam ex duplo b d,et 
íbla e b. Verum ficut copofita ex duplo a b ,& tripla c b,& fola b d, ad compofita 
ex duplo bd & fola eb :íta oftêfiim eft effe ad ad de. ígítur côpofitaex dupla u* 
tríufq? fimula b,b e,&f quadrupla utríuf^fimul cb,b d,ad compofitam exdupla 
b d,& fola e b,maíoré proportíonem habet,ad ad d e.Sí ígit uoluerímus facere 
eadem proportíonéípfiusadadquandáalíam,erítílIamínorčpde.fitaútdo.Eft 
ígít ficutad add o,íta compofita exdupla a b,b e,&quadrupla utríuíqs fimul cb, 
b d,ad compofitam ex dupla b d,Sć fola e b. Et ecoueríb,ígítur eft ficut o d ad d a, 
íta compofitaex dupla b d ,óć fola e b, ad compofitam ex dupla utriufcp fimul a b, 
be,ÔCquadruplautriufcpfimul cb,bd:6ćcomponeti, ficutoa adda,ita compofi 
ta ex dupla a b,Sć quadrupla c b,Sč fèxcupla ípfius b d, ÓĆ tripla ípfius b e,ad côpo 
fitâex duplautriufcpfimulabjb e, & quadrupla utriufq? fimul c b,b d. Ipiaenim 
bd fèxiesfumptaeft,quaterínpřimis,bis ín fecundís, &ípfa beter’fumpta: bis 
inter primas, femel inter fecundas. Supponítur autem & a d habere ad g h, eam 
proportíonem, quam habet compofita exquíncuplautríufque fimul b e,Sť decu 
pla utriufque fimul c b,b d,ad compofitam ex dupla a b,& quadrupla c b, fexcu* 
plabd.&tríp!abe,SCeftproportíonalítasíndirecta .Peræquam ígítur, ficut o a 
ad g h,íta côpofita ex quincupla utriufq; fimul a b, b e, Sćdécupla c b, b d5ad coin* 
pofitam ex dupla utriufquefimul ab, b e,SCquadrupla cb,b d.Huíus autem de* 
fcriptæ proportionalitatis conditio ficfietmanífefta, Quoníam ením in přimis 

ma*
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maghitudinibus liait antecedês o a, adconfequensa d,ita in fecundis magnitu 
dinibùs antecedês compofita ex dupla a b, SCquadrupla b c, SCfexcupIabd, & 
tripla be, adconfequentemcompofitamexduplautriufqjab, be, SCquadru* 
plautríufcp fimul cb,b d.Sicut autem in prímísmagnítudíníbus confequens i» 
pfa a d,habet ad quoddam aliud,ad ipfam g h:ita in fecundis magnitudíníbus a* 
liud quid compofita ex quincuplautriufq? ab, b e, & décupla utriuiq? fimul c b, 
b d ad côpofitam ex dupla a b, & quadrupla c b,et fexcupla b d,& tripla b e. Quo 
niam autem quincupla utriufep fimul a b,b e ad duplam eiufdem,eam habet pro 
portionem quam quínq? ad duo: habet autem et décupla utriufque fimul c b,b d 
ad quadrupîam eiufdem proportionem, quam quincp ad duo:quandoquidê de 
cem ad quatuor habeât eam proportionem quam quincp ad duo ♦ Côpofîta igit 
exquincuplautriuf$fîmulab,be,ÔCdecupIautriufcpfîmulcb,bd,adcompofp 
tam ex dupla utriufcß fimul a b, b e,& quadrupla utriufqj fimul c b, b d, propor
tionem habetquam quincpad duo. Quarea o ad g h proportionêhabet, quant 
quincpad duo.Rurfus quoniâoftenfum eft fuperius,quod o d ad d a proportio 
nem habet,quameb cum dupla db adæqualê compofîtæexduplautriufqtab:, 
b e, cum quadrupla utriufq,’ c b, b d. Eft autem ficut côfequens in přimis magni 
tudinibus d a, ad aliud quid d e: ita in fecundis magnitudimb us aliud quíddá co 
pofíta ex dupla a b, tripla c b,SC fola d b,ad antecedês,côpofitam fcilicet ex e b,SC 
dupla b d. diflîmiliter indireêîe proportio, hoc eft proportionalitateindireéta» 
Igitur ficut o d ad d e,ita compofîta ex dupla a b,tripla c b,SC fola b d,ad com poli 
tam ex dupla utriufcß fimul a b, b e, & quadrupla c b,b d. Quare SC è conuerfo fi
cut e d ad d o, ita compofita ex dupla utriufcp fimul ab,b e,SCquadrupla utriufqß 
fimul c b,b d,ad compofita ex dupla a b,SC tripla c b,et fola b d. SC euerten ti, ficut 
deadeo, dico antecedens ad exceflum,ita côpofîta ex dupla utriufcp fimul a b* 
b e, cum quadrupla b c,b d,ad compofîta ex c b fola,SC tripla b d, SC dupla e b Jn 
antecedête ením eftdupla ipfîus ab, SC ipfîus e b: in cofequêteuero dupla ipfius 
a b fola. quare fuperfluit in exceftibus dupla ipfîus e b.Rurfus in antecedête quak 
drupla utriuicp fimul c b,b d:in confequente uero tripla ipfîus ćb, SC fola b dtqua 
te fuperreliêïa fuit in excefsibus fola c b, SC tripla ipfîus b d. Bene igitur ditftû eft 
quod eft euertêti ficut d e ad e o,ita compofîta ex dupla utriufcp fimul a b,b e, SC 
quadrupla utriufq; fimul c b, b d,ad cópofitá ex c b, SC tripla ipfîus b d, SC d upla 
ipfius e b. Quare è côuerfo ficut o ead e d,ita côpofîta ex c b SC tripla d b,et dupla 
e b,ad compofîtaex dupla utriufq fimul a b ,b e, SC quadrupla utriufcp fimul c b* 
b d.Eft aût ficut d b ad aliudquiddâ adipfum eb ita a b,ad bc,etduidêti ficut de 
adeb,ita acadcb.Eadêaûtratíoneficutc d ad e b, ita d e ad e b.Sicutergo tripla 
ipfius cd,ad tripla ipfius d b,ita dupla ipfius d e,ad duplâ ipfîus b e. Partes em eâ 
inuicê habent proportions,quam earû æquemultiplicia.Igitur ficut unû ad unii, 
ita omnia antecedentía ad omnia fequentia.Eft igitur ficut d e ad e b,itacômpofî 
ta ex a c,SC triplac d SC dupla d e,ad côpofitam ex c b,SC tripla ipfius b d, SC dupla 
ipfîus b e. Quoniam enim oftenlum eft,ficut in přimis magnitudíníbus antece* 
dens oeadfequens de, ita in iècûdis magnitudíníbus compofita excb, ÔC tripla 
ipfius b d,SC dupla ipfius b e,ad fequens côpofitam ex dupla utriufq; fimul a b, 
b e, SC quadrupla utriufq; fimul cb,bd.Sicut autem in přimis magnítudíníb.fe> 
quêsde adaliud quiddam adipfam eb: ita infecundismagnitudíníbusaliud 
quiddam compofita fcilicet ex ac, SC tripla cd , SC dupla de, ad antecedens 
compofitam ex cb, SC tripla d b,8C dupla e b. Per æquam igitur in proportional! 
täte indireêîa, ficut o e ad e b, ita compofîta ex a c,tripla c d, SC dupla d e, ad côpo 
fitam ex dupla utriufcpfimulab,be,SC quadrupla utriüfq?fimulcb,bd.SC com- 
ponentí ficut o b ad b e,ita compofîta ex a c,8C tripla c d,SC dupla d e, SC dupla U> 
uiufqj fimul a b,be, ÔC quadrupla utriufcp fimul ç b,b d,ad compofitam ex dupla

Ii utrius
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utriufcę fîmul a b,b e,& quadrupla utriufcę fîmul cb,b d. Verum compofita ex 
a c & tripla c d & dupla d e,& dupla utriufcę fîmul a b, b e,8ć quadrupla utriufcę 
fimul c b,b d, æqualis eft copofitæ ex tripla a b, Sê fextupla c b,& tripla d b. Ipfa 
enfin ab bis affumpta eft,inde SC aiïumens ipfam a c,&ex quadrupla ipfius c b, 
unam facit tertio ipfam a b. Rurfus ablata à quadrupla ipfius c b, una manet tri
pla ipfius c b. Aiïumens autem triplam ipfius c d,& triplam d b, facit fextupla ip 
fiusc b.Rurfus ea ablata à quadrupla ipfius d b,remanet fola d b:quçaflumens 
duplâ ipfius d e, & duplâ ipfius eb,facittripla ipfius b d.Beneigitur dicit quod 
o b ad e b eam habet proportionê, quam compofita ex tripla a b ôd fextupla c b, 
& tripla d b,ad compofita ex dupla utriufcę fimul a b,b e, ÓĆ quadrupla utriufcę 
fimul c b,b d.Rurfus quoniam hæ e d,d c,c a funt in eadem proportionê, & per 
conuerfum fuppofitionis utracę fimul, unaqugcę harum e b,b d,b c,b a erit ficut 
ed ad mediam,& fequentêipfas d c,ca,hoc eft ad ipfam d a,fie utracę fimul e b, 
b d ad utrancę d b,b c,cum utracę fîmul c b,b a. &componenti ficut e a ad d a, ira 
utratę fîmul e b,b d,cum utracę fimul d b, b c,& eu utracę fîmul c b,b a,ad utracę 
d b,b c,cum utraque fîmul e b, b a. Verum utracę fîmul c b, b d,cum utracę fimul 
cb,b a,æqualis eft utricę fîmul eb,b a,& bisutritę fimul db,b c. Semel enim ex- 
tremæ fumûtur, Sć mediæ bis. Atuero utracę fîmul d b, b c, cum cb, b a, æqualis 
eft utricę fimul b d,b a,& bis c b,eadem caufa.Quare eft ficut e a ad d a ira compo 
fita ex e b,b a ÓĆ dupla utriuftę fîmul d b,b c, ad compofitam ex utracę fîmul d b, 
b a,SC dupla ipfius c btquare SC dupla ad duplam habet eandem’proportionem. 
Sícut ergo e a ad d a,ita copofîta ex dupla utriufcęfimul, e b, b a cum quadrupla 
utriufquefîmul c b,b d,ad compofitam ex dupla utriufque fîmul a b, b d, SC qua
drupla ipfius c b.quare ficut e a ad très quintas ipfius d a,ita compofita ex dupla 
utriufquefîmul e b,b a,SC quadrupla utriufque fimul c b,b d,ad très quintas co
pofitæ ex dupla utriufcę fimul a b,b d,SC quadrupla ipfius c b. Verû ficut a e ad 
très quintasipfius d a, ira fumpta eft b e ad fg.Sicut ergo e b ad fg,ita compofita 
ex dupla utriufcę fîmul e b,b a, et quadrupla utriufcę fîmul c b, b d, ad très quin
tas copofitæ ex duplautriufque a b,b e, SC quadrupla ipfius cb.quoniâ igitur o- 
ftenfum eft,ficut antecedens o b ad confequens b e,ita antecedens tripla utriufcę 
fimul a b,b d,cum fextupla ipfius b cad duplam utriufcę fimul a b,b e,et quadru 
plam utriufcęc b,b d.fîcut autem confequens ipfa e b ad alíud quíddam,íd eft ad 
f g,ita confequens dupla utriufcę fimul a b, b.e,SC quadrupla utriufcęfimul d b,' 
b c,ad très quintas fequentis,hoc eft ad très quintas compofîtæ ex dupla utriufcę 
fimul a b,b d,SC quadrupla ipfius cb. In direefta igitur proportionalitate per æ- 
quam,ficut ob ad fg,itacompofita ex tripla utriufque fimul a b, b d,8C fextupla 
ç b ad très quintas compofîtæ ex dupla utriufcę fîmul a b, b d,$C quadrupla ip
fius c b.Compofîta uero ex tripla utriufque fîmul a b,b d, & fextupla c b, ad très 
quintas compofîtæ ex dupla utriufcę fîmul a b, b d, SC quadrupla ipfius c b, pro 
portion? habet quam quincę ad duo. Nam tripla utriufque fîmul a b, b d,ad du
plam utriufcę fimul a b,b d,proportionem habet fefquialterâ: fed SC fextupla c b 
ad quadruplam cb, eandem habet proportionem fefquialteram.Quoniâ uero 
antecedentia ad confequentia fefquialtera funt, $C proportionê habent eâ quam 
tria ad duo, igitur habebuntfîcut quadragintaquincę ad triginta. utruncę enim 
utriufque eft quindecupIum.Sunt autem decem oćto très quintæ detrígínta.ígí 
tur quadraginta ouincę ad decem ocfło habent proportionem,quam compofita 
ex tripla utriufcę fîmul a b,b d,cum fextupla c b ad très quintas compofîtæ ex du 
pla utriufque fîmul a b,b d cum quadrupla c b,qualís eft etiam proportio o b ad 
f g.fèd quadraginta quincę ad decem oćto eam habent proportionê, quam quin 
que ad duotnam quinque ÓĆ duo funt utriufque nonæ,quare ÓĆ o b ad f g eâ ha
bet proportionem,quam quinque ad duo. Quoniam igitur oftenfum eft,quoi 
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ôa ad gh proportionèm habet eam quam quincp ad duo,ôi obadfgêandêpro 
portionem,erit ipfa fh duæ quintæipfius totius a b.

Í N D E C I M V AI THEOREM A.

CÖnftat íarri quód frufti a d e c diametros eft ipfa f g». quoniâ enïm fuppô- 
nitur ipfa f b diametros ipfius pottionis,8i iftæ a c,d e bipartitæ ab ea pun- 
ćłisfgfuntæquediftantes eiquæin b contingitfećłionem,conftatquodomnes 

fimiliterab illis duché æquediftantes fiue inter ilias, fiue inter ipfam d e,8i uerti- 
cem b bipertientur ab ipfa g f.8i ideo dixit ipfam fg effe diametrum frufti»
Verû ficut cubus a f ad cubû ipfius d g,ita portio a b c ad portionê d e b ,,.Quo 

nia cm oftêfum eft,ab eo quod portio a b c eft fefquitertia triâgulo a b c.et portio 
d e b eft crinagulo d e b. itê fefquitertia eri't ficut portio a b c ad triangulû ab c, ita 
portio d e b ad triangulû d eb. Si permutacím ficut portio ad portionem,ita trian 
gulus ad triangulû, Si ita quoq? dimidia eorû: ficut portio a b c ad portionêd e b, 
ita triâgulus a f b ad triâgulû d g b.quare fi defcribamus parallelogrâma, crût du 
pla triangulorû æquiangula,propterea quod d g Si a f funt equediftantes.quarè 
Si pro portionem habebunt compofîtam ex proportione laterû a f d g, Si f b ad 
b g.eadem aût proportio triangulorum Si portíonú. Pottio igitur habet ad por
tionem proporcionem compofitâ,ex proportione a f ad d g, & ex f b ad b g.Pro- 
portio autem f b ad b g eft eadem ei quæ eftquadrati ex á f ad quadratum ex d g» 
Proportio igitur portionis ad portionem, componitur ex proportione quadrati 
ex a f ad quadratum ex d g,et ex a f ad d g.proportio quoc^ cubi ex a f,ad cubum 
ex d g, componitur ex eifdê,uti oftenfum eftin expofitionibus de Sphæra Sicy 
lindro.Eft ergo ficut portio ad portiohem,ita cubus ex a fad cubû ex d g.Et quo 
niam folidum quod bafim habet quadratum ex a f, altitudinem pero lineám co- 
pofitam ex duplaipfius d g,Si ipfa a f habet eam proporcionem àd cubum ex a f 
quam dupla ipfius d gcum ipfa a f habet ad fa„ .Nam in eifdem bafibus exifteii 
tía habent ínuicem uelutí altítudines.Eft autem ficut dg ad a f, itax n ad m il. Si 
ficut dupla ipfius b g ad a fîita duplaipfius n x ad n m: Sicoponentiÿfîcut dupla 
n x cum n m,ita dupla d gcum a f ad a f.Oftêfutn eft autem, ficut cubus ex a f ad 
cubum ex d g,ita cubus ex m n ad cubum ex n x.Sim n ad n t, funt quatuor prô 
porcionales. Si ficut prima ad quartam, ita folidum ex prima ad folidû fibi fîmi- 
Îe ex fecunda Si fimiliter figuratum .Sícut autem cubus ex d g ad folidû quod ba
fim habeat quadratum exd g,altitudinê uero rećlam, compofîtam ex dupla a f, 
Siipfa d g,ita d g ad compofîtam ex dupla ipfius a f Siipià dg.RurfuS enitn ha- 
bentur ínuicem ficut eorum altitudines.Sicut autem d g ad duplam ipfius a f,cû 
ípfad g : ita t n, ad compofîtam ex dupla ipfius o n cûipià tn.eft enim ficut a f ad 
d g.itam n ad n x, Si o n ad n t.Si è conuerib ficutd gad a f ita t n ad n o.Facile i- 
gitur funt quatuor magnitudines contínenter ínuicem pofitæ: prima quidem fo 
lidum quod habet bafim,quadratum ex a f,altitudinem uero rećlam compofita 
ex dupla d g Si ipfa a f, Si fecunda cubus ex a f,tertia cubus ex d g : quarta folidû 
quod habet bafim quadratum d g, altitudinem uero rećlam compofîtam ex du
pla a f Si ex ipfa d g.Si aliæ quædam recht in eadem proportione binæ Si binai 
fumptæjipfa compofita ex dupla n x,Sifîmpla m n,Si fecunda m n : Si tertia n t> 
Si quarta compofita ex dupla o n Si ex n t. igitur per æquam fiet ficut folidum ba 
fim habens quadratum ex a f,Si altitudinem rećlam compofîtam ex dupla d g Si 
ipfa a f,ad folidum bafim habens quadratum ex d g, Sialtitudinem compofîtam 
rećlam ex dupla a f Si fîmpla d g: ita ipfa compofita ex dupla n x,cum m n,ad co- 
po fitam ex dupla nocumfîmplant. Verum ficutfolida prædida ínuicem, ita 
oftenfum eft effe h í ad i k.Sícut ergo h i ad i k,ita compofita ex dupla x n,8i fîm
pla m n, ad duplam n o, Si fîmplum n t.Si componenti, ficut h k ad k i, ita com
pofita ex utraqj fîmul m n,n t, & dupla utriufîÿ fimul x n,n o, ad compofîtam ex
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dupla ipfius no,8ćfimpla nt, Sicut autem fg3adf k, fcilicet duas eins quin* 
tas:«traque enim harum gh,fk,eft duæ quintæ ipfius g f, quoniam me* 
diaquintaponituripiàhk: itacompofitaex quincqpla utrtuf^ fimul m n, n t, 
6Ć décupla utriufque fimul x n,n o, ad duplam utriufcp fimul m n,n t, et quadru 
plam utriufcp fimul x n3n o.duo enim ex quinçp &ćquatuor3ex decem duæ quift 
tæexiilunt. Quoniâ igitur oftenfum eft,ficutfgadik3ita quintupla ipfius mn> 
nt, St décupla ipfius x n,n o,ad duplam ipfius no & fimplam n t .Rur fus often
fum eft,quod ficut f g ad fk,ita quintupla utriufq? m n3n t,& décupla x n, n o ad 
duplâ ipfius m n3n t, 8t quadruplam ipfius x n3n o: erit ficut antecedês ad duo fe 
quentia3ita antecedens ad duo fequentia: ficut f g ad f i,ita compofita ex dupla ip 
fius o n3& fimpla n t3et dupla utriufqj fimul m n,n t3& quadrupla ipfius xn3n o: 
quæeftçqualis compofitgex duplam n,et quadruplaxn3et fexcupla ipfius n o, 
Sć tripîa\pfiusnt. fie enim fumptumeftfuperius.Quoniam igitur quatuor re- 
<fłg funtcotinuçproportionales hç m n3n x,o n3n t: St eft ficutn tad t m,ita quae 
dam fumpta3hoceftriadfh3hoceftad très quintasipfiusg f3hoc eft ipfius mo, 
St oftenfæ funt in rationali proportionalitate proportionales, erit per prædi- 
dîurfduæquinta:ipfiusmn, hoceft ipfius fb. igitur b r eft très quintæ ipfius 
b f.igitur b f ad r f proportionem habet, quam quincpad duo.quare punćłum r 
eft centrum grauítatís portíonís a b c.Siiam fumpferimus centrů grauitatis por* 
tionis b d e in punefto q,erit b q très quintæ ipfius q g. Faćłum eft itaep ficut tota 
f b ad totambr,ita ablata b gadablatam b q.utraque enimearum ad utramque 
proportionem h a bet,quam quintp ad tria. Jgiturrefiduafgadrefîduam qrpro 
pontonem habebtt,quam quincp ad tria.Quoniâ igitur fupponitur,ficut fruftS 
a d,e cad portionêde b, ita m tadt n:St ficut m t3ad tn3ita très quintç ipfius fg, 

hoceftipià f h uel q r ad r i. erit ergo ficut fruftum ad portionem,tta qr 
adtri.óć mutuo affi'ciuntur,Sćr eft centrum totius portio 

nis,igitur ipfum id eft centrum frufti.

EVTOCII ASCALONITAE COMME N TARI! 
in iècundum æquelibrantium Archïme- 

dis Finis,
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